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머 리 말 

위대한 령도자 김정일대원수님께서는 다음과 같이 말씀하시였다. 

《집단의 발전믈 확고히 보장하면서 매 사람의 소질과 재능을 꽃 
피워주는것믄 우리 나라 사회주의교육의 커다란 우월성이며 뛰여난 소 
질과 재능믈 가진 학생들믈 선발하여 체계적으로 교육하는것믄 전문분 
야의 특출한 인재를 양성하여 과학기술교육의 전반적수준믈 높이는데 
서 중요한 의의를 가집니다.》 

위대한 장군님의 말씀을 높이 받들고 출판사에서는 뛰여난 학 
생들이 물리지식을 더욱 폭넓고 깊이있게 소유하도록 하기 위하여 
이 책을 내보낸다. 

이 책에서는 지난 기간 국제물리올림픽경연에서 제시되였던 여 
러가지 문제들과 그밖의 비교적 어려운 물리문제들을 력학，열학， 
전기학, 광학，현대물리초보 등의 순서로 제시하고 그 뒤에 답과 풀 
이방향을 구체적으로 설명하는 형식으로 서술하였다. 여기에서 올림 
픽 경 연모의 문제 들은 국제 물리 올림 픽 경 연과정 에 나왔던 문제 들이 다. 

이 책 에 제 시된 문제들은 중학교 물리 교육내 용들을 중분히 고 
려한것들이지만 뛰여난 학생들의 지식정도에 맞게 보다 높은 수준 
에 이른것들도 있다. 한편 일부 문제들은 응용능력，창조적사고능 
력을 계 발시킬것을 목적으로 린접과목들과 련관시켰으며 더 나아가 
서 첨 단과학기 술분야의 최 신성 과들과도 련관시 켰 다. 때 문에 문제 들 
을 리해하고 푸는 과정자체가 뛰여난 학생들에 대한 일련의 새로운 
교육과정으로 된다. 

일반적으로 〈〈 어 려운 문제》라고 할 때 이것은 기본상 두가지 
형태의 문제들로 갈라볼수 있다. 

그 첫째 형태는 단순한 좁은 범위의 문제인것이 아니라 종합적 
인 성격의 문제들이다. 이런 문제들을 원만히 풀자면 물리학의 기 
초개 념들과 법 칙들을 명백 히 알고있어 야 할뿐아니 라 물리 과목에서 
배운 여러가지 지식들, 지어는 다른 과목의 지식까지도 능숙하게 
결합시 킬줄 아는 능력을 소유하여 야 한다. 

두번째 형태는 현실과 밀접히 결합되여있는 응용성이 높은 문 
제들이다. 이런 문제들을 능숙히 풀려면 주위현실에 대한 폭넓고 
깊은 지식을 가지고있어야 할뿐아니라 복잡하게 엉켜있는 여러가지 
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현상들을 통하여 하나의 본질적인 합법칙성을 찾아내는 능력을 부 
단히 키워 나가야 한다. 

어려운 문제들을 많이 풀어 보는 파정에 하나를 통하여 여러가 
지 지식을 습득할줄 아는 능력을 키워나가게 되며 자기자신에 대한 
자신심과 긍지감도 생겨 나게 되는것 이 다. 

문제풀이과정은 답을 맞추는것으로 끝낼것이 아니라 반드시 그 
과정을 종합적으로 재분석해보고 그 결과를 어떻게 실천응용에 합 
리 적으로 적용하겠는가 하는 가능성들을 최대한 람구해나가는 파정 
으로 되여야 한다. 그래야 현실적으로 제기되는 과학기술적문제들 
을 능숙히 해결하는 능력을 키워낼수 있으며 나아가서 새로운 과학 
적 탐구와 착상의 실머 리들도 찾아낼수 있게 된다. 

이 책이 위대한 김일성조국, 김정일장군님의 나라를 경애하는 
김정은선생 님의 령도따라 만방에 빛내 여 나가는데 적극 이 바지 하는 
물리학부문의 뛰여난 소질과 재능을 가진 학생들을 적극 키워내며 
옳게 선발하는데서 적으나마 이바지되기를 바란다. 
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= 곧 제 평 = 

제1장. 운 동 학 


1. 어떤 사람이 T 지역에서 1_지역까지 처음에는 기차를 타고 그 

다음에는 자동차를 타고갔는데 기차의 평균속도는 60 km / h , 자 
동차의 평균속도는 40 km/h 이 다. 첫번째 경우 절반시간동안 기 
차를 타고가고 절반시간동안은 자동차를 타고갔다. 두번째경우 
절반거리는 기차를 타고가고 절반거리는 자동차를 타고갔다. n 
에서 i ■까지의 운동을 직선운동이라고 하면 첫번째 경우와 두번 
째 경 우의 평 균속도는 ( ) 이 다. 

1) 둘다 50 km/h 

2) 둘다 48 km/h 

3) 첫번째 경우 50 km / h , 두번째 경우 48 km/h 

4) 첫번째 경우 48 km / h , 두번째 경우 50 km/h 

2. 그림 1-1-1 에 세 질 점 -1 , L , "〔의 5나그라 

프를 보여주었다. 그림에서 알수 있는바와 같 
이 시 간동안에 ( ) 

1) 가의 변위가 제일 크다. 

2) -1, L , n 의 변위는 서로 갈다. 

3) "1 의 로정이 제일 크다. 

4) t 의 로정 이 의 로정보다 크다. 

3. 그림 1-1-2 에서 M , N 은 같은 축을 가진 두 
개의 원통의 자름면이고 요는 외부원통의 반 
경 이 다. 내부원통의 반경은 규보다 대 단히 작 
아서 무시할수 있 다. 통의 아래 쪽과 웃쪽은 
모두 막혀있 으며 두 통사이에 는 진공이 보장 
되 여있 다. 두개 의 통이 서 로 같은 각속도 co 
로 하나의 축(그림에서 종이면에 수직)을 중 
심으로 등속으로 회전하고있다. M 통내부에 실름 S(M 통의 축과 



그림 1-1-1 
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평행이다.)를 통해 속도 마와 巧을 가지고 련속적으로 미립자들 
을 방출하는 장치 가 설치되 여있다. 실름 S 의 자리 에서 방출될 
때 미 립 자들의 처 음속도의 방향은 원통의 반경방향이 며 N 통에 
도달하면 거기에 붙는다. 만약 R , 마와 아이 모두 변하지 않고 
0) 가 어 떤 적 당한 값을 취 한 다면 

1) 미립자들이 N 통에 떨어지는 자리는 b 와 a 사이의 좁은 띠 
구역이다. 

2) 미립자들이 N 통에 떨어지는 자리는 어떤 장소 례들면 실 
름과 평행 인 좁은 띠모양의 b 자리 이 다. 

3) 미립자들이 N 통에 떨어지는 자리는 각각 어떤 두 곳 례하 
면 실름과 평행인 좁은 띠모양의 b 와 c 자리이다. 

4) 시간이 대단히 길면 N 통우의 곳곳에 미립자들이 떨어지게 된다. 

4 . 교예배우가 드림선우로 4개이 작은 공을 순차적으로 던지는데 
매 공이 올라가는 최대높이는 1.25 m 이다. 이 교예배우가 한개 
공을 올려던지 고 즉시 다른 공을 받는데 공중에 는 3개 의 공이 
떠있고 손에는 1개의 공이 머무른다면 매개 공이 손에서 머무르 
는 시간은 얼마인가? 

5 . 그림 1-1-3 에서 보여주는바와 같이 
두 물체 A , 표를 서로 끈으로 련결하 
고 물우에서 운동시킨다. a =30ᄋ , 

선=45° 일 때 물체 A 의 속도가 2 m/s 
이면 물체 묘의 속도는 얼마인가? 

6. 한대 의 소형 밀차가 수평 면우의 긴 
직선자리길을 따라 등속으로 오른쪽 
방향으로 운동한다. (그림 1-1-4) 

집 초가 잘되 는 레 이 자장치 가 소형 회 
전대 보우에 설치되 여있는데 궤도까 
지의 거리 MN 은 = 10 m 이다. 회 
전대 는 등속으로 회 전하며 레 이 자빛 
묶음은 수평면내에서 복사되는데 복사되는 주기는 T = 60 s , 회 
전방향은 그림과 같다. 빛묶음과 MN 사이의 각이 45 13 일 때 빛 
묶음이 차에 와닿았고 At = 2 . 5 s 지 나서 빛 묶음이 다시 차에 
와닿았다면 이 차의 속도는 얼마인가? 
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7. 우산을 펼쳤을 때 변두리로부터 우산대까지의 반경은 r 이고 변두 
리 로부터 땅면까지 의 높이 는 /H 다. 이제 각속도 co 로 우산대 를 
돌려 등속으로 회전하게 하면 비방울이 변두리로부터 뿌려져서 
땅우에 원둘레 를 만든다. (우산면을 수평 면으로 가정 한다. ) 

1) 비방울이 우산면으로부터 뿌려진 후에 어떤 운동을 하는가? 

2) 뿌려진 비방울이 땅우에 만드는 원의 반경을 구하여 라 

n 

8. 그림 1-1-5 에서처럼 반경이 요인 원기둥체가 두개의 수평나무판사이 

에서 굴러가고있다. 두개의 나무판자는 
같은 방향으로 수평운동을 하며 꺄>아이 
다. 원기둥체와 두 나무판자사이에 호상 
마찰이 없다면 원기둥체의 회전각속도는 
얼마인가? 또한 원기둥체중심 ◦의 수평 
운동속도는 얼마인가? 그림 1-1-5 

9. 그림 1-1-6 과 같이 너비가 c 인 직선 

도로를 따라 똑같은 차들이 속도 u 로 
한 직선을 따라 지나가고있다. 차의 
너 비 b, 앞차의 뒤부분과 뒤 차의 앞부 
분사이의 거리는 fl 이다. 사람이 최소 회 1-1-6 

한의 속도로 직선을 따라 도로를 가로 
건너가는데 걸리는 시간은 얼마인가? 

10. 그림 1-1-7 에서 a, b 는 두 단계의 항행 에 
서의 함선의 운동방향과 파도치는 구역의 
경 계선을 보여준다. 제1단계 항행 에서는 
물이 정지되 여있다. 제2단계 항행에서의 
물이 흐름방향을 화살표로 나타냈다. 두 
단계의 항행에서 땅(지구)에 대한 함선의 
속도가 다같이 18 km / h 라면 물의 흐름속도는 얼마인가? 

11. 쥐 가 동굴을 떠 나서 직 선을 따라 전진하는데 쥐 의 속도는 동굴 
까지의 거리에 거꿀비례한다. 쥐가 전진하여간 거리가 이일 
때 n 위치에서 속도가 1기이라면 손인 때 L 위치에서의 속도 巧 
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은 얼마인가? n 위치에서 l 위치로 가는데 걸리는 시간은 또 
얼마인가? 

12. 그림 1-1-8 에서 보여준것처럼 경사각 
이 «인 경사면웃쪽에 일정한 점 ◦가 
있다. 이제 한 질점을 O 에서 정지상태 
로부터 미끄러운 경사홈을 따라 경사면 
까지 내려보내려고 한다. 경사홈과 드 
림선방향이 이루는 각 <9가 얼마일 때 
질점이 O 점에서 경사면까지 도달하는데 걸리는 시간이 가장 
짧은가? 

III 




13. 포물선의 방정 식 >노삽 2 이 주어 졌 다. 물리 적 방법 을 적 용하여 
임의의 x 위치에서 포물선의 곡률반경을 구하여라. 

14. 반경 이 요 인 반원기둥체 가 수평 방향을 따라 오른쪽으로 가속도 
G 로 등가속운동한다. 반원기둥체우에 수직으로 아래우방향으 
로 움직 일수 있 는 막대 기 가 놓여 있다. (그림 
1-1-9) 반원기둥체의 속도가 w 인 때 막대 
기와 반원기둥체와의 접촉점 P 와 반원기둥 
체중심의 련결선이 수직방향과 이루는 각이 
0 이 다. 수직 으로 세 운 막대 기의 운동속도 
와 가속도를 구하여 라. 

15. 그림 1-1-10 과 같이 하나의 수직평면 
안에 두개의 수평자리길이 있는데 그것 
들사이의 거 리는 /?이 고 자리길우에 두 
개의 물체 A 와 표가 있다. 이것들은 
고정도르래를 통해 늘어 나지 않는 가벼 
운 끈으로 서 로 련결되 여있다. 물체 A 
는 아래쪽 자리길에서 w 속도로 등속운동한다. 끈과 이 자리길 
사이의 각이 30ᄋ로 되는 순간 끈 BO 의 중심점 P 에 붙어 있던 
작은 물방울 모가 끈과 분리된다. 끈 BO 의 길이는 도르래의 
직경보다 훨씬 크다. 

1) 작은 물방울 P 가 끈에서 리랄될 때의 속도의 크기와 방향 
을 구하여 라. 

2) 작은 물방울 P 가 끈으로부터 리랄되 여 아래 자리 길 에 떨 어 
지 는데 걸 리 는 시 간을 구하여 라. 
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제 2 장. 운동법칙 


한 물체가 경사각이 0 인 경사면우에 놓여 있는데 이 경사면은 
가속도 로 올라가는 승강기안에 설치되 여있다. (그림 1-2-1) 

물체 가 언제 나 경사면에 정지되 여있다면 아 - 

래 의 설명 중에 서 정 확한것 을 선택하여 라. 

1) 0 가 일 정할 때 가 크면 콜수록 물체 + ( 

가 경사면을 수직으로 누르는 압력은 I 

작아진다. ᄂ히- 

-yar i -9-1 

2) 0 가 일 정할 때 a 가 크면 콜수록 물체 ᅭ ' 

와 경사면의 마찰력은 점점 작아진다. 

3) a 가 일 정할 때 0가 크면 클수륵 물체 가 경 사면 을 수직으 
로 누르는 압력은 점점 작아진다. 

4) a 가 일 정할 때 0 가 크면 콜수록 경 사면과 물체 의 마찰력 
은 점점 작아전다. 

어떤 원판이 자기의 중심에 수직인 축둘레로 돌 , 

아가고있다.(그림 1-2-2) 원판우에는 한 조각 ^一 j 

의 나무토막이 있다. 원판이 등각속도로 돌아갈 f 
때 나무토막이 원판을 따라 함께 운동한다면 다 1^. ° J ) 

음의 내 용들중에 서 정 확한것 을 선택 하여 라. '之=〒그少 

1) 나무토막과 원판사이의 마찰력의 방향은 원 : 

판중심 으로부터 멀어지는 쪽으로 향한다. 그림 1-2-2 

2) 나무토막과 원판사이의 마찰력의 방향은 원판중심으로 향 
한다. 

3) 나무토막이 원판을 따라 함께 운동할 때 원판과 나무토막사 
이의 마찰력의 방향과 나무토막의 운동방향은 서 로 같다 

4) 마찰력 이 계 속 물체 의 운동을 방해하므로 나무토막과 원판 
사이의 마찰력의 방향과 나무토막의 운동방향은 서로 반대 
이 다. 

5) 원판과 나무토막이 호상정지된것으로 하여 이것들사이에는 


그림 1-2-2 
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마찰력이 없다. 

3. 고속도로의 굽인돌이에서 의 도로면은 바깥쪽은 높고 안쪽은 낮 
게 건설한다. 즉 차가 오른쪽으로 돌려고 할 때 왼쪽의 도로면 
은 오른쪽의 도로면보다 약간 높아야 한다. 도로면과 수평면사 
이의 각이 산이고 굽인돌이부분이 반경이 요인 원둘레로 되여있 
고 차속도가 I ； 인 때 차바퀴와 도로면사이의 마찰력이 령이라 
고 하면 0는 다음과 같다.정 확한것 을 선택하여 라. 


1) 

arcsin —— 

2) 

arctan —— 


Rg 


Rg 

3) 

1 2 y 2 

一 arctan - 

4) 

arccot ^ 


2 Rg 

Rg 


4. 한개의 가벼운 용수철과 한개의 가는 선이 함께 질량이 w 인 작 
은 구를 끌어당기고있다. 평형을 이룰 때 가는 선은 수평을 이 
룬다. 용수철은 드림 선과 <9의 각을 이 루고있 다. 가는 선을 자 
른다면 끊어 지는 순간의 용수철의 핍힘은 얼마인가? 작은 구의 
가속도의 방향과 수직방향사이의 각은 얼마인가? 

5. 그림 1-2-3 과 같이 질량이 M = 4 kg 인 직6면체모양의 철상자가 
수평으로 끄는 힘 厂 의 작용을 받아 수평면을 따라 오른쪽으로 
운동한다. 철상자와 수평면사이의 마 
찰곁 수는 서 = 0 . 2이 다. 이 때 철 상자 
안에서 질량이 m=lkg 인 나무토막이 
철상자의 뒤벽을 따라 등속으로 내려 
온다. 나무토막과 철상자사이의 마찰 
곁수는 此 = 0.5 이다. 수평으로 끄는 힘 厂의 크기를 구하여라 
(g = 10 m / s 2 ) 

6. 물리실험실에 크기를 조절할수 있는 
수평방향의 풍력장치가 있다. 작은 
구를 꿰지른 가는 직선막대기가 이 
장치앞에 놓여 있 다.(그림 1-2-4) 

1) 막대기가 수평방향으로 고정되였 

을 때 작은 구가 막대기우에서 




그림 1-2-3 
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등속으로 운동하는데 이때 작은 구가 받는 풍력은 중력의 
0.5 배이다. 작은 구와 막대기사이의 미끄럼마찰곁수를 구 
하여 라. 

2) 작은 구가 받는 풍력 이 변하지 않고 막대기와 수평방향사이 
를 37ᄋ 로 고정한다면 작은 구가 정 지 상태 로부터 가는 막대 
기우에서 거 리 、만큼 미끄러져내 려오는데 걸리는 시 간은 
얼마인가? ( sin 37 o =0.6， cos 37°=0.8) 

미끄러 운 수평 자리 길 우에 반경 이 r 인 두개 의 작은 구 A 와 B 가 
있 다. 질량은 각각 w 와 2 w 이다. 두 구중심사이 의 거리가 / 
보다 클 때(/ 은 2 r 보다 훨씬 크다.) 두 구사이에 는 호상작용 
힘이 존재하지 않는다. 두 구중심사이의 거리가 /과 같거나 작 
을 때 두 구들사이 에 는 일정 한 밀힘 F 4 작용한다. 구 B 로부 
터 멀리 떨어져있던 구 A 가 두 구의 중심을 련결한 선을 따라 


… 의 속도로 운동하여 올 때 멎 어 있 던 구 
B 를 운동시킨다. (그림 1-2-5) 두 구가 
접촉되지 않으려면 化 이 어떤 조건을 만 



그림 1-2-5 


족해 야 하는가? 


8 . 혈액검사에는《혈침》이라는 항목이 있다. 혈액은 적혈구와 혈 
장으로 이루어진 혼탁액이다. 이것을 수직으로 설치된 혈침관 
속에 넣 으면 적 혈구는 혈장속에서 일정한 속도로 가라앉는다. 
이 속도를 혈침이라고 부른다. 어떤 사람이 혈침값이 
i ；=10 mm / h 이다. 적혈구를 반경 이 穴인 작은 구로 보면 그것의 
혈 장속에 가라앉을 때 받게 되 는 끈기 저 항력 은 / = 6; zv 7 ito 이 다. 
여기서 7 =1.8 XlO " 3 Pa - s , 혈장의 밀도 a = lX 10 3 kg / m 3 , 적 
혈구의 밀도 凡 =1.3 xl 0 3 kg / m 3 이다. 적혈구의 반경을 계산하 
여라. 

9. 그림 1-2-6 의 기 와 같이 수평벨트큰베아에서 수평단의 길 이는 
/ =6 m , 량쪽 피 대 바퀴 의 반경 은 r =0. lm , 땅면 으로부터 의 높 
이는 // = 5 m 이 다. 벨트콘베아와 같은 높이 에 있는 수평 미 끄럼 
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대 우의 한 물체 가 아) =5 m / s 의 처 음속도로 미 끄러 져 콘베아로 
넘어 간다. 물체 와 콘베 아사이 의 마찰곁 수는 // = 0. 2이 다. 중력 
가속도는 g = 10 m / s 2 으로 한다. 피 대바퀴 가 등속으로 돌아갈 
때 그 속도는 v ' ，물체가 수평포물선운동할 때의 수평거리는 5 
이 다. t / 가 변하면 그에 따라 S 도 변한다. 피 대 바퀴 의 운동방 
향에 대하여 피대웃부분이 오른쪽으로 향할 때 1/>0，왼쪽으로 
향할 때 1/ <0으로 표시한다. 그림 L 에 주어 진 자리표계우에 
정 확한 거 리 -속도그라프를 그리 여 라. (물체 가 피 대 에 서 떨 어 지 
는 즉시 수평포물선운동을 한다고 본다.) 



그림 1-2-6 


10 . 그림 1-2-7 과 같이 수평으로 된 책상우에 한개의 축바퀴 A 가 
고정되 여있는데 축바퀴 의 반경 은 r , 그 변두리 에 는 질 량을 무 
시할수 있는 가는 끈을 매고 끈의 다 
른 끝에는 나무토막 B 를 달았다. 나 
무토막과 책상면사이의 마찰곁수는 
// 이 다. 축바퀴 A 가 등각속도 (0 로 
돌아갈 때 나무토막이 함께 따라 돌 
아가는데 일정한 시 간이 지 나면 묘와 
A 의 각속도는 꼭 같아진다. 

1) 이때 나무토막 묘의 회전반경 요는 얼마인가? 

2) 마찰곁수 " 와 바퀴반경 r 값이 주어졌을 때 이와 같은 운동 
이 진행 되 자면 각속도 ® 가 어 떤 조건을 만족해 야 하는가? 

11 . 그림 1-2-8 과 같이 수평 면과 각 « 를 이 루 
면서 고정된 굳은 막대기우에서 질량이 m x 
인 작은 고리 A 가 이 막대기를 따라 마찰 
이 없이 이동할수 있다. 가벼운 끈 AB 를 
리 용하여 질 량이 인 무거 운 물체 를 작은 그림 1-2-8 
구에 련결하였다. 처음에 손으로 AB 가 수직상태에 놓이도록 
하고 A 를 놓는 순간에 끈에서의 장력 을 구하여 라. 




11 



12 . 길이가 각각 사 와 1 2 인 늘어나지 않는 가벼운 끈에 질량이 각 
각 께 인 두개의 구가 매 달려 있다. (그림 1-2-9) 이것 


들은 처음에 정지상태에 있 다. 중간에 있는 질량 
이 지 인 구가 갑자기 수평방향으로 충격을 받는 
순간에 얻 는 수평 방향속도는 이 다. 이 때 질 량이 
w 2 인 구가 련결된 끈에서의 장력 T 는 얼마인가? 



III 


그림 1-2-9 


13. 그림 1-2-10 파 같이 질 량이 w A , m B 인 
두개 의 나무토막 A 와 B 가 수평책 상면 
우에 놓여있다. A 와 B 사이는 마찰이 즈* ■ 

없다. 두 나무토막과 책상면사이의 정 _ 

지 마찰곁 수와 미 끄럼 마찰곁 수는 //이 다. 

처음에 A , B 는 정지되 여 있다. 이제 수 
평방향으로 힘 斤를 작용시킨다. A , 묘가 오른쪽방향으로 미끄 
러지고 그것들사이에는 상대운동이 없다고 하면 
1) //의 값은 어떤 값을 만족하여 야 하는가? 



그림 1-2-10 


2) 힘 斤의 최 대값은 얼마를 초과할수 없는가? 

14. 미 끄러 운 수평대 우에 질 량이 M 인 쐐 기 
묘가 있다. 쐐 기의 미끄러 운 경사면우에 
질 량이 m 인 물체 A 가 있다. (그림 1- 
2-11) A 와 B 의 운동정형을 말하고 B 
가 수평대 를 누르는 힘 을 구하여 라. 

15. 미끄러 운 수평판우에 질 량이 M 3 
인 판이 놓여있는데 이 판우에 
한개의 경사면과 한개의 물체가 
쌓여 있 다.(그림 1-2-12) 경 사면 
의 질량은 M 2 ，물체의 질량은 

，경사면의 경사각은 산이다. 

요( 와 사이 의 마찰곁수는 




. ᄀ탭 1-2-12 


M 2 과 M 3 사이 의 마찰곁 수는 & 이 다. 이제 서3 에 일정 한 수 
평 힘 F 를 작용시 킨다. F y \ 얼 마일 때 3개 물체 가 상대 적 으 
로 정 지상태를 유지하겠는가? 
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제 3 장. 일과 에네르기 


1. 작은 물체가 미끄리운 경사면우에 있고 이 경사면은 미끄리운 
수평인 땅면우에 놓여있다. 땅면에서 볼 
때 작은 물체가 경사면을 따라 미끄러져 
내려오는 과정에 이 물체가 경사면에 주 
는 작용힘은 다음과 같다. (그림 1-3-1) 

정 확한것 을 선택하여 라. 

1) 접 촉면 에 수직이 며 수행한 일 은 령이 다. 

2 ) 접 촉면 에 수직이 며 수행한 일 은 령 이 아니 다. 

3) 접 촉면에 수직 이 아니며 수행한 일은 령이 다. 

4) 접 촉면에 수직 이 아니 며 수행한 일 은 령 으로 되 지 않는다. 

2. 그림 1-3-2 에서 용기 A , 묘는 자유롭게 이동하는 가벼운 피스 
톤이 다. 피스톤의 아래쪽은 물이 고 웃쪽은 대 기이며 대기 압은 
일정하다. A , 묘의 아래부분은 변 K 에 
의해서 서 로 련결되 여있다. 전체 장치 는 A 
외 부와 단열 되 여있 다. 처 음에 A 의 물면 
이 표의 물면보다 높았다. 변을 열어서 
A 의 물이 점점 B 로 흘러들어 마지막에 
는 평형상태에 이른다. 이 과정에 ( ) 

1) 대기 압이 물에 대해 일을 하며 물의 내부에네르기는 증가한다. 

2) 물이 대기압을 극복하면서 일을 하며 물의 내부에네르기는 
감소한다. 

3) 대 기 압은 물에 대 해 일 을 수행하지 않고 물의 내 부에 네 르기 
는 변하지 않는다. 

4) 대기압은 물에 대해 일을 하지 않고 물의 내부에네르기는 증 
가한다. 

3. 풍력에 네 르기 는 일종의 환경 보호형 에 네 르기원천 이 다. 풍력 발전 
기 에서 는 바람의 운동에 네 르기를 전기에 네 르기 로 변화시 킨다. 
공기의 밀도가 p , 바람의 수평 방향속도를 v ， 풍력 발전기 에서 



그림 1-3-2 
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매개 날개의 길이가 L, 바람의 운동에네르기가 전기에네르기로 
전환되 는 효률 이 "라고 할 때 이 풍력발전기에서 생산되는 전력 
은 P= | 卜 1 다. 

4. 그림 1-3-3 과 같이 핍성결수가 사인 가벼운 용수철의 량끝에 각 
각 질 량이 mi , 이인 물체 가 설치되 여있다. 핍성 
곁수가 쇼2인 가벼운 용수철의 웃끝과 물체 2가 m ' 

련결되 여있다. 이 용수철의 아래끝은 책 상면을 
누르고있으면서 (련결되 여 있지 는 않다. ) 전체 적 으 
로 평형상태에 놓여있다. 이제 힘을 가하여 물체 
1을 우로 끌어올려 아래 용수철의 끝이 책 상면과 
분리되 게 한 다. 이 과정 에 물체 2 의 중력 포텐 샬 그림 1-3-3 
에네르기는 | [ 로 증가하였 다. 또한 물체 1의 
중력포텐샬에 네 르기 는 | ᅵ 으로 증가하였 다. 

5. 면적이 대단히 큰 수원지가 있다. 물의 깊이는 // 이고 물우에 
바른6면체나무토막이 떠있는데 한변의 길이는 a 이고 밀도는 물 
의 1/2이 다. 이 토막의 질 량은 w 이 다. 처음에 나무토막은 정 
지 되 여있으며 절 반은 물속에 잠겨 있다.(그림 3-4) 이제 힘 F 
를 주어서 나무토막을 천천히 수원지밑으로 
내 려보낸 다. 이 때 마찰은 없 다고 본다. 

1) 나무토막이 물속에 완전히 잠긴때로부터 
수원지밑에 닿을 때까지의 과정에 수원지 
물의 포텐샬에 네 르기변화량을 구하여 라. 

2) 처음부터 나무토막이 물속에 완전히 잠길 
때 까지 의 과정 에 힘 F 가 수행한 일 을 구하여 라. 

6. 차가 고정 도르래 에 감긴 줄 PQ 로 질 량이 M 인 물체 를 끌어올 
린 다.(그림 1-3-5) 줄의 P 쪽은 차뒤견의 
걸 개 에 매 여있 다. Q 쪽은 물체 에 매 여 져 있 
다. 줄의 전체 길이는 변하지 않고 줄의 
질량，고정도르래의 질량과 크기를 무시 
한다. 처음에 차는 A 점 에 있고 줄은 팽팽 
히 당겨져 수직 으로 되 여있으며 왼쪽 줄 
의 길이는 月■이다. 차가 왼쪽으로 수평길 
을 따라 A 에서 B 를 거쳐 C 를 향하여 가 





14 





속운동을 한다. AB 의 거리를 H , B 점을 지날 때의 속도는 y B 

이 다. 차가 A 에서 B 까지 이동해가는 과정에 줄 Q 쪽의 끌힘 이 
물체에 대해 수행한 일 을 구하여 라. 

7. 질량이 인 철판이 수직으로 선 가벼운 용수철의 웃쪽에 련결 
되 여있고 용수철의 아래쪽은 땅면우에 고정되 여있다. 평형일 때 
용수철이 줄어든 길이는 재이다. 한 물체가 이 철판우에서부터 
우로 거 리 3; c 0 인 점 A 에서 자유락하한다.(그림 1-3-6) 이 물체 
가 철판을 때리고 철판과 함께 아래로 운 
동한다. 이때 물체와 철판이 붙지는 않는 
다. 그것들이 제일 아래점에 도달하였다가 
다시 우로 운동하여 (물체 의 질 량은 W 7 이 
다. ) ◦점 에 도달할수 있다. 만일 물체 의 
질량이 W 이라면 이것을 자유락하시켰을 
때 물체와 철판이 o 점에 도달했을 때에도 
웃방향속도를 가지게 된다. 물체가 웃방향 
으로 운동하여 도달하는 최고점과 ◦점사 
이 거리를 구하여라. 



8 . 용기의 공기를 일부 뽑아내여 압력을 P 로 떨구었다. 용기우에 
작은 구멍 이 있는데 마개로 막아놓았다. 이제 마개를 열면 공기 
가 처 음에 얼 마만한 속도로 용기 속으로 들어가겠는가? (외 부공기 
압력 은 P 0 , 밀도 p ) 

9. 미끄리운 수평면의 량쪽에 수직으로 세운 두 벽 A , B 가 있다. 
핍성결수가 k 인 용수철의 왼쪽 끝을 A 벽 에 고정시 키 고 오른쪽 
끝에 는 질 량이 w 인 물체 1을 매 달았다. 외 부힘 을 리용하여 용 
수철을 압축하면서(핍성한계내 에) 물체 1을 평형 자리 ◦로부터 
왼쪽방향으로 화만큼 이 동시 켰다. 그리 고 질 량이 인 물체 2를 
물체 1에 붙여놓았다. 정지상태에 있던 물체 1과 2는 외력을 
없애면 용수철의 작용으로 하여 오른쪽 방향으로 미끄럼운동을 
하게 된다. 
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1) 어느 자리에서 물체 1와 2가 갈라지겠는가? 갈라질 때 물체 
2의 속도는 얼마인가? 

2) 물체 2은 물체 1와 갈라진 후에 계속 미끄러져 B 벽과 완전 
핍 성충돌을 일 으킨다. B 벽 과 O 사이 의 거 리 는 어 떤 조건을 
만족하여야 하는가? 물체 2이 되돌아와서 O 점에서 1와 서로 
만날수 있는가? 용수철의 질량과 물체 1와 2의 크기를 모두 
무시 하여 라. 

10 . 질량이 w 인 똑같은 2개의 작은 강철구들을 길이가 

2/인 늘어 나지 않는 끈으로 수평 미 끄럼판우에 매 놓 
았다. 수평힘 F 가 끈의 중심에 수직으로 작용하여 
정지 상태 에 있던 구들이 모아지 게 한다.(그림 1-3 - 
7) 강철구들이 충돌하기 전까지의 시간과 두 구들이 
수직으로 작용하는 힘 厂방향의 속도성분은 각각 얼 
마인가? 그림 

11 . 길이가 /인 미끄러운 관이 공중의 두 
점 A , B 에 설 치되 여있다. 이 두 점의 
높이차는 쇼이 다.(그림 1-3-8) 전체 관 
안에 끈이 놓여있는데 A 점에서 끈을 
잡아당기고있다. 끈을 놓는 순간에 끈 
의 처음 가속도는 얼마인가? 

12. 1) 질량이 w 인 인공지구위성이 반경이 대인 원자리길을 따라 

돌고있다. 지구질 량이 살일 때 위 성의 력학적 에 네 르기 표를 
구하여 라. 

2) 위성 이 항행중 미세 한 마찰저 항력 /( 상수량)를 받으면 완만 
한 라선형 자리길을 따라 운동하다가 지구로 접근한다. /가 
작아서 자리 길의 반경변화가 매 우 완만하다. 매 주기 마다 
회전운동을 근사적으로 반경이 r 인 원자리길운동으로 처리 
하며 다만 r 가 점 점 짧아진다고 본다. 반경 이 r 인 자리길 에 
서 한바퀴 돌 때 때 변화량 Ar 와 위성의 운동에네르기 E k 
의 변화량 A 幻를 구하여 라. 

13. 물에 뛰여들기선수가 물면으로부터 높이 표 =10 m 인 도약대우에 
서 자유락하한다. 선수의 질량은 w =60 kg 이 다. 이 선수가 뛰 
여드는것을 길이가 L = lm , 직경 d = 0.3 m 인 원기둥체가 물에 
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떨어지는것으로 볼수 있다. 공기저항은 무시한다. 원기둥체의 


아래쪽 면에 작용하는 물의 저 항힘 /의 값은 들어 간 물깊이의 


변화에 따르는 함수곡선과 같다. (그림 1- 
3-9) 이 곡선을 근사적으로 타원의 한 부 
분이라고 생각할수 있는데 긴 반경，짧은 
반경은 각각 자리표축 Ov 및 ◦/ 와 같다. 
타원은 기축과 서 사귀며 /축과는 


-§mg 


if 


o h y 

그림 1-3-9 


/ = | W g 에서 사권다. 운동선수의 안전을 담보하기 위해서는 


물의 깊이 쇼가 얼마로 되여야 하는가를 계산하여라. (물의 밀도 
/j = 10 3 kg / m 3 ) 

14 . 두대의 꼭같은 우주비행선이 각각 그에 장비된 로케트발동기에 
의 하여 지 구둘레 를 따라 돌고있는 우주정 류소에 서 발사된 다. 
비행선 A 는 태양계를 벗어날수 있고 비행선 묘는 태양의 중심 
으로 떨어질수 있다. 로케트의 동작시간이 서로 같다면 비행선 
A 에 비행선 묘보다 더 큰 출력의 로케트발동기가 요구된다는것 
을 증명 하여 라. (태 양둘레 를 도는 지 구의 자리 길을 원둘레 이 며 
우주정류소와 지구의 상대속도는 무시한다. 로케트가 분사하는 
연료의 질 량도 무시한다. ) 

15 . 반경이 요 이고 질량이 서로 같은 3개의 작 
은 구가 매끄러운 수평책상우에 놓여 있다. 

늘어 나지 않는 고무줄을 리용하여 그것 들 
을 한 곳에 모아놓았다. 그림 1-3-10 과 같 
이 반경 은 요 이 고 질 량은 작은 구의 질 량 
의 3배인 구를 3개의 구우에 올려놓았다. 

고무줄때문에 3개의 작은 구들은 분리되지 
않 는다. 

1) 우에 작은 구를 올려놓은 후에 고무줄의 장력은 증가한다. 
이 증가량 AT 를 구하여라. 

2) 고무줄을 자른 후 우에 놓았던 구가 떨 어지면서 책상면에 
부딪칠 때의 속도 ^ 를 구하여 라. 
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제 4 장. 힘덩이와 운동량 


1. 그림 1-4-1 에 서 보여 준 수평책 상면우에 놓여 있는 물체 A ， 묘는 
질량이 꼭같은 작은 나무토막들이다. 이것들의 
벽과의 거리는 각각 L , /이고 책상면과의 미끄 
럼마찰곁 수는 각각 UA, 때이 다. 이 제 A 에 어 
떤 처음속도를 주어서 책상면우의 오른쪽으로 
부터 왼쪽으로 운동시킨다. A 와 B 사이，묘와 
벽사이의 충돌시간이 아주 짧다고 가정하고 충 
돌할 때 총운동에 네 르기 의 손실 이 없 다고 가정한다. 만약 나무 
토막 A 가 마지 막에 책상면우에서 떨 어지지 않게 하려 면 A 의 처 
음속도는 최대로 얼마를 초과할수 없는가? 

2. TV 수상관안에서 전자는 표 = 1.8 xl 0 4 eV 의 운동에네르기로 TV 
형광막에 부딪친다. 

1 ) 전자가 형광막에 부딪칠 때의 속도 I ；를 구하여 라. 

2) 전자들이 끊임없이 TV 형광막에 부딪칠 때의 등가전류값이 
/= 20 mA 이며 부딪친 전자들은 모두 형광막에 흡수된다고 
하자. 전자들의 흐름에 의해 형 광막이 받게 되 는 평 균충격힘 
F 는 얼마인가?(전기소량 e = 1.6 X 10" 19 C , 전자의 질량 
w = 9 X 10~ 31 kg ) 

3. 승용차앞자리 에는 안전기구가 설치되 여 있다. (그림 1-4-2) 기구 
안에 어떤 물질이 들어있는데 일 단 충격을 받으면 즉시 기 체로 
분해되여 기구를 신속히 팽창시킨다. 그래서 
사람과 앞유리，운전대사이를 채워서 사람이 
상하는것을 방지한다. 시험할 때 에 차의 속도 
는 144 km / h , 운전수가 기구와 부딪친 후 
0 .2 s 지나서 정지된다. 사람이 기구와 충돌한 
부분의 질량은 40 kg , 머리와 가슴부위가 기구 
와 작용한 면적은 700 cm 2 이다. 이런 때에 사 
람의 머리와 가슴부위가 받는 평균압력은 얼마 



. ᄀ탭 1-4-2 



IA 


ᄀ a i -4 -i 
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인가? 

4 . 두명의 어린이 n , L 가 썰매를 타고 수평얼음판우에서 놀고있다. 

어린이 "1 와 썰매의 질량을 
합하여 M =30 kg , 어린이 l 
와 썰매의 질량을 합해서도 T ) L ) 

역시 M =30 kg 이다. 유희를 그 1 U -4-3 

놀 때 어린이 n 는 질량이 w =15 kg 인 통을 i ； 0 =2 m / s 의 속도로 밀 
고나가고 어린이 l 는 이와 같은 속도로 맞받아나간다. 서로의 
중돌을 피하기 위하여 어린이 기는 갑자기 통을 어린이 1■에게 
밀어보내는데 통이 어린이 l 에 이르면 이 어린이가 그것을 붙잡 
는다. 만약 얼음판의 마찰력을 무시하며 

1 ) 어린이 n 가 얼마의 속도(땅면에 상대적으로)로 통을 밀어 
보내야 어린이 L 와의 충돌을 피할수 있는가? 

2 ) 어린이 1가 통을 밀어보낼 때 통에 대하여 얼마만한 일을 
수행 했 는가? 

5 . 그림 1 - 4 - 4 와 같이 사람들이 jc 죽의 수평자려 길 옆에 한줄로 서 
있다. 원점 O 의 량쪽에 서있는 
사람들의 번호를 «(«=1, 2, 3, 

…) 으로 표시한다. 매 사람들이 
모래주머니를 한개씩 가지고있는데 ; c >0 쪽의 사람들이 가지고있 
는 모래 주머 니 질 량은 m = 14 kg 이 며 ； r <0 쪽에 서 있는 사람들의 
모래주머니 질량은 w '= 10 kg 이다. 질량이 M =40 kg 인 소형차가 
어떤 처음속도를 가지고 원점을 출발하여 축의 정의 방향으로 
미 끄러 져간다. 자리 길의 저 항힘 을 무시한다. 차가 매 사람들의 
옆을 통과할 때 이 사람들은 모래 주머 니 를 수평속도 m 로 차와 
반대되 는 방향으로 차적재 함에 던져 넣 는다. M 의 속도는 모래 주 
머 니를 던지는 순간의 차속도의 2 h 배 이 다 . (« 은 사람의 번호) 

1 ) 빈차가 출발한 후 차의 적재 함에 몇개의 모래주머 니 가 실리 
면 차가 반대 방향으로 움직이겠는가? 

2 ) 최종적으로 차에는 크고작은 모래주머니가 몇개나 실리겠 
는가? 
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6. 질량이 M =100 kg 인 한대의 평판차가 수평길우에 멎 어 있다. 차 

평판으로부터 땅면까지 

A =1.25 m 이다. 질량이 m =50 kg 
인 작은 물체가 차의 평판우에 
놓여있다. 이 물체와 차뒤까지 
의 거리는 스 = lm 이고 물체와 차 그림 1-4-5 

판사이 의 미 끄럼 마찰결 수는 n = 

0.2 이 다.(그림 1-4-5) 이제 평 판차에 대 하여 수평 방향으로 일 
정한 힘 을 주어 서 차를 앞으로 운전했 는데 결 과 물체 가 차판우 
에서 미끄러져 떨어졌다. 물체가 차판우에서 떨어지는 순간 차 
가 앞으로 운전해 간 거 리는 S 0 =2 m 이 다. 물체 가 떨어질 때 떨어 
진 지점으로부터 차뒤까지의 수평거리 '를 구하여라. 수평길과 
평 판차 및 바퀴 축사이 의 마찰을 무시 하여 라. ( g =10 m / s 2 으로 하 
여라.) 

7 . 그림 1-4-6 과 같이 질량 A /이고 길이가 /인 긴 나무판자가 미끄 

러 운 수평땅면우에 놓여 있 고 그 오른쪽 끝에 질 량이 w 인 작은 
나무토막 A 가 있다. 여기서 m < M 이다. 이제 땅면을 기준계로 
하고 A 와 B 에 크기가 같고 방향이 서로 반대 인 처음속도를 준 
다. A 는 왼쪽으로 운동을 하고 묘는 오 
른쪽으로 운동을 하지만 마지막에 A 가 
나무판으로부터 떨 어지지 않는다. 땅면 
을 기준계로 본다. 그림 1-4-6 

1) A 와 묘의 처음속도의 크기가 께이라고 하면 그것들의 맨 마 
지막속도의 방향을 구하여 라. 

2) 처음속도가 알려지지 않았다면 작은 나무토막 A 가 왼쪽으로 
운동하여 도달한 위치와 처음위치사이의 거리를 구하여라. 


8 . 질 량이 M =800 kg 인 직 승기 가 프로펠 라를 회 전시켜 주변의 
5=30 m 2 면적안의 공기 를 속도 깨으로 아래 로 운동시킨다. 직 
승기 가 공기중에 정지되 여있다. 공기의 밀도가 pO =1.2 kg / m 3 
로 주어지면 에의 크기와 발동기의 일능률 尺을 계산하여라. 
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9 . 질량이 w 인 미끄리운 핍성덩어리가 역시 질량이 w 인 직각함 
안에 놓여있는데 마찰없이 운동을 한다. 함은 얇은 기름층을 
바른 책상우에 놓여 있다. 함과 책상면사이의 미끄럼마찰곁수는 
함이 책상면을 따라 운동하는 속도 u 에 의해 결정된다. 이 마 
찰력의 크기는 / = -；따이 다. 처음에 함이 정지되 여있고 덩 어 
리 가 함의 왼쪽 벽 에 붙어 있다가 속도 아) 으로서 오른쪽으로 
운동한다. 미끄리운 덩 어 리와 함사이 에 몇차례의 충돌을 일으 
키겠는가?(함의 길이 /은 덩어리에 비해 훨씬 크다.) 

10 . 그림 1-4-7 과 같이 한 원통이 수직으로 놓여있으 
며 안벽은 매끈매끈하다. 그리 고 질량이 M 인 원 
형뚜껑 이 벽 에 붙어 서 아래우로 이 동할수 있 다. 

원형뚜껑 과 밑 부분사이 에 질 량이 m 인 작은 구가 
있다. 어떤 순간 밑면으로부터 높이가 쇼 인 곳에 
서 작은 구와 뚜껑사이에 완전핍성충돌이 일어나 
서 뚜껑은 웃방향으로 최대높이까지 올라갔다가 
다시 원래 의 높이 A 로 되돌아온다. 다시 이 미 밑 
면과 완전핍 성충돌을 일 으키 고 되 돌아온 작은 구와 부딪치 는데 
이런 운동이 반복된다. 이런 왕복운동이 이루어지려면 작은 구 
가 충돌전에 얼마의 속도를 가져야 하는가? 

11 . 가벼 운 용수철의 한쪽을 벽 에 고정 하고 다른 쪽은 질 량이 M 인 
작은 차에 련결되여있는데 작은 차는 
미 끄러 운 수평 면에 서 운동한다. (그림 
1-4-8) 차가 용수철이 변형되지 않았을 
때 의 O 점 으로부터 왼쪽으로 / Q 만큼 떨 
어진 위치에서 운동을 시작한다. 매번 
O 점 을 통과할 때 웃쪽에서 차안에 질 량이 m 인 물방울을 떨군 
다. 물방울이 차안에 « 개 방울 들어간 후에 차가 O 점 으로부터 
제 일 멀리 떨어지는 거리를 구하여라. (차안의 물의 진동은 무 
시한다.) 

12 . 늘어 나지 않는 가는 끈의 한끝은 천정 우의 C 점 에 고정 되 여있 
고다른 끝에 는 질 량이 m 인 작은 구가 매 달려 서 수직축둘레 로 



그림 1-4-8 
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® 의 각속도로 등속원운동을 한다. 가는 끈과 
수직 축사이 의 각은 (9 이 다.(그림 1-4-9) A , 

묘가 원의 어떤 직경의 량끝점 이라면 작은 구 
가 A 점으로부터 B 점까지 운동하는 과정에 가 
는 끈에 작용하는 장력은 얼마로 되는가? 

III 

13. 그림 1-4-10 과 같이 질량이 w 인 꼭같은 4개의 질점이 길이가 

같고 늘어나지 않는 가벼운 실로 련결 B 

되여 수평미끄럼판우에 등변4각형 

AB ⑶로 정지되 여있다. 갑자기 매우 
짧은 시간동안에 A 에 CA 방향으로 충 
격을 준다면 충격이 끝나는 순간 질점 
A 의 속도는 w 이고 기타 질점들도 일정한 속도를 얻게 된다. 
^ BAD =2 « ( a < ; r /4 ) 이 다. 질 점 계 가 충격 을 받은 후에 가지 
게 되는 전체 운동량과 전체 에네르기를 구하여라. 

14. 반경 이 요 이 고 질 량이 M 인 고르로운 강체원고리 가 처 음에 미 

끄러 운 수평 책상면우에 정지 되 여 있다. (그 
림 1-4-11) 원고리에 작은 구멍 P 가 있 
고 책 상면우에 질 량이 w 인 질점 이 있는 
데 작은 구멍으로 자유롭게 드나들수 있 
다. 처 음에 질점 이 처 음속도 아)으로 구 
멍 P 로 입 사하여 원고리안벽 과 7 V 번 험 
성충돌한 후에 다시 작은 구멍 P 로 나온 z ® 1-4-11 

다. 원고리안벽 은 미 끄럽다고 가정한다. 질점 이 작은 구멍 으로 
들어갔다가 다시 나올 때 까지의 파정에 원의 중심 O 와 질점을 
련결하는 선이 원고리에 대해 상대적으로 360ᄋ 회전한다. 질 
점이 작은 구멍에서 나온 후 책상면에 대한 원고리의 상대속도 
는 얼마인가? 




그림 1-4-10 



그림 1-4-9 


22 





15. 그림 1-4-12 와 같이 질량이 w 인 직6면 nA B r 

체 상자가 미 끄러 운 수평땅면우에 놓여 있 짜 

다. 상자안에 질량이 m 인 작은 미 끄리 _ 

운 물체가 놓여있는데 이 물체와 상자밑 그림 1-4-12 

면사이에 는 마찰이 없다. 처 음에 상자가 정지되 여 움직 이지 않 
고 물체 가 일정한 속도 아)으로 상자의 A 벽 에서 B 벽 으로 미끄 
러 져간다. 물체 가 상자벽 과 매 번 충돌할 때 마다 상자와 물체 의 
상대속도의 크기는 충돌전 상대속도의 e 배이다. 여기서 

e = 씨 이 다. 물체 와 상자로 이 루어 진 계 의 총운동에 네 르기 가 

조금씩 손실되는데 이때 손실되는 에네르기가 처음에 계가 가 
졌던 운동에네르기의 40%를 초과하지 않게 하려면 물체와 상 
자가 최대로 몇 번 중돌해 야 하는가? 

제5장. 천체의 운동 


1. 우리 나라는 동서 방향으로 동경 124ᄋ 〜131° 사이에 놓여 있다. 
때문에 정지통신위성을 발사하려면 적도상공에서 높이가 3만 6 
천 km 이면서 우에서 지적한 동경범위구역안에 놓이게 하여 야 한 
다. 가령 발사된 위성이 적도상공에서 3만 6천 km , 동경 127ᄋ 
의 위치에 가닿았다고 하자. 이것을 동경 128ᄋ 위치에 옮겨놓 
으려 면 위성 에 설치된 소형 분사식발동기 를 짧은 시 간동안 가동 
시켜 위성의 고도를 변화시킴으로써 그의 주기를 조종하여 계획 
된 경도우에 옮겨놓은 다음 또다시 발동기를 짧은 시간동안 가 
동시켜 위성의 고도를 다시 변화시켜 제위치 에 옮겨놓아야 한다. 
이 두 차례의 고도조종방향의 순차는 ( ) 이다. 

1) 아래방향，아래방향 

2) 웃방향, 아래 방향 
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3) 웃방향，웃방향 

4) 아래방향，웃방향 

2 . 관측자료에 의하면 어떤 행성의 바깥둘레 에 불투명한 고리 가 있 
는데 이 고리가 련속체인가 아니면 위성무리 인가를 판단하기 위 
하여 고리 에 서 매 층의 선속도 I ；와 이 층으로부터 행 성 중심 까 
지의 거 리 요 를 계산해냈다. 아래의 판단에서 정확한것은 ( ) 

1) I ； 와 요 가 비 례 한다면 고리 는 련속체 이 다. 

2) I ；와 요 가 거 꿀비 례하다면 고리 는 련속체 이 다. 

3) 구 과 요 가 거 물비 례한다면 고리 는 위 성 무리 이 다. 

4) i ； 2 과 요 가 비 례한다면 고리 는 위 성 무리 이 다. 

3. 그림 1-5-1 은 우주탐사기구의 겉 
모양을 그린것이다. 그림에서 Pi , 

P 2 , P 3 , P 4 은 4 개 의 분사식발동 
기인데 Pi , 。은 공간에 고정된 
자리표계의 x 축과 평행을 이루는 
선이며 P 2 , P 4 은 7축과 평행을 
이루는 선이 다. 매 발동기들은 발 
동을 걸 때 람사기에 추진력을 주지만 기구를 회전시킬수는 없 
다. 처 음에 탐사기 는 일정한 속도 … 을 가지 고 축의 정의 방 
향으로 평행이동하다가 다시 축의 부의 방향으로 60ᄋ 만큼 변 
화시 킨다. 그렇 다면 ( ) 

1) 먼 저。틀 적 당한 시 간동안 시 동시키 고 다시 리를 적 당한 
시 간동안 시동시 킨다. 

2) 먼 저 P 3 을 적 당한 시 간동안 시 동시키 고 다시 匕를 적 당한 
시 간동안 시동시 킨다. 

3) 리를 적 당한 시 간 시동시 킨다. 

4) 먼 저 P 3 을 적 당한 시 간동안 시 동시키 고 다시 리를 적 당한 
시 간동안 시동시 킨다. 

4. 서로 먼 거리에 떨어져있는 두 행성 A 와 묘의 겉면근방에서 각 
각 위성 a 와 스를 발사하였다. 행성 A 를 도는 위성 의 주기는 
7； 이고 행성 묘를 도는 위성 쇼의 주기는 7；이다. 이 두 행성의 
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밀도비는 p A \ p B = { ) 이다. 

5 . 두개의 별이 쌍별로 이루어져있다. 그것들호상간에 만유인력이 
작용하는데 두 별을 련결한 선우의 어떤 점은 주기가 같은 등속 
원운동을 한다. 현재 관측에 의하면 두 별의 중심사이 거 리는 
지 이고 그 운동주기는 r 로 측정되였다. 이 두 별의 전체 질량 
을 구하여 라. 

6. 미래의 사람들은 지구를 떠나 우주에 가서 생활할수 있다. 어떤 
사람이 우주촌을 설계하였는데 그것은 원고리 형의 밀폐된 건축 
물이다.사람들은 원고리의 변두리우에서 생활한다. 사람들이 그 
속에 서 무중력 감을 느끼 지 않도록 하기 위하여 원 고리 를 중심 축 
을 따라 회전시키게 되여있다. 이 우주촌의 직경 이 200 m 라고 
하며 그것이 중심축을 따라 돌아가는 속도가 얼마일 때 사람들 
은 지구에서 생 활할 때와 같이 중력 g =10 m / s 2 를 받는것 처 럼 느 
끼 겠는가? 한번 우주촌을 설계해 보아라. 

7 . 어떤 별의 자전주기가 r 이고 그것의 북극과 남극에서 용수철저 
울을 리용하여 어떤 물체의 무게를 재였더니 ，였다. 이 물체 
의 무게를 적도상에서 알아보니 ，였다. 이 별의 평균밀도 p 
를 구하여 라. 


8 . 1054년에 큰새별폭발이 지구우에서 관측되였는데 이 폭발이 있 
은 후에 큰새별 은 1731년 에 망원경 으로 게모양별 구름으로 관측 
되 였 다. 큰새별의 폭발후 사방으로 던져 진 물체 들이 게모양을 
형성하였기때 문에 이 렇게 불렀던것 이 다. 1920년에 그것 이 지구 
우의 관찰자에 대 하여 펼친 각도는 360。였다. 이 판단에 의하면 
게모양별구름은 지구우의 관찰자에 대 하여 펼쳐 진 각도는 매해 
약 0.42" (약 2 X 10 _6 rad ) 씩 증가한것으로 된다. 이것과 지구 
사이 거리는 5 OOOly 이다. 큰새별폭발은 실지 B . C . |~|년에 
일 어 났고 폭발에 의 하여 물체 가 던져 진 속도는 |一 | m / s 이 다. 

9 . 어떤 3계단로케트는 질량이 M =60 kg 인 운반로케트와 질량이 


25 



m=10kg 인 선체 보호부인 원뿔형 물체 로 구성 되 여있 다. 원뿔형 
물체뒤 에 는 압축된 용수철 이 설 치되 여있다. 지구우에 서 실험할 
때 로케트에 고정된 용수철에 의해 원뿔체가 의 속 

도를 얻게 한다. 만일 원뿔체와 로케트가 궤도에서 분리된다면 
그것들의 상대속도는 얼마인가? 


10 . 중성 자별 에 관한 문제 : 중성 자별 은 항성 이 변화되 여 지 막에 

도달하게 되는 한가지 형식의 별이다. 

1) 밀도가 고르로운 별이 있는데 각속도 «로 자체의 기하학적 
대칭축 주위로 자전하고있다. 그 겉면의 물질은 빠른 속도로 
회전하기때문에 생기는 원심력과 만유인력이 평형을 이루므 
로 유지된다. 별의 최소밀도는 얼마로 되여야 하는가? 

2) 게모양별구름속에 있는 중성 자별 이 Is 동안에 30회 돈다. 이 
중성 자별 의 최 소밀 도를 대 략 계 산하여 라. 

3) 만일 이 중성 자별 의 질 량이 태 양의 질 량정 도라면 (2 X 
10 30 kg) 그것 의 최 대반경 은 얼마로 되 겠는가? 


11 . 질량이 lg 인 두개의 질점이 거리 10m 떨어져있다. 처음에 두 
질점 이 상대적 으로 정지되 여있고 그중 한개 질점은 고정되 여있 
다. 그것들사이에 만유인력만이 작용한다면 처음속도없이 고정 
되지 않은 질점 이 얼마만한 시간이 지 나서 고정된 질점에 와서 
부딪치겠는가? 

12 . 그림 1-5-2 와 같이 지구겉면에서 수직 


방향과 각 « 를 지어서 질량이 m 인 
미싸일을 발사한다. 그의 처음속도는 





보 은 지 구의 질 량 ， R 는 


지 구의 반경 이다. 공기 저 항과 지 구자전 



의 영 향을 무시할 때 미 싸일 이 올라가는 최 대높이 를 구하여 라. 


III 

13 . 천체망원경을 통하여 오랜 기간 관측하면서 사람들은 우주에서 
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수많은 쌍둥이별계를 발견하였다. 그것에 대한 연구를 통해 우 
주속에서 물질의 존재형식과 분포상태에 대하여 비교적 깊이 
알게 되였다. 쌍둥이별계는 두개의 별로 구성되였으며 매개 별 
의 크기는 두 별사이의 거리에 비해 매우 작다. 일반적으로 쌍 
둥이별계는 다른 별들로부터 멀리 떨어져있으므로 고립계로 
볼수 있다. 어떤 한 쌍둥이별계를 관찰한데 의하면 계의 매개 
별의 질량이 둘다 살이고 두 별사이 거리가 £이며 이 두 별을 
련결하는 직선의 중심을 기준으로 원운동을 한다. 

1) 이 쌍둥이별계의 운동주기 凡을 구하여라. 

2) 실험적으로 관측한 운동주기가 r 라면 r:r Q (사〉 1) 이 

다. r 와 이 서 로 다르다는것 을 해 석 하기 위 하여 현재 
다음과 같은 리론이 알려져있다. 우주속에는 망원경으로 
관측할수 없는 검은구멍이 존재할수 있다. 간단한 가설을 
제기하면 이 두 별을 잇는 선을 직경으로 하는 구안에 이 
런 검은 구멍이 고르롭게 분포되여있는데 구밖의 검은구멍 
의 영향은 생각하지 않는다. 이 가설과 우에서의 관측결과 
에 근거 하여 이 런 검 은구멍의 밀도를 구하여 라. (별 이 운동 
할 때 검은구멍에 의해 받는 저항힘은 무시한다.) 

14 . 어느 한 우주비행선이 지구주위를 돌고있는데 자리길은 원둘레 
이고 적도면우에 있다고 가정하자. 어떤 시각에 우주비행선이 
위성 S 를 발사하는데 그것들사이는 길이가 L 인 강체봉으로 
서로 련결된다고 하자. 봉의 질량과 공기와 
의 마찰은 무시한다. 각 «는 우주비 행 선과 
지 구중심 사이 를 련 결 하는 직 선과 강체 봉사 
이 의 각이다.(그림 1-5-3) 위 성 은도 지 구 
적도면안에 있고 위성의 질량 써 2 이 우주비 
행선의 질 량 %보다 매 우 작으며 £은 자 
리 길 반경 에 비해 매 우 작다고 가정 하자. 

1) 우주비 행 선과 위 성 으로 이 루어 진 계 의 배 치(지 구에 대 한) 
각 a 가 변하지 않도록 할수 있는가? 다시 말하면 a 가 어 
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떤 값을 취할 때 그것이 변하지 않게 되겠는가? 

2) 매 경 우의 평형의 안정성 을 론의하여 라. 

15 . 1844년에 뛰여난 수학자이며 천문학자 
인 베쌜은 씨리우스별의 직선로정으로 
부터의 운동편차각이 최대로 «=2.3。 

이 고 주기 ： T 가 50년 이 며 지 구우에 있 
는 관찰자와는 관계없이 시누스곡선을 그림 1 - 5-4 

나타낸 다는것 을 발견하였 다.(그림 1-5-4) 베 쌜 이 추측한 씨리 
우스별 의 운동자리 길 의 굴곡은 한개 의 작은 짝패별 이 존재 하기 
때 문이 다. (18 년후에 직 접 관찰되 였으며 사실로 되 였다. ) 만약 
씨리 우스별의 질 량 M 이 2. 3 사_이 면 짝패별 과 태 양의 질 량비 
는 얼 마이 겠는가? ( M ᅰ : 태 양의 질 량) 씨 리 우스별 에 서 지 구자 
리 길 반경 穴。을 바라보는 각 0.376° 이 고 씨리 우스별과 그 
짝패별의 자리 길은 원이 며 이 자리 길면은 태 양계 로부터 씨리 우 
스별 까지 그은 직 선방향에 수직 이다. 

제6장. 물체의 평형 



1. 반구형태의 물체가 수평면우에 고정되여 있다. 구중심의 바로 우 
에 작은 도르래가 있고 가벼운 끈의 한끝에 
작은 구가 매달려서 반구우의 점 A 에 기대 
여있으며 다른 끝은 힘 F 로 당기 고있다.(그 
림 1-6-1) 도르래，작은 구를 질점으로 보 
고 이제 끈을 천천히 당겨 작은 구를 A 점으 
로부터 B 점까지 운동시키는 과정에 작은 구 
에 대한 반구의 맞선힘 서과 작은 구에 대한 
끈의 장력『의 크기 변화상태는 ( ) 

1) N 은 크게 변하고『는 작게 변한다. 
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2) N 은 작게 변하고『는 크게 변한다. 

3) 尺은 변하지 않고 r 는 작게 변한다. 

4) n 은 작게 변하고 r 는 먼저 작게 변한후 크게 변한다. 

2 . 그림 1-6-2 에서 A , B 는 서로 같은 고르 

로운 직6면체벽돌로서 길이가 /이고 함께 
쌓여있다. A 벽돌이 B 벽돌의 오른쪽 끝면 
에 대하여 //4만큼 나와있다. B 벽돌은 수 
평 책 상면우에 놓여 있 으며 벽 돌의 오른쪽 
끝면과 책상모서리면은 평행이다. 두 벽돌이 모두 떨어지지 않 
게 유지 하려 면 B 를 책 상모서면 으로부터 내 밀 수 있는 길 이 ; c 의 
최대값은 ( ) 


3 . 가볍 고 가는 선에 질 량을 모르는 두개 의 작은 구가 매 달려있 
다. (그림 1-6-3 의 웃그림 ) 이제 작은 구 a 가 30。만큼 왼쪽으로 
편차되도록 일정한 힘을 가하고 또 작은 구 건가 오른쪽으로 30。 
만큼 편차되도록 꼭같은 크기의 힘을 가하면 마지막에는 평형에 
도달한다. 평형상태의 그림은 그림 1-6- 3의 아래에서 ( ) 이다. 




um 1 - 6-2 



~7.R 1-6-3 

4 . 질량이 m =50 kg 인 고르로운 원기둥체가 계 
단옆에 놓여 있다. 계 단의 높이 A 는 원기둥 
체 의 반경 r 의 절 반이 다. (그림 1-6-4) 원기 
둥체의 제일 웃점 A 에 힘을 가하여 원기둥 
체 가 P 를 축으로 하여 계 단을 굴러올라가게 


ᄅ) 


A 



Zim 1-6-4 
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한다. 

1) 가해 진 힘의 크기를 구하여 라. 

2) 원기둥체에 대한 계 단의 작용힘을 구하여 라. 

5 . 타조는 세계적으로 제일 큰 새이다. 타조가 만일 자기 몸크기에 
비 례하는 날개 를 가진 다면 날수 있 는가? 생 물학적 통계 로 결 론을 
내린다면 날수 있는 필요조건은 공기가 올려미는 힘 F 가 적어 
도 몸무게 G = wg 와 평형을 이루어 야 한다. 날개를 펄럭일 때 
얻 는 올려미 는 힘 의 크기 는 F = C &； 2 이 다. 식 에서 '는 날개 를 펼 
쳤을 때 면적， I ；는 새의 비 행속도， C 는 비 례결수이 다. 기 하학 
적 으로 근사한 가설을 세 우면 새 의 기 하학직 선은 £로 된다. 그 
러 면 새 의 질 량은 m x I ?，날개 의 면적 5 ocL 2 이 다. 관측에 의 
하면 제비의 최소비행속도는 5.5 m/s 이고 타조의 최대달리기속 
도는 11.5 m / s 이다. 그리고 타조의 몸길이는 제비의 25배이다. 
그러 면 타조가 정 말로 자기 의 몸크기 에 비 례하는 날개 를 가진 다 
면 날수 있겠는가? 

6. 그림 1-6 - 5는 전동연마반을 리용한 공 

구연마장치이다. 연마반의 회전축은 그 
림에서 ◦점 에 서 종이 면에 수직 으로 지 
나간다. AB 는 길이가 / = 0.6 m , 질량은 
지= 0.5 kg 인 고르로운 가는 강체막대 
기이다. 이 막대기는 A 쪽의 고정축주위로 마찰없이 돌아갈수 
있다. 공구 C 는 AB 막대 기 에 고정 되 여있고 그 질 량은 
w 2 = 1.5 kg 이다. 공구중심, 공구와 연마반의 접촉점 P , 그리 
고 O 점은 모두 AB 의 중심점을 지 나는 수직선우에 놓인다. 점 
O 로부터 AB 까지의 수직거리는 c / = 0.1 m 이고 AB 는 수평위치 
를 유지한다. 연마반과 공구사이 의 미 끄럼 마찰결 수는 

乂/ = 0. 06이 다. 

1) 연마석이 정지했을 때 공구가 연마반을 누르는 힘이 
FoilOON 으로 되 게 하려 면 B 끝에 수직아래방향으로 힘 F b 
를 얼마만한 크기 로 주어 야 하는가? 

2) 연마반이 시계바늘과 반대방향으로 회전할 때 공구가 연마반 
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을 누르는 힘 이 巧 = 100 N 이 되 게 하려 면 B 끝에 수직 아래 방 
향의 F 요 는 얼마로 주어 야 하는가? 


그림 1-6-6 과 같이 ABCD 는 경사각 
分=30°인 거 친 경 사면 이고 변 AD 와 
BC 는 평행이다. 경사면우에 무게가 
G =10 N 인 물체가 놓여있는데 이 물 
체 에 변 AD 와 평 행 인 힘 F 4 작용 
하여 물체 를 등속직 선 운동시 킨 다. 

^^ = 51^이 라고 할 때 물체 가 받는 마찰력을 구하여 라. 



H 

I 


-S- 


8 . 장력 이 T x 인 끈에 무게 가 G 인 물체 가 매 달려 있 A 
다. (그림 1-6-7) 끈의 o 점 에서 장력 이 r 2 인 끈 
OB 를 리용하여 수평 으로 천천히 물체 를 끌어당 
긴다. 끈 OA 와 드림선방향사이의 각 산 의 최대 
값은 얼마인가? (7\>八) 

9 . 정 확한 막대기 저울이 있다. 이제 눈금을 새긴 직 
선 자를 가지 고 저 울추의 질 량을 측정할 때 
그것 을 표시하는 공식 을 이 끌어 내 고 추의 질 
량값을 표시하여 라. 

10 . 그림 1-6-8과 같이 원룰형 물체 가 수직 으로 
놓여있다. 원를의 정각은 « 이다. 질량이 
m 인 고르로운 쇠고리가 수평으로 원률형 
물체 에 감겨 져 있다. 쇠 고리 와 원를면사이 의 
마찰력 을 무시할 때 쇠 고리 의 장력 을 구하 
여라. 

11 . 질량이 같은 20개의 직6 , _ . 

면체모양의 나무토막들을 | 1 ' | 1 

하나씩 쌓아서 구멍 이 있 I 1 ' ■■ 1 1 ' 

는 다리를 만든다. 매개 I I :. 

나무토막의 길이는 다같이 3U 1-6-9 



그림 1-6-7 
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£ 이다. 매개 나무토막의 가로자름면 

은 변의 길이가 쇼 = 스인 바른4각형 
4 

이다. 이 다리의 지지점사이의 거리 
5 가 최대로 되도록 그림을 그리고 
지지점사이거리와 다리구멍의 높이 
// 사이 의 비 를 구하여 라. (그림 1-6- 
9) 

12 . 그림 1-6-10 과 같이 부표(물에 뜨는 물체로 만든 표식물)가 
반경 R 인 두개의 결구로 합쳐져서 이루어졌는데 그 질량은 
께 이고 중심 두께는 /? 이다. ( h 〉2 R ) 길이가 /이고 질량이 m 2 
인 가는 막대 기 가 부표의 중심 에 수직 으로 꽂아져서 그 끝이 
아래결구면까지 닿아있 다. 가는 막대 기 의 수직 위 치 가 바로 평 
형 위 치 이다. 이 평 형 위 치 의 안정 성 을 분석하여 라. 

III 

13 . 흐르는 물이 물체를 미는 힘의 크기는 물흐름속도의 2제곱에 
비례한다는것이 실험적으로 증명되였다. 물속에서 운반되는 물 
체 의 무게 는 물흐름속도의 6제 곱에 비 례한다. 만일 어 떤 강물 
의 흐름속도가 원래의 2배이며 그가 미는 물체의 무게는 원래 
의 64배이다. 강흐름속도가 원래의 1/2이라면 그가 떠미는 물 
체 의 무게 는 원래 의 1/64이 다. 류체 력학에 서 이 미 증명 된바와 
같이 물흐름이 그 흐름방향에 수직 인 평판에 작용한 압력은 평 
판의 면적 에 비 례하며 물흐름속도의 2제 곱에 비 례한다. 물에서 
운반되는 물체의 무게는 어째서 물흐름속도의 6제곱에 비례하 
는가? 

14 . 큰 용기안에 밀도가 쒸 인 액체 가 들어있다. 그안에 밑면적 이 S 
인 원통형의 작은 용기가 놓여있는데 밑부분에 길이가 /인 좁은 
유리관을 꽃아놓았다. (그림 1-6-11) 작은 용기 안으로 밀도가 
凡 인 색이 있는 무거운 액체를 넣 는다. p 2 > Px 액체 높이가 H 


1 T- —-° 

씨 2 


、〉액면 
_ 


그림 1-6-10 
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일 때 작은 용기의 안과 밖에는 두가지 종류 
의 액면이 동일한 수평면을 이루게 된다. 이 
제 유리관의 아래쪽을 열고 관찰해보면 무거 
운 액체는 유리관밑으로부터 큰 용기로 흘러 
나오고 조금 지나서 가벼운 액체가 유리관 
밑으로부터 작은 용기로 흘러들어간다. 이런 
과정이 반복된다. 두 종류의 액체가 혼합되 
지 않고 겉면장력을 무시 할 때 

1) 무거운 액체가 처음 작은 용기로부터 흘러나간 질량 스지는 
얼마인가? 

2) 가벼 운 액 체 가 매 번 작은 용기 로 흘러 들어 간 질 량 Am n 은 
얼마인가? 

3) 이후의 매번 순환중에서 작은 용기로부터 흘러나간 무거운 
액체의 질 량 Aw a _ 는 얼마인가? 

15 . 아래끝이 수평축주위로 회전할수 있는 나무판이 
있는데 회전축은 수직벽우에 설치되여있다. (그림 
1-6-12) 처음에 나무판과 벽면사이의 각은 分 이 
다. 이 각사이 에 원기 둥형 나무굴대 가 끼 워있는데 
그 자름면의 반경은 r 이 다. 나무판 바깥쪽에서 힘 
을 주어 평 형상태 를 유지한다. 그림 에 서 굴대자름 
면 에 수직웃방향으로 화살표시 가 있 다. 나무굴대 
와 벽 사이 및 굴대 와 나무판사이의 정 지 마찰곁 수 
는 각각 M = 1, = 0.577 이다. 이제 나무판에 

가한 힘 斤 를 서서 히 감소시키 면 사이각이 벌 어지 면서 나무굴 
대 가 아래 로 떨 어 진다. 사이 각이 60° 일 때 나무굴대자름면의 
화살표시가 어느 방향을 가리키겠는가? 삼각함수표를 참고하여 라. 


0 

75° 

15° 

30° 

60° 

sin 分 

0.131 

0.259 

0.5 

0.866 

cos 6 

0.991 

0.966 

0.866 

0.5 



그림 1-6-12 



그림 1-6-11 
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제 7 장. 력학적진동과 력학적파동 


1. 용수철진동자가 조화진동을 하는데 주기는 r 이 다. 그러면 ( ) 

1) f 시 각과 (f + AO 시 각에 진동자의 진폭은 서 로 같고 방향도 
서 로 같다. ᅀ; 는 꼭『 의 정 수배 이 다. 

2) f 시각과 0 + A ?) 시각에 진동자의 운동속도의 크기 가 서로 
갈으면 방향은 서 로 반대 이 다. 

3) Af = r 이 면 f 시 각과 (? + A ?) 시 각에 진동자의 가속도는 꼭 
갈다. 

4) A 네 이면 Ml 각과 (f + Af ) 시 각에 용여 
같다. 

2 . 心와 S 2 은 두개 의 간섭 성 파원 이 다. 그림 1-7- 
1에서 &와 S 2 을 중심점으로 하는 두 조의 동 
심원들을 각각 만들어낸다. 또한 같은 시각에 
두개 파동의 마루와 골을 표시한다. 여기서 실 
선은 파동의 마루를 표시하고 점선은 파동의 
골을 표시한다. 그림 에 서 4각형안에 3개 의 점 a , b ， c 가 표시 되 
여있다. 이 3개의 점들가운데서 

1) 진동이 센 점은 _이다. 

2) 진동이 약한 점은 _이 다. 

3 . 그림 1-7-2 에 쌍선흔들이를 보여주었다. 그 

것은 수평천정우에 두개의 길이가 같은 가는 
끈으로 작은 구를 매 달고있는 구조로 되여있 
다. 끈의 직경 을 무시할수 있고 /와 « 가 알 
려 진것 으로 보면 작은 구가 종이 면에 수직으 
로 조화진동을 할 때 주기는 얼마인가? 그림 1-7-2 

4 . 그림 1-7-3 에서 n 는 연기로 꺼멓게 그슬려놓고 가는 선으로 
달아맨 금속편과 왼쪽꼭대기우에 가는 강철바늘을 용접해놓은 
음차를 보여준다. 음차는 진동수 / e 으로 진동한다. 정지 했을 
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님 




ᄀ) ᄂ) 仁) 

~yar 1-7-3 

1 ) 그림 l 는 금속편우에 뚜렷한 흔적을 나타내는 자러표축과의 
련 이 은 7개 의 교차점 들을 택하여 차례 로 B , C , D , E , F , 
G , H 로 기 록하고 서 로 린접한 두 점 사이 의 자리 를 하， b 2 , 
b 3 , b 4 , b 5 , b 6 으로 표시 한 후〈〈 점 차근사법》을 써 서 중 
력가속도 g 의 수학적 표현식 을 써 보아라. 

그림 t 의 4개 그림중에서 그림 


2 ) 


3) 


ᅩ이 금속편우에 남긴 바 
늘의 흔적 을 가장 정 확히 표시한다. ~ 

달아맨 가는 선이 불에 타서 끊어진 순간부터 진동이 시 작된 
다고 보면 강철바늘이 평형 자리를 통과하여 왼쪽방향으로 운 
동할 때 왼쪽 방향변위를 정의 방향으로 취하며 강철바늘의 
진폭을 A 로 한다. 그러면 강철바늘의 수평변위 와 금속편 
이 떨어지는 높이사이의 함수관계식은 


이 다. 



5 . 실선과 점선은 파장과 진폭이 서로 같은 두개의 조화가로파를 
표시하는데 갈은 침 성 줄우에 서 각각 왼쪽， 

오른쪽으로 전파한다. 어떤 시각에 두개 
파동의 위치가 그림 1-7-4 와 같다. 점 P , 

Q , S 는 핍성줄우의 세 질점의 평형자리이 
다. 다음의 설 명 중에 서 정 확한것 을 지 적 하 
여라. 

1) 이 시각에 P ， Q , S 는 모두 제각기 평형 자리 에 있으며 진동 


그림 1-7-4 


때 바늘끝은 금속편의 자리표계 원점 을 가리킨다. 음차를 가법 게 
두드리면 진동하기 시작한다. 가는 선을 불로 태우면 금속편이 
자유락하하기 시작한다. 이때 바늘끝은 금속편우에 흔적을 그린 
다. (음차의 진폭은 변하지 않는다고 본다. ) 
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도 모두 제일 약하다. 

2) 이 시각에 P , Q , S 는 모두 제각기 평형자리에 있으며 다만 
Q 의 속도가 최대로 된다. 

3) 이 시각 모의 속도는 우로 향하며 Q 의 속도는 령이고 은의 
속도는 아래로 향한다. 

4) 이 시각 묘의 속도는 아래로 향하고 Q 의 속도는 령이며 S 의 
속도는 우로 향한다. 

6 . 한개 의 조화파동이 x 축우로 전파되 는데 파동속도는 50 m / s 이 다. 
시각의 파형을 그림 1-7-5 의 가에 보여주었다. 그림에서 
M 위 치 의 질 점 은 평 형 자리 를 지 나 ^축의 정 의 방향으로 운동한 
다. f = 0.5 s 인 때 의 파형 을 그림 1-7-5 의 l 에 그리 여 라. (적 어 
도 한개 파장을 그려야 한다. ) 



‘少 [C 

: m] 






세 

cm] 






1 



M 

/ 

\ 


~ 








0 

5 


1 
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5 
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15 2025 

3, 

|° 、 

-2 







국 




「기 

1 




1) 니 

그림 1-7-5 

7 . 한개의 가로파가 축우로 전파하고있다. 다 = 0과 0.005 s 사 

이 에서의 파형곡선을 그림 1-7-6 에 보여준다. 



1) 그림을 보고 진폭과 파장을 구하여라. 

2) 아 2 -다)가 한주기보다 작을 때 파동이 오른쪽으로 전파한다 
면 파동속도는 얼마인가? 또한 왼쪽으로 전파한다고 하면 
파동속도는 얼마인가? 

3) (? 2 -가)가 한주기보다 작고 또 파동속도가 6 000 m / s 라고 
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하면 파동의 전파방향은 어느쪽인가? 


8. 한개 의 용수철 진동자가 수직 으로 매 달려있 

고 이것과 함께 끝에 가림판을 건 용수철 
이 나란히 매 달려있는데 이 것 들이 수직방 
향으로 진동하는 주기는 Is 로서 모두 같다. £ᄅ 
이제 평 행빛을 용수철진동자에 수평 방향으 - 

로 비 쳐 준다.(그림 1-7-7) 진동자와 막을 
10 cm 아래 로 당겼 다가 먼저 막을 놓아주고 A ? 시 간 지난 후에 
진동자를 놓는다. 그림자의 진폭이 가림판에서 5 cm 로 되자면 
ᅀ? 는 얼 마로 되 여 야 하는가? 

9 . 그림 1-7-8 에 서 보여 준것 은 기 계진동장 
치 이다. 두개의 가벼운 용수철의 침성결 
수는 각각 k x , 쇼 2 이 고 자유로운 회 전축으 
로부터 떨 어 진 거 리는 a , &이다. 강체막 
대기 OAB 의 질량은 무시하고 진동자의 
질 량은 m 이 다. 평형 을 이룰 때 막대 기 
OAB 는 수평으로 놓여있다. 진동자가 작 
은 진폭으로 자유진동할 때 그 진동주기는 얼마인가? 

10. 어떤 고층건물의 승강기운전공이 제시간내에 하루일을 끝내기 
위하여 승강기안벽 에 정 확한 추시 계 를 걸 어놓았다. 승강기 가 
우로 올라갈 때의 가속시간과 내려갈 때의 가속시간은 서로 같 
으며(정지계에 설치된 시계에 따르면) 가속도의 크기도 서로 
같다. 이 승강기운전공이 제시간에 일을 끝낼수 있는가, 아니 
면 초과하거나 앞당겨서 끝내겠는가? 

11 . 수학흔들이는 길이가 /인 가벼운 막대기의 끝 

에 고정 된 연추로 이 루어졌는데 이 제 막대 기 
에 연추질 량과 같은 진주를 끼워넣 었다. 이 
진주는 막대 기중심 을 지 나간 수평 선을 따라 
자유롭게 움직일수 있다.(그림 1-7-9) 이 흔 
들이의 작은 진동주기를 구하여 라. (마찰은 무 
시한다.) 그림 1-7-9 




그림 1-7-8 
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12 . 밤에 땅겉면의 온도가 내려간다. 
공기중의 온도는 높이에 따라 
증가하며 소리속도도 높이에 따 
라 증가한다. 공기를 수평방향 
으로 두께 가 d 인 얇은 층으로 
분할하고 땅면에서 제일 가까운 
층에서의 소리의 전파속도를 
자 라고 하면 « 번째층에서 소 


n = n 

n=n-l (n-DVi 

n = 3 3q 

n = 1 2 다 

n = i 30 a Vl 

A | 

zim 1-7-10 


리 속도는 v n = nv x ^ 표시 된다. 

땅면의 A 자리에 음원이 있고 수직방향과 30°의 각을 이루는 방 
향으로 소리 파가 복사된다. (그림 1-7-1 W 이 소리 를 가장 똑똑 
히 들을수 있는 점에서 A 자리까지의 거리는 얼마인가? 


III 

13. 길이가 / = 2 m 이고 질량이 꼭같은 3개의 직선막대기로 바른3각 
형의 틀 ABC 를 만들었다. C 점이 미끄리운 수평회전축에 걸려 
있으므로 틀전체가 이 주위로 회전할수 있게 

되 였 다. 막대 기 AB 는 궤 도이고 그 우에 서 다 야\ 

람쥐 완구가 운동한다. (그림 1-7-11) 이 제 다 / \ 

람쥐가 궤도우에서 운동하는것을 관찰하는데 / \ 

틀은 정지되여 움직이지 않는다. 다람쥐가 어 JA _ A b 

떤 모양의 운동을 하는가를 밝혀 내 여라. 그림 1-7-11 

14. 어떤 고층건물의 승강기천정에 길이가 쇼인 가벼운 용수철이 
매 달려있 고 그 아래 끝에 질 량이 w = lkg 인 물체 가 달려있는데 
정지 상태 에 있을 때 용수철은 AL = 0.1 m 늘어났다. 어 떤 주어 
진 시 각에 승강기 가 0.5 g 의 가속도로 내 려오다가 f = 후에 
자동제동에 들어가서 一 0.5 g 의 가속도로 떨어지다가 멈 춰 선다. 
변위그라프를 리 용하여 승강기안에 매 달린 물체 의 운동을 서 술 
하고 진동그라프를 그려보아라. 

15. 한개의 큰 용기안에 서 로 풀리지 않는 두가지 종류의 액체 가 

들어 있 다. 그것 들의 밀도는 각각 와 /? 2 이 다. ( /^ < ) 이 제 

길 이 가 £ 이 고 밀 도가 ( A + ) /2 인 나무막대 기 를 웃쪽의 액 
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체속에 수직으로 넣는데 그 아래끝이 두 액체의 경계면으로부 

터 만큼 떨어져있다가 정지상태로부터 아래로 떨어지기 시 
4 

작한다. 나무막대기가 제일 낮은 자리에 도달하는데 걸리는 시 
간을 구하여라. 나무막대기의 운동으로 인한 액체의 저항을 무 
시하고 두 액체가 매우 깊다고 보아라. 나무막대기는 액체속에 
서 운동하고있는것으로 즉 액면에 로출되지도 않고 또 용기와 
충돌하지도 않는다고 보아라. 

제8장. 력학종합문제 


1. 한대의 떼목이 강기슭을 떠났다. 처음속 
도는 I ； 이 고 방향은 기슭에 수직 이 다. y, ' 

그 운동자리길을 그림 1-8-1 에 보여 준 쇼--쑈 

다. 시간『만큼 경과하여 자리길우의 ᄆ V ’ 

X 부호 있는 곳까지 왔다. 강물의 속도 1스^_ ' 

는 M 로 일 정하다. 작도법 을 리용하여 그림 1-8-1 

2T , 3T , 시 각에 이 떼 목의 자리 를 자리 길 우에 표시 하여 라. 

2. 전등이 땅겉 면으로부터 높이 1 2 , 천정 으로부터 가 만큼 떨 어 진 

자리 에 서 폭발하였 다. 모든 조각들이 똑같은 처 음속도 u 로 사 
방으로 휘뿌려 진다. 유리 조각들이 땅바닥우에 떨 어 진 반경 을 
구하여 라. (유리 조각과 천정 과의 충돌은 핍 성충돌이고 땅바닥과 
의 충돌은 완전비핍성충돌이며 조각들은 벽과 충돌하지 않는다 
고 본다.) 

3 . 질량이 M =12 t 인 우주비행선이 달로부터 높이 /z = 100 km 에서 
원자리길을 따라 달주위를 돌고있다. 자리길에서 착륙에로 이행 
할수 있도록 어느 시각부터 발동기를 끈다. 로케트분사구에서 
분출되는 기체흐름속도는 w =10 4 m/s 이다. 달의 반경은 公달=1 
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700 km , 달의 겉면까지의 자유락하가속도는 g 달 = 1.7 m / s 2 이다. 

1) 자리길우의 A 점에서 발동기를 껐을 때 비행선이 달의 B 점에 
떨어 지게 하려 면 얼마만한 연료를 소비 해 야 하는가?(그림 
1-8-2 의 1) 

2) 비 행선이 달중심방향으로 入多三三今〉、 

향한 운동에네르기를 가지 // \\ 

고 달■과 서로 접한 자리길 P (-… .--| j A 

우의 점에 가기 위해서는 
얼마만한 연료가 소비되야 、그’ 

하는가?(그림 1-8-2 의 L ) ^ 히 1-8-2 ᄂ 

4 . 파동을 흡수하지 않는 매질속에 있는 작은 구면파원으로부터 구 
면파가 복사된다. 파원의 진동은 = Acos 4 선이고 반경이 

자 = 10 m 인 구면파의 진동은 y = 2 cos 4^ f ；-— m 이다. 

V 8J 

1) 이 구면파의 파장을 구하여 라. 

2) 반경이 r 2 = 25 m 인 구면우의 임의의 점에서 진동식을 구하 
여 라. 

5 . 매우 굳은 가벼운 막대기로 작고 무거운 구를 련 

결하여 《 아령》모양을 만들었다. 이것이 속도 
I ；ᄋ으로 정지된 수직벽을 향하여 평행이동하고있 
다.〈〈 아령〉〉축과 벽면사이의 각은 45°를 이룬 
다. (그림 1-8-3) 《 아령》이 벽과 핍성충돌한 그림 1- 8 _ 3 

후에 어떤 모양의 운동을 하겠는가? 

6. 늘어 나지 않는 가벼운 선을 리용하여 작은 
구를 반경 이 r 인 정지된 원기둥체에 매놓 
았다. 처 음에 구와 원기 둥체 는 서 로 접해 
있다. 어 떤 시 각에 반경방향으로 속도 v 
를 가지도록 선을 풀어 준다. (그림 1-8-4) 
f 시각에 풀어진 선의 길이 /을 구하여 라. 

7 . 반경 이 요 인 반구형 의 미끄리 운 그릇이 수 
평 인 땅면우에 놓여있다. 길이가 2£인 가 
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그림 1-8-5 







늘고 긴 막대 기 가 그릇의 안에 놓여 있다.(그림 1-8-5) 막대 기 
가 평형상태에 있을때 막대기와 수평면사이의 각 «를 구하여 라. 
막대기가 평형상태에 놓이게 하려면 막대기길이와 그릇의 반경 
사이에 어 떤 관계가 있겠는가를 설 명하여라. 

8. 그림 1-8-6 과 같이 3개의 물체가 쌓여서 
미끄러운 수평면우에 놓여있다. 1은 직4 
각형모양의 판대기이고 2와 3은 3각형프 
리즘모양이다. 그것들의 질량은 각각 m h 
m 1 m 2 이고 1파 2사이의 경계면 A 에서 
정지마찰곁수는 Ma . 2와 3사이의 경계면 묘에서 정지마찰곁수 
는 // B 이 다. 경계면 묘와 수평면사이의 경사각은 산이 다. 

1) 3을 오른쪽으로 끌어당겨 서 작은 가속도 a 를 가지 게 할 때 
어 떤 경 계 면에서 도 미끄리지는 운동은 생 기지 않는다. 경 계 
면 묘에서 마찰력의 크기를 구하여라. 매개 경계면에서 정지 
마찰력 과 최 대정지마찰력사이 의 비 를 구하여 라. 

2) 이제 3의 가속도를 점점 증가시키면 두 경계면중에서 어느 
한 경계면이 미끄러진다. 어느 경계면인가? 어떤 정황에서 
경계면 A 가 먼저 미끄러지겠는가? 어떤 정황에서 경계면 B 
가 먼저 미끄러지겠는가? 

3) 다시 정지로부터 시작하여 왼쪽으로 3을 당겨서 그의 가속 
도를 점 점 증가시키 면 미 끄러지 는 운동이 발생 하는데 이때 의 
미 끄러 지 는 상태 를 설 명 하여 라. 

4) // a = 0.5, 써 = 0.8로 놓고 신 가 어떤 값일 때 3을 오른쪽 
으로 당기면 경계면 B 에서 먼저 미끄러지는 운동을 일으키 
는가? 또 왼쪽으로 3을 당길 때 경계면 A 가 먼저 미끄러지 
겠 는가? 

9 . 그림 1-8-7 과 같이 질량이 M 이고 길 
이 가 L 인 얇은 가림 판 모를 가진 나무 
판대기 가 수평인 땅면우에 놓여 있 다. 

나무판과 땅면사이 의 정 지 마찰곁수와 미 끄럼 마찰곁수는 다같이 ^ 
이 다. 질 량이 w 인 사람이 나무판의 한끝에서 다른끝으로 땅면에 



그림 1-8-7 



ᄀ固 1-8-6 
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대해 등가속도로 걸어가기 시작한다. 다른끝에 도착했을 때 가림 
판을 잡고 나무판우에 정지한다. 사람과 나무판사이의의 정지마찰 
곁수는 충분히 크므로 사람과 나무판사이에서는 미끄러짐이 없다. 
어떤 조건에서 나무판이 이동한 거리가 최대로 되겠는가? 

제9장. 분자운동론, 열과 일， 

고체와 액체의 성질, 물질의 상변화 


1. 두개의 분자 A 와 B 가 비 교적 멀 리 떨어져 있다. 이 때 분자들사 
이 의 호상작용힘 은 무시할수 있 다. A 분자를 고정 시 켜 놓고 B 분 
자를 A 분자쪽으로 점차 접근시키면 두 분자를 맞닿을 때까지 
접근시킬수가 없다. 이 파정에 대한 다음의 설명들중에서 어느 
것이 정확한가? 

1) 분자힘 이 B 분자에 대 하여 총적 으로는 정 의 일 을 수행하며 
따라서 분자들사이 의 호상작용에 네 르기 가 부단히 감소된 다. 

2) B 분자가 시종일관 분자힘을 극복하면서 일을 하며 따라서 
분자들사이 의 호상작용에 네 르기 가 부단히 커 진다. 

3) B 분자가 처음에는 분자힘을 극복하면서 일을 수행하고 그후 
에 는 분자힘 이 B 분자에 일 을 수행하며 따라서 분자들사이 의 
호상작용에네 르기 가 처음에는 커지 다가 그 다음은 감소된다. 

4) 처음에는 분자힘이 B 분자에 대해 일을 수행하고 그 후에는 
B 분자가 분자힘 을 극복하면서 일 을 수행한다. 따라서 분자 
들사이의 호상작용에네르기가 처음에는 작아지다가 그 다음 
은 커진다. 

2 . 물체의 내부에네르기 및 그의 변화량에 대한 다음의 설명중에서 
어느것이 정확한가? 

1) 물체의 내부에네르기가 변화되면 물체의 온도도 변해야 한다. 
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2) 물체가 외부계에 일을 할 때 그의 내부에네르기가 꼭 변해야 
되는것은 아니다. 물체에 열량이 전 
달될 때도 그의 내부에네르기는 변하 
지 말아야 한다. 

3. 그림 1-9-1 에 서 보여준바와 같이 소금 
( NaCl ) 결정은 Na + 이온 (그림에서 O ) 

과 cr 이온(그림에서 •) 으로 구성되여 
있다. 이 두가지 종류의 이온들은 공간 
적으로 서로 수직 인 세 방향으로 꼭같은 거 리로 배렬되여있다. 
소금의 몰질량은 58.5 g / mol , 밀도는 2.2 g / cm 3 , 아보가드로수 
는 A ᄂ = 6.02>< 10 23 파01 _1 이다. 소금결정체에서 가장 가까운 두 



개의 나트리움이온중심들사이의 거리가 다음 네개의 수값들가운 


데 어 느것 에 가장 가까운가? 

1) 3. 0 x 10 ~ 8 cm 2) 3. 5 X 10 ~ 8 cm 

3) 4.0 xl 0 ' 8 cm 4) 5.0 X 10 ' 8 cm 

4 . 표준조건에서 공기분자들사이의 평균거리를 구하여라. 

5 . 교실 바닥의 면적 이 15 m 2 , 높이 3 m 이 다. 교실 안에 들어 있는 공 
기 의 질 량을 대 략 계 산하여보아라. 공기 의 몰질 량은 
2. 9 x 10 _2 kg / mc>l 이 다. 

6 . 물의 밀도는 p =1.0 Xl 0 3 kg / m 3 , 물 lm 이의 질량은 
M =1.8 X 10 _2 kg/m 이이 다. 

1) 물 1 cm 3 안에는 물분자가 몇개나 들어있는가? 


2) 물분자가 구모양이라고 볼 때 물분자 하나의 직경은 얼마 
인가? 

7 . 다음의 내 용을 읽 고 질문에 대답하여 라. 

자연계에 있는 물체들은 일정한 온도를 가지고있으므로 외부계 
로 부단히 전자기파를 복사하고있다. 이러한 복사가 온도와 관 
계되 기 때 문에 열 복사라고 부른다. 열 복사는 다음과 같은 특징 을 
가지 고있 다. 

첫째 로, 열 복사되 는 에 네 르기속에 는 각이한 파장의 전자기 파의 
에 네 르기 들이 포함되 여있 다. 

둘째로，물체의 온도가 높을수록 단위시간당, 물체의 단위겉면 
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으로부터 복사되는 에네르기가 많아진다. 

셋째로，복사되는 전체 에네르기에서 각이한 파장의 전자기파에 
해 당되는 에네르기몫이 서로 다르다. 

일정한 온도를 가지고있는 물체들은 외부계에 전자기파형식으로 
에네르기를 복사함파 동시에 다른 물체들이 복사하는 전자기파 
를 흡수한다. 만일 이리한 복사와 흡수가 평형을 이룬다면 물체 
의 에네르기가 보존될것이다. 물체의 겉면의 성질이 복사와 흡 
수에 그 어떤 영향도 주지 않는 리상적인 경우에 이 물체를 절 
대흑체라고 부른다. 이러한 절대흑체는 겉면에 입사되는 전자기 
파를 100% 흡수한다. 절대흑체인 경우에는 그 물체의 단위겉 
면에서 단위시간동안에 복사되는 에네르기 p 0 이 그 물체의 온도 
(절 대 온도)『 의 4제 곱에 비 례한다. 즉 

戶 0 = 하 4 

여기서 5.67 XlO _8 W /( m 2 . K 4 ) 이 다. 다음의 물음들은 모두 
절대 흑체를 전제로 한것이 다. 그리고 태양의 반경은 ^ = 696 
000 km , 태양겉면의 온도는 ^= 5 770 K , 화성의 반경은 
穴 화 = 3 395 km 이 다 ■. 

1) 태양복사에네르기의 거의 대부분은 2 XlO " 9 m ~2 XlO" 8 m 파 
장구간에 집 중되 여있 다. 대 응하는 주파수구간을 밝혀 라. 

2) 태양겉면으로부터 lh 동안에 복사되는 에네르기총량은 얼마 
인가? 

3) 화성이 태양으로부터 받는 복사에네르기는 화성의 적도면 
frr 2 (r 는 화성의 반경) 에 수직으로 입사되는 량으로 볼수 
있다. 화성으로부터 태양까지의 거리는 태양반경의 400배이 
다. 다른 천체 나 우주로부터 의 복사를 무시한 상태 에 서 화성 
의 평 균온도를 가늠하여보아라. 


8. 어떤 사람의 폐활량(한번 들이쉬는 공기의 체적)이 V = 400 mL 
이 다. 이 사람이 숨을 한번 들이쉴 때 들어오는 공기분자들가운 
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데에는 그가 1년전에 숨을 한번 내쉴 때 내보낸 공기분자가 몇 
개 들어있겠는가를 가늠해보아라. 

9 . 질 량이 께 인 동 ( Cu ) 열 량계 안에 질 량이 w 2 인 물을 넣 었는데 
평 형 온도는 f 12 (셀 씨 우스온도)이 다. 질 량이 m 3 , 온도가 f 3 인 얼 
음덩 어 리를 이 열 량계안에 넣 었다. 가능한 여 러 가지 경 우들을 
찾고 그때의 최종온도들을 구하여라. 동, 물，얼음의 비열은 각 
각 c ” c 2 , c 3 이고 얼음의 비녹음열은 £이다. 

10 . 반경이 요 인 수은방울이 높은 곳으로부터 떨어져 크기가 꼭같 
은 ？2 개의 작은 수은방울들로 갈라졌다. 수은의 밀도가 P , 겉 
면 장력곁수가 CJ 라고 할 때 이 수은방울이 최 소한 얼 마의 높이 
에서 떨어졌겠는가? 


11 . 이전에 어떤 과학자는 그림 1-9-2 에서 보 
여준 장치를 리용하여 액체의 체적팽창곁수 
를 측정하였 다. 여 기서 A 와 B 는 굵기 가 꼭 
같은 U 자형유리관 ( U 자관)이며 수직방향으 
로 설치되 여있다. 이 관들은 각각 항온기 
C (비교적 뜨거운)와 항온기 D (비교적 찬) 

안에 꽂혀있다. U 자관 안에 적당한 량의 1-9-2 

측정하려는 액체를 담는다. C 와 D 에서의 온도들과 U 자관안에 
서 액면의 높이들을 각각 재면 해당 액체의 체적팽창곁수를 
계 산할수 있 다. 그 계 산공식을 구하여라.(유리관자체 의 열팽창 
은 고려하지 않는다. ) 



12 . 그림 1-9-3 에 서 보여준것 은 파도발전식 
등대 의 기 체흐름통로이 다. 바다물면 이 
낮아질 때 &은 닫기 고 S 2 은 열 리 면서 
매번 대기압이 lxi 0 5 Pa ， 온도가 7° C 인 
공기 0.233 m 3 를 받아들인다. 물면이 높 
아질 때 는 S 2 이 닫기 고 공기 가 단열 압 

축되며 압력이 V 32 ■ 10 5 Pa 로 될 때 



&가 열 리게 되 여있다. 피스톤이 공기를 전부 작업 실로 밀어 


보내 면서 타빈발전기 가 동작한다. 。이 열 린 다음 피 스톤밑 


부분의 압력이 거의 변하지 않는다고 하자. 피스톤의 질량과 
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마잘을 무시 하는 경 우 바다물이 한번 상승할 때 수행 하는 일 
을 구하여라. 공기가 p/j 상태로부터 八厂 2 상태까지 단열변화 
될 때 

A 的 5/3 
P2 W 

관계 가 성 립되 며 lm 이의 리 상기체 에서 온도가 1 °C 높아질 때 
내 부에 네 르기 는 욱 R{R 는 기 체 상수)만큼 커 진다. 


13. 압력 이 p 0 , 온도가 인 공기 (매 개 공 - 

기 분자의 질 량은 m 0 , 매 개 분자가 가지 -^ P 

v o 

고있는 평균열운동에네르기는 눙八 이 _ 

다. ) 가 …의 속도로 자름면적 이 5 인 매 ^7-9-4 

끈한 관속으로 흐르고있 다. 관속에는 공기 에 대 한 흐름저 항을 
무시할수 있는 금속그물망이 있는데 이 그물망을 전력，로 가 
열한다.(그림 1-9-4) 때문에 공기는 가열된다. 이 과정이 평 
형상태에 이른 다음 관 끝부분으로 흘러나오는 공기의 속도가 
어 로 되 였 다. 흘러 나오는 공기 의 온도 7； 과 공기 가 받게 되 는 
추진력을 구하여라. 



제10장. 기체의 성질 


1. 일정한 질량의 리상기체의 상태가 그림 
1_10-1 에 서 보여 준 ab , be , cd ， 쇼과정 을 
거 쳐 변화되 고있다. 여 기서 이 4 개 의 과 
정은 P - r 선도에서 모두 직선이며 그중 ab 
선의 연장선은 자리표원점 O 를 통과하며 
be 는 …에 수직， cd 는 …에 평 행 이 다. 다 
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음의 결론중에서 어느것이 정확한가? 

1) 心과정에 기체의 체적이 계속 작아전다. 

2) 뇨과정에 기체의 체적이 계속 작아진다. 

3) 과정에 기체의 체적이 계속 커진다. 

4) 쇼과정 에 기 체 의 체 적 이 계 속 커 진 다 . 

2 . 어떤 리상기체에서 기체의 내부에내르기가 기체분자의 총 수 N 
에 그의 온도(절대온도)를 곱한 량에 비 례 한다는 사실 이 알려져 
있다고 하자. 즉 

E = kNT (소는 비례곁수) 

이 제 작은 구멍 이 뚫려 있는 금속용기 에 기 체를 넣 고 가열한다. 
가열전 기체의 질 량은 m x , 가열후 기체의 질량은 w 2 이 라면 가 
열전과 가열후 용기속에 있는 기체의 내부에네르기의 비가 다음 
4개의 값들중에서 어느것과 일치하겠는가? 


1) ^ 2) ^- 3) 1 4) 알수 없다. 

m 1 m 2 

3 . 일반적으로 고압가마에서는 뚜껑자체를 잘 밀 
페시키고 그 뚜껑우에 배기구멍을 뚫은 다음 
그림 1-10-2 와 같은 안전변을 설 치한다. 가마 
안의 기체압력 이 일정한 값에 이 르면 기체 가 
안전변의 중력을 극복하고 고압기체를 밖으로 
내보내면서 고압가마안의 기체압력이 필요한 
값으로 일 정하게 유지 되 게 된 다. 안전변의 질 
량이 m = 0.1 kg , 가로자름면의 직경이 = 0.3 cm ， 배기구멍의 
직경 D = 2 cm , 대기 압은 P 0 =10 5 Pa 일 때 고압가마속에서 도달 
할수 있는 기체의 최대압력은 몇 Pa 인가? 만약 압력은 3.6 kPa 
씩 증가시킬 때마다 물의 끓음점이 1° C 씩 높아진다면 고압가마 
속에서 물의 온도가 얼마까지 높아지겠는가? 



가마속의 고암기체 


4 . 자름면적이、인 기통을 수평으로 
설 치 하고 고정 시 킨 다. 기 통벽 은 
열전달이 잘 되도록 만들었다. 두 
개의 피스톤 A 와 B 로 이 기통을 
두개의 기체실 1, 2로 갈라놓았 


HJL 

피스론 A 피스론 B 


ZIMi 1-10-3 
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는데 평형상태에서 1，2기체실의 체적비는 3:2이다. (그림 1- 
10-3) 온도를 변화시키지 않는 조건에서 피스톤 A 를 천천히 밀 
어주면서 오른쪽으로 d 만큼 이동시켰을 때 피스톤 묘는 오른쪽 
으로 얼마만큼 이동하겠는가?(피스톤과 기통벽사이의 마찰은 무 
시한다.) 

5 . 수직 으로 놓은 기 통속에 일정한 질 량의 

리 상기체 를 넣 고 질 량을 무시할수 있 는 
피스톤으로 막은 다음 그 우에 철가루를 
무져 놓는다. (그림 1-10-4) 처 음에 피스 
톤은 기통속에 설치된 제 한턱 에 걸려있 
고 기체기둥의 높이는 H 0 , 기체압력은 
대기압 心이다. 이제 기체를 서서히 가 ^ 1-10-4 

열하여 온도를 AT = 60 K 높였을 때 피스톤(물론 철가루와 함 
께)이 제 한턱 에서 떨어지면서 올라가기 시 작한다. 계속 가열하 
여 피스톤이 만큼 올라갔다. 그 다음 온도를 유지하면 

서 철가루를 점차 들어낸다. 철가루를 모두 없애버렸을 때 기체 
기둥의 높이가 //2=1.8// 0 이였다. 이때 기체의 온도는 몇 K 인 
가? (피 스톤과 기 통사이 의 마찰은 무시한다. ) 

6. 그림 1-10-5 에 서 와 같이 수평으 
로 설치된 기통이 있는데 자름면 
적 이 서 로 다른 두개 의 원형관이 
련결된 모양으로 되 여있다. 피 스 
톤 A 와 묘는 길이가 3/인 가는 강 
철막대 기 로 련결되 여있는데 마찰이 없이 기 통좌우로 이동할수 
있다. 피스톤 A 와 표의 자름면적은 각각 5 A =30 cm 2 , 5 B =15 cm 2 
이 며 두 피 스톤사이 에는 일정한 질 량의 리 상기 체 가 밀페 되 여있 
다. 두 피스톤의 바깥쪽(쇼의 왼쪽과 표의 오른쪽)은 모두 대기 
이 며 대 기 압은 Po =1.0 xl 0 5 Pa 로 일 정하다. 피 스톤 묘의 중심 에 
는 늘어 나지 않는 가는 끈을 고정 시키 고 다른 끝은 벽 에 고정 시 
킨다. 기통안의 기체온도가 7\=540 K 일 때 두 피스톤 A , B 의 
배치는 그림에서와 같다. 이때 가는 끈에 작용하는 장력은 
하 =30 N 이 다. 

1) 기통속의 기체온도를 540 K 로부터 천천히 낮출 때 몇 K 인 때 



그림 1-10-5 
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부터 피스톤이 오른쪽으로 이동하기 시작하겠는가? 

2) 기체의 온도를 계속 낮추어나가면 피스톤 A 가 오른쪽으로 
이동하다가 온도가 몇 K 일 때 두 원통관의 련결부위에 닿게 
되겠는가? 

3) 피스톤 A 가 이 련결부위에 닿은 후 기체의 온도를 유지하면 
서 피스톤 묘에 왼쪽방향으로 힘을 주어 두개의 피스톤이 천 
천히 왼쪽으로 이동시켜 가는 끈을 당기는 힘 이 다시 30 N 되 
게 하였다. 이때 준 힘 凡의 크기는 얼마인가? 

7 . 그림 1-10-6 에 보여준것처 럼 땅면에 수직 으로 설치한 기통속에 
기체 가 들어있고 그 우에는 피스톤이 놓여 있다. 이 피스톤과 기 
통바닥은 핍성결수 A ：=600 N/m 인 용수철로 련결되 여있고 전체계 
는 평 형 상태 에 놓여 있 다. 외 부대 기압력 은 P 0 =l 
xl 0 5 Pa 이다. 피스톤과 기통바닥사이의 거리 
/ =0.5 m , 기통의 자름면적은 5* = 1><10 _2 111 2 이다. 

등온상태에서 피스톤을 21 위치까지 서서히 끌어 
올렸는데 이때 힘은 FZ 500 N 이다. 용수철의 원 
래의 길이 h 은 얼마이겠는가?(마찰，피스톤과 
용수철의 질 량은 무시하여 라. 그리 고 전체 과정 그림 1-10-6 
에서 기체는 루실되지 않으며 용수철은 후크의 법칙을 만족시킨 
다고 보아라.) 



II 

8. 그림 1-10-7 에 서 와 같이 두개 의 단열 동축관으로 막힌 고리 형단 
열 관 내 부가 얇은 금속판으로 만든 세개 
의 피 스톤에 의해 세 부분으로 갈라져 있 
다. 피스톤은 열전도가 아주 잘되고 밀 
페성도 대단히 좋으며 고리형관안에서 
마찰이 없이 운동할수 있다. 이 세 부분 
에 같은 종류의 리상기체를 채워넣 고 용 
기 를 수평 면우에 설 치한다. 처 음에 I ， 

II , III 세 부분의 기 체압력 은 모두 P 0 , 

온도는 각각 = 一 3° C , ?2=47° C , f 3 =27° C 이며 세개의 피스톤과 
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고리중심을 련결한 선들사이의 각들은 이 =90ᄋ, « 2 =120°, « 3 
= 150°이다. 

1) 평형상태에 이 른 다음 a ；, «；, 여는 각각 얼마인가? 

2) 일정한 량의 리 상기 체 에서 내부에내 르기 의 변화량이 온도변 
화량에 비례 한다고 하자.(압력 이 나 체적 에는 무관계하다.) 
이런 조건에서 평형상태에 이른 다음 기체의 온도와 압력을 
구하여 라. 

9 . 원기둥모양의 용기속에 수은을 담고 역시 
수은이 가득차있는 싸이폰 ( n 형관)이 꽂혀 
있는 뚜껑 을 덮었 다.(그림 1-10-8) 싸이 
폰의 수직부분관들의 길이는 같으며 그중 
한끝은 용기의 바닥에 닿아있고 다른끝은 
막거나 열수 있게 그림처럼 설치되여있다. 

필요한 수값들은 그림에 표시하여주었다. 

처음에 싸이폰의 바깥쪽 끝부분을 열어놓으면 수은이 서서히 
흘러나온다. 용기속의 기체압력이 얼마로 될 때 수은이 흘러나 
오지 않게 되겠는가? 이때 수은면은 처음 위치로부터 얼마나 
더 내려오겠는가? 

10 . 달에서 피스톤으로 밀폐된 땅면에 수직으로 세운 기통속에 온 
도가 r 인 아르곤기체를 담았다고 하자. 피스톤과 기통사이의 
마찰은 무시할수 있다. 이 피스톤우에 꼭같은 피스톤을 가법게 
놓으면 새로운 평형상태에서 기체의 온도 t 2 은 얼마이겠는 
가?(피스톤과 기통자체의 비 열 및 열방출현상은 무시 할수 있다. 
기체는 리상기체로 보아라.) 

11. 자름면적이 S 인 밀폐된 기통속에 질량이 W 인 피스톤이 있고피 
스톤의 오른쪽과 왼쪽에 각각 체적이 V h 厂2인 리상기체가 들어 
있 으며 압력 P 로 평 형 상태 에 있 다. (피 스톤과 기 통사이 의 마찰은 
무시할수 있다. ) 이 제 어 떤 방법 으로 피 스톤을 평 형자리 로부터 
약간 이 동시 켰다가 가만히 놓으면 피 스톤이 진동한다.기 체의 온 
도는 변하지 않으며 량쪽 기체의 온도는 같다고 볼 때 

1) 피 스톤의 진동이 조화진동임 을 증명하여 라. 

2) 피스톤의 진동주기를 구하여 라. 


1 



om 1-10-8 
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3) 기체의 온도가 0° C 일 때 진동주기 r , 과 
40° C 일 때의 진동주기 r 2 의 비를 구하여 라. 

12 . 그림 1-10-9 에 보여준것과 같은 수직으로 설 
치된 기통이 있다. 기통의 바닥으로부터 기통 
입구까지 거리는 이다. 질량과 두께를 무시 
할수 있 는 강철 판피 스톤 A 를 리용하여 일 정 
한 질량의 공기를 기통속에 밀페시켰다. 기통 
과 피 스톤사이 의 마찰은 무시할수 있 다. 평 형 그림 1-10-9 
상태에서 피스톤은 기통바닥으로부터 위치에 있고 바깥대기 
압은 찌이 다. 수은이 담긴 병(병 자체 의 질 량은 무시한다. ) 을 
피스톤웃면에 놓으니 피스톤이 기통바닥으로부터 £위치에 이를 
때 다시 평형을 이룬다. 만일 수은을 병속에 담지 않고 그대로 
피스톤웃면에 천천히 쏟아부으면 역시 피스톤이 아래로 이동하 
면서 기체가 압축되다가 어떤 위치에서 정지된다. 이때 피스톤 
의 가능한 위 치와 그에 대응하는 조건을 밝히 여 라. (주어 진 조 
건들을 리용하여 수식 으로 이 끌어 내여 라. ) 


III 

13 . 웃쪽은 막히 고 아래 쪽은 열린 가늘고 두께 가 얇은 유리 관을 물 
에 수직 으로 꽂아놓고 물우에 서 떠다니 게 하였 다. 이 때 물면 
웃부분의 관의 높이 는 b , 관의 질 량은 m , 관의 자름면적 은 兄 
대 기 압은 P 0 ， 물의 밀도는 yo 이 며 온도는 변하지 않는다. 

1) 관을 물속으로 눌러줄 때 관이 받는 뜰힘 '와 관의 안팎에 
서 액 면의 높이차 //사이 의 관계 F =_ 를 구하여 라. 

2) 이 관이 물우에 서 떠 다니 는 경 우와 물속에 서 중력 파 뜰힘 이 
같아지는 경우에 관의 안팎에서 액면의 높이 차 피과 산2을 
구하여 라. 

3) 뜰힘 이 최대로 될 때 관의 안팎에서 액면의 높이 차 // 0 와 뜰 
힘의 최대값 를 구하여라. 

4) 月 =/法)함수를 그라프로 그리 고 F m ， H h H 2 , 公0를 표시 하여 라. 

14 . 늘어나지 않고 기체가 새지도 않는 천으로 만든 기구(천의 질 
량은 무시할수 있다.)의 직경 이 J =2 m 이며 그 안에 P 0 = l -005 
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xi 0 5 Pa 의 압력으로 기체를 채워넣었다. 이 천재질에서 찢어 
짐 에 견디는 최대장력 (lm 너 비의 천을 량쪽으로 잡아당길 때 
천이 찢 어지는 순간에 당기 는 힘 )은 7^= 8.5 X 10 3 N / m 이 다. 

처음 기구가 땅면우에 있을 때 대기압은 P 0 = lxl 0 5 Pa , 공기 
온도는 % = 293於；이 다. 공기의 압력과 온도는 높이에 따라 선 
형 적으로 감소하며 그 비례곁수가 각각 a p = -9- OPa / m , 
(다:- 3.0 xi 0 _3 K / m 라고 하면 이 기구가 얼마의 높이에 이르 


러 터지겠는가?(기구는 매우 서서히 떠오르므로 기구내부의 기 
체온도는 주위공기의 온도와 같다고보아라. 그리고 기구가 터 
질 때 기구주위에서 공기압력의 
차이 는 무시하여 라. ) 

15 . lmol 의 리상기체가 P -厂선도에 
서 타원으로 표시되는 과정을 서 
서 히 거치고있다.(그림 1-10- 
10) 타원의 중심 o ' 점 에 해 당한 
상태에서는 기체의 온도가 
T 0 = 300 K 이 라고 하자. 한 순환 
과정 에 서 기 체 의 최 대 온도 T x 과 
최저온도 巧을 구하여 라. 



제11장. 열학종합문제 


1. 두 흑체의 평면들이 서로 평행으로 놓여있는데 그중 하나의 온 
도는 I ),, 다른 하나의 온도는 Ti 人 T h >T L ) 도 고정 되 여 있 다. 두 평 
면사이의 공간은 진공이다. 열복사때 문에 생 기는 열에 네르기흐 
름을 감소시 키 기 위하여 이 두 평 면사이 에 서 로 열 적 으로 차단 
된 얇은 흑체막들로 열 장벽 을 만든다. 이 흑체막들은 원래 흑 
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체 평 면들에 평 행 으로 설 치 한다. (그림 1- 
11-1) 열장벽을 설치한 후 열에네르기흐 
름과 설치하기 전 열에네르기흐름의 비 
P 를 구하여 라.(평 면 이 유한하기때 문에 
생기는 경계효과는 무시하여라.) 

2. 물속의 어느 한 위치에 정지상태에 있던 10 _4 m 이의 수소기체가 
떠오르기 시작한다. 떠오르는 과정에 수소기체의 온도는 그 주 
위에 있는 물의 온도와 같은데 물속에서 온도의 분포는 

T = ^—(10^ 2 h 2 + 0. 12 /z + 0.2) 4- 여기서 r 는 절대온도， h 

8. 31 

는 물면으로부터의 깊이 이 다. (단위는 m ) 수소는 리상기체로 볼 
수 있고 온도에 따르는 물의 밀도변화는 무시할수 있으며 그 값 
은 p = 10 3 kg / m 3 이다. 여기서 물은 얼지 않으며 물면우에서 대 
기압은 P 0 = 10 5 Pa , 중력가속도는 g =10 m / s 2 이다. 수소기체가 
물면까지 떠오르는데 걸리는 시간을 구하여라. 

3. 기체가 들어있는 통을 기체주입변을 통하여 체적이 인 진공 
통과 련결하고 진공통에 기체를 넣으려고 한다. 기체통의 체적 
은 V , 기 체통안에 들어 있는 기체의 압력은 P 이 다. 처 음에 주 
입변을 열어놓고 기체통과 진공통이 평형을 이룬 다음 변을 닫 
는다. 그 다음 그 기체통을 떼내고 다른 새 기체통을 련결하고 
주입변을 열어 평형상태에 이르게 한다. 진공통에 들어있는 기 
체 의 압력 이 PoGPo < P ) 이 될 때 까지 이 런 과정 을 반복하였 다면 
기체통을 몇개나 리용했겠는가? 이 과정에 기체의 온도는 변하 
지 않는다고 보아라. 

4. 밀폐된 용기안에서 물과 수증기 가 평 형상태 에 있다. 14 °C 의 온 
도에서 물의 포화증기압은 1.6 xl 0 3 Pa 이다. 물겉면에 부딪치는 
수증기분자들은 전부 물로 응축되며 기체분자들의 평균속도는 
기 체의 온도 r 의 1/2제 곱에 비 례한다. 100 °C 와 14 °C 에 서 단위 
시간당 물의 단위겉면적에서 증발되여 수증기로 되는 분자수의 
비 « 1Q() :« 14 를 근사적으로 유효수자 하나자리까지 구하여라. 
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5 . 한끝이 막히고 다른끝은 열려있 

는 긴 U 자형유리관속에서 수은 
에 의 해 공기 가 밀 페 되 여 있 
다. (그림 1-11-2 의 一 I) 여기서 
/o=15cm, h x = 22.5cm, 

/ z 2 = 27.5 cm 이고 관의 굽은 부 
분의 길 이는 무시할수 있다. 대 
기 압은 P 0 = 9 975 Pa 이 다. 이 

관을 서서히 거꾸로 뒤집어서 
그림 1-11-2 의 l 처럼 세웠다. 이때 

1) 새로운 평형상태에서 공기기둥의 길이는 얼마인가? 

2) 새 평 형 상태 가 안정한 평 형 상태 인가 불안정한 평 형 상태 인 가 
를 설명하여 라. 

6. 수은이 담긴 그릇에 웃쪽은 막히 고 아래 쪽은 열린 유리 관을 수 
직으로 꽃았다. 이때 그릇에 담긴 수은면보다 우에 올라온 유리 
관의 길 이는 / = 76 cm 이 고 유리관안에 밀페되 여있는 공기의 물 
질량은 « = IX 1( 厂 3 mol 이다. 이 상태에서 유리관속에 있는 공기 
의 온도를 서서히 10 °C 낮추었다. 이 과정에 유리관속의 공기가 
방출한 열량은 얼마인가? 유리관밖의 대기압은 10 5 Pa 이고 공기 
lmol 당 내부에 네 르기는 나 = (이 이 다. 여기서 T 는 절대온도이 
며 C K =20.5 J /( mol - K ), 기 체 상수는 요 = 8. 31 J /( mol . K ) 이 다. 

7 . 그림 1-11-3 에 보여준것은 일정한 질 량을 
가진 리 상기 체 의 상태 변화과정 을 P-T 선 
도에 표시한것 이 다. 이 과정 은 C 점 을 중심 
으로 하는 원으로 표시된다. 그림에서 P 축 
은 를 단위 로 ， T 축은 心 를 단위 로 표 
시하였다. 여기서 斗 와 는 C 상태에서 
의 압력 과 온도이다. 이 리 한 순환과정 에 제 일 낮아지 는 온도가 
7；이 라고 하며 이 순환과정 에 제 일 커지는 밀도 /^ 와 제 일 작아 
지는 밀도 /? 2 의 비 쒸/此은 얼마인가? 



/« 


//! 


hrx 


/o 


八 2 




h 2 +x 


그림 1-11-2 
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8 . nmol 의 리상기체 가。-厂선도에서 A - p , 

B 과정을 따라 변화된다. (그림 1-11-4) 

여기서 직선 AB 의 연장선은 원점 O 를 
지 난다. 이 기 체 lmol 의 질 량은 m , 정 
적비 열은 상수로서 이 며 그림 에 표시 0 
된 거， V u 厂2은 이미 알고있다. 

1) AB 과정에서 기체의 내부에네르기의 증가량 AU , 외부계에 
수행 하는 일 竹 ，，외 부계 로부터 흡수한 열 량 幻 를 구하여 라. 

2) AB 과정에서 비열이 상수임을 증명하여라. 

9 . 추운 겨 울에 다음과 같은 실험 이 진행 되 였 다. 구형알루미 니 움덩 
어리를 어떤 온도 f 까지 가열한 후 그것을 얼음이 언 호수의 겉 
면에 가져 다놓았다. (얼 음은 충분히 두럽 게 얼 어 있 다. ) 알루미 니 
움덩어리는 점차 얼음속으로 들어가게 된다. 이 덩어리가 정지 
되였을 때 얼음의 겉면으로부터 덩어리 맨 밑부분까지의 깊이 
쇼 를 측정 한다. 알루미 니 움구를 각이 한 온도로 가열 하고 이 런 
실험을 8번 반복한 측정결과는 아래의 표와 같다. 



im i-n-5 

알루미 니움의 밀도는 물의 밀도의 약 3배 이 다. 실험환경과 호수 



그림 1-11-4 
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얼음의 온도는 0° c , 이때 얼음의 비녹음열은 A = 3.34 X 
10 5 " kg 이 다. 

1) 우의 측정 결 과들을 리 용하여 알루미 니 움의 비 열 c 를 대 략적 
으로 계산하여라. 

2) 실험결과들중 일부자료는 리용하지 않게 되는데 그 원인에 
대 하여 설명 하고 그라프를 리용하여 해석해보아라. 


제12장. 전기마당 


1. 파라데 이는 전력선을 리용하여 전기마당을 
표시할것 을 제 기하였 다. 그림 1-12-1 은 
점 전하 a , b 가 만드는 전기 마당의 전력선 
분포이 다. 아래 문장에서 정확한것을 말하 
여라. 

1) a , b 가 서 로 다른 부호의 전하를 가지 며 a 의 전기 량이 b 
의 전기 량보다 크다. 

2) a , b 4 서 로 다른 부호의 전하를 가지 며 a 의 전기 량은 b 
의 전기량보다 작다. 

3) a , b 가 같은 부호의 전하를 가지 며 a 의 전기 량은 b 의 전 
기 량보다 크다. 

4) a , b 가 같은 부호의 전하를 가지 며 a 의 전기 량은 b 의 전 
기 량보다 작다. 

2 . 세기가 표이고 수직아래로 향한 고른전기마당에 
질량이 각각 m 이고 전기량이 각각 +2g 와 一 g 

인 대전된 두 구가 있다. 이 두 구는 길이가 t A +2 " e 

인 절연선으로 련결되여있고 절연선으로 +전기 / T 1( 
를 떤 구를 묶어 o 점에 매달았는데 평형상태로 -6 
되였다. 중력가속도가 g 일 때 절연선의 o 점에 ^ 1-12-2 
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대한 장력은 얼마인가?(그림 1-12-2) 

3 . 길이가 / 인 대전되지 않은 도체 막대기의 왼쪽에 전기량이 + q 


인 점전하를 거리가 요인 곳에 놓았다. 정 q 
전기적평형상태에 도달한 후 막대기의 유 © 
도전 하가 막대 기내 부의 중심 에 만드는 전 
기마당의 크기를 구하여 라(그림 1-12-3) 


4 . 질량이 w 이고 전기 량이 一 g 인 작은 물체가 수평자리길 아 우 


에 서 운동한다. O 점 은 자리 길 과 수직 인 고정벽 에 있 다. 자리 길 
은 고른전기마당속에 있으며 마당의 세기는 표이고 Oc 의 정의 
방향을 향한다. 물체가 처음속도 v 0 
으로서 점에서 Ox 자리길을 따라 c 
움직일 때 크기가 변하지 않는 마찰력 
/ 를 받는데 / = 우 E ■ 이 다. (그림 1-12- 


그림 1-12-4 


4) 물체 가 벽 과 충돌할 때 력학적에 네 르기 의 손실은 없고 전기 량 
도 보존된다고 하면 멎을 때까지의 총 운동거리、를 구하여라. 


5 . 진공속에서 속도가 y =6.4 xl 0 7 m / s 인 전자묶음이 두 평 행극판 
사이로 입사한다. 극판의 길이는 /=8 xl 0 _2 m 이고 두 극판사이 
거리는 = 5 X 1( 厂 3 m 이다. 두 극판이 전기량을 띠지 않을 때 전 


자묶음이 두 극판사이의 가운데선을 ; 

따라 통과한다. 두 극판사이 에 卜 스 1 T 

50 Hz 의 교류전 압 U = U 0 sin cot 를 . e JL , - d 

걸어주어 전압의 최대값 …이 어떤_ 

값 比 보다 크면 전자묶음이 두 극 그!! 1-12-5 

판사이를 통과할 때도 있고 중단될 때도 있다.(그림 1-12-5) 

1) [사의 크기를 구하여라. 

2) … 이 어 떤 값을 가질 때 통과시 간 ( Af ) 통 과 중단시 간 
( Af ) 중단 사이의 비 가 2:1로 되 겠는가? 

6. 축전기 평 행 극판사이 의 거 리 가 d 이 고 A 판은 접 지 되 여 있으며 B 


판의 전위는 주기적 으로 변한다. 전위의 절대값이 外) 이 고 전자 
의 전기 량은 e ，전기 량과 질 량의 비 는 소 이 다. f = 0 인 때 판에 
서 전 자가 튀 여 나올 때 처 음운동에 네 르기 는 령 이 다. (그림 1- 
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12 - 6 ) 



그림 1-12-6 


1) 전자가 묘판에 도달할 때 그의 운동에네르기가 최대로 되게 
하기 위 하여서는 주기 r 가 어떤 조건을 만족해 야 하는가? 

2) 주기가 우의 물음의 최소값을 만족하고 전자를 $ 시각에 들 

4 

여보낼 때 전자는 묘판을 때 리겠는가? 

7 . 평 판축전기의 량극판사이에 공기 가 있을 


때 전기용량이 Co = 40 PF 이다. 이것을 전 
동력이 s = 500 V 인 전원에 련결하였다. 
두께가 극판사이의 거리와 같은 운모를 두 
극판사이에 끼 우면 극판사이 공간의 절 반 
을 채운다. 운모의 유전률이 2인 때 다음 
의것을 구하여라(그림 1-12-7) 


(Tf _ 

匕^ 

그림 1-12-7 


1) 운모를 끼운 후 축전기용량 C 를 구하여라. 

2) 운모를 끼울 때 전원이 주는 에네르기를 구하여라. 

8.수평으로 놓인 평행축전기극판사이에 대전된 기름방울을 넣었다. 
극판사이에 전기마당이 없을 때 기 름방울은 중력 , 뜰힘，끈기 저 
항의 작용을 받으면서 아래 로 가속운동을 한다. 끈기저 항의 방 


향과 운동방향은 서 로 반대 이 며 크기 는 F ᄅ =6; r ?7； i 내 이 고 자 는 
끈기 결 수，가 는 기 름방울반경 ， w 는 기 름방울의 운동속도이 다. 


F 끈은 속도가 커짐에 따라 커 지므로 기 
름방울은 마지막에 등속으로 떨어진다. 
전기 마당 표속에서 기 름방울이 우로 향 
한 전기마당의 영 향을 받을 때 기름방울 
은 등속으로 우로 향한다. 이상의 실험 
에 따라 기 름방울의 전기 량을 측정하여 



1) L) 

om 1 - 12-8 
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라. 주어 진것은 마당이 없을 때 떨어지는 속도 V ” 마당이 있을 
때 올라가는 속도 v 2 , 고른전기 마당의 세 기 E , 끈기 결 수 77, 
공기 밀 도 凡 ，기 름방울밀도 Pl , 중력 가속도 g 이 다. 

9 . 그림 1-12-8 의 n 에서 A 와 B 는 진공속에서 거리가 (/인 평행 

금속판이다. 전압이 걸 린 후 그들사이의 전기 마당은 고른전기 마 
당이라고 볼수 있다. 그림 1-12-8 의 l 은 주기적인 교류전압파 
형 인데 가로자리표는 시간 f 이고 세로자리표는 전압 U 를 표시 
한다. t = 0 인 때 전 압은 …이 고 반주기 지 나서 으로 된 다. 

다시 반주기 지 나 나 o 으로 된 다. ? = 0인 때 교류전압 나 가 A , 
B 사이에 걸리고 이때의 A 판의 전위가 B 판보다 높다. 이 순간 
B 판에 있 는 처 음속도가 0인 전 자가 전기마당속에 서 움직 이 기 
시 작한다. 전자가 A 판에 도달할 때 최대운동에 네르기는 얼마인 
가? 교류전압의 주파수는 최대로 얼마를 넘지 말아야 하는가? 

10 . 반경 이 及 인 반구로 되여 있는 부도체의 겉면이 균일하게 대전 
되여 면에 거꾸로 놓여 있다. O 는 구의 중심, ABCD 는 반 
구에서 xO _ v 면에 놓여있는 원으로 나타나는 부분이다. AOC 는 
직경 이다. 전기 량이 《 인 점전하가 OC 우의 E 점 에 놓여 있고 
OE=r 이다. 이 점전하를 E 점에서 천천히 이동하여 반구의 정 
점 1^1 가져갈 때 외부힘이 수행한 일은，이다.(，>0，중 
력 의 영 향은 무시한다. ) 


1) 이 점전하를 E 점에서 천천히 A 점으로 가져갈 때 외부힘이 
수행한 일 의 부호와 크기 를 구하고 리유를 설 명 하여 라. 

2) 모는 구중심에서 아래로 향한 점이고 OP = 지이다. 이 점전 
하를 E 점 에 서 천천히 P 점 으로 가져 갈 때 외 부힘 이 수행한 
일의 부호와 크기를 구하고 리유를 설명 하여 라. 

11 . 그림 1-12-9 에서 보여준것은 물방울의 기 


전기원 리 도이 고 보는 작은 구멍 을 가진 물 
욕조이다. 물욕조에 소금물을 넣 었고 소금 
물과 전극 片 사이 의 전압은 U 0 , 1개 소금 
물방울의 질량은 m ，접시모양전극 P 2 은 



그림 1-12-9 
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Pi 의 아래쪽에 놓여있고 그 거리는 h ,。。사이의 축전기용 
량은 신 이다. 물방울이 마의 작은 름을 거쳐 통과할 때 p 2 도 
한개 의 축전 기 를 이 루며 축전 기 용 량은 C 2 이 고 C 2 <Q 이 며 
C 2 은 …으로 충전된 다. 물방울이 +전하를 띠 고 Pi 의 작은 름 
을 통파할 때 물방울이 떨어지는 회수는 작다. P1P2 사이에는 
동시에 두개의 물방울이 있을수 없다. 물방울이 떨어지기 시작 
할 때 P 2 은 대 전되 여있지 않으며 P 2 에 서 물방울이 일 으키 는 
위 치 이 동에 대 해 서 는 무시 한다. 

1) 전극 P 2 이 도달할수 있는 최 고전위를 구하여 라. 

2) 물방울이。에 도달하기 전의 속도와 이 물방울 전에 떨 
어지는 물방울들의 개수사이의 관계를 구하여라. 

III 


12 . 평 판축전기 의 A 판은 움직 이지 않고 묘판은 용 
수철로 벽에 련결되여 A 판에 평행으로 움직 
일수 있다.(그림 1-12-10) 스위치 K 가 닫긴 
후 묘판은 움직이기 시작하여 새로운 평형자 
리 에 멎 어 선다. 이 때 축전기량극판사이 의 원 
래 평형거 리 d 가 10% 감소된다. 만일 스위 
치 K 를 떼면 두 극판사이의 평형자리가 어떻 
게 변화되는가.(이 시간내에 B 판은 뚜렷한 
운동을 하지 않는다고 볼수 있다.) 

13 . 반경 이 요 인 고리 가 전기 량 幻 로 대 전되 여있 다. 고리 의 어 떤 
직경 AOB 우에 (두 끝점은 제외한다. )서 전기마당의 세기 가 령 
이라면 고리우에서의 전하분포를 구하여라. 

14. 절연선으로 되여있는 원자리길이 있다. 그의 반경은 요이고 자 



그림 1-12-10 


리 길은 수평 으로 놓여있으며 원중심 은 ◦점 이 다. 금속구 모가 
이 자리길 에 들어 와서 마찰없 이 자리길 을 따라 운동한다. 이 
구 모는 전하 幻 로 대 전되 여있 다. 자리 길 평 면 안의 A 점 


( OA = r < iO 에 전하《 가 놓여있다. 만약 OA 련결선우의 어떤 
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점 A ' 에 전 하 q ’ 를 놓고 금속구 P 에 처 음속도를 주면 금속구 
는 자리길을 따라 등속으로 원운동을 한다. 시점의 위치와 q ' 
의 값을 구하여 라. 


제13장. 전기회로 


1. 고정저항 爲, 馬 이 전압 U 4 12 V 인 직류전원에 
직 렬로 련결되 여 있다. (그림 1-13-1) 내부저 항이 
폭, 穴 2 보다 그리 크지 않은 전압계를 폭 의 량끝 
에 련결하였다. 전압계가 8 V 를 가리켰다면 이 전 
압계를 요 2 의 량끝에 련결할 때 전압계는 ( ) 



«i 公 2 


U=12V 
그림 1-13-1 


1) 4 V 보다 작은 값을 표시한다. 

2) 4 V 와 같은 값을 표시한다. 

3) 4 V 보다 크고 8 V 보다 작은 값을 표시한다. 


4) 8 V 와 갈거 나 큰 값을 표시한다. 

2 . 그림 1-13-2 에 보여준 회로에서 

찌， r 2 , r 3 , r 4 는 고정저항이고 r 5 는 
가변저항이다. 전원의 전동력이 이고 
내부저 항이 r 이 다. 전류계 A 가 / 를 
가리키 고 전 압계 서는 [/ 를 가리킨다. 

R 5 의 미 끄럼단자가 a 로 향할 때 ^ 1-13-2 

( ) 

1) / 는 커 지 고 U 는 작아진 다. 

2) /도 커 지 고 [/ 도 커 진 다. 


Ri R 2 



^3 及4 
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3) / 는 작아지 고 U 는 커 진 다. 

4) /도 작아지 고 [/도 작아진다. 

3 . 그림 1-13-3 에서 rlOV , R x = 4 Q , R 2 = 6 Q , , 

C = 30// F , 전지 의 내 부저 항은 무시한다. 

1) 스위 치 K 를 닫을 때 안정된 후 兄 를 지 나는 ^ a , i - n -3 
전류의 세기를 구하여라. 

2) 스위치 K 를 연 후 찌을 지나가는 전기 량을 구하여라. 

4 . 두개 의 전 압계 A 와 묘가 있다. 크기 는 알고있 고 내 부저 항은 모 
른다. 건전지 의 내 부저 항은 무시할수 없으나 얼 마인지 모른다. 
두개 의 전압계 와 스위 치 련결선을 리용하여 측정 을 진행 하고 전 
지 의 전동력 을 계 산하여 라. (전동력 은 전 압계 의 최 대 한계 를 넘 어 
서지 않으며 건전지는 뜯지 못한다.) 

1) 측정할 때 의 회 로를 그리 여라. 

2) 측정된 량을 알고있는 량으로 보고 전동력을 구하는 공식을 
이 골어 내 여 라. 

5 . 전기용품의 전압은 11 V 이고 작업전류는 4 A 이며 전지로 전기를 
공급하고 전지의 전동력은 1.5 V , 저항은 0.2 Q 이다. 최대허용 
전류는 2 A 이다. 

1) 몇개의 전지를 사용해 야 하는가 

2) 매 전지의 출력은 얼마인가? 

3) 전지조의 효률은 얼마인가? 

6 . 그림 1-13-4 는 전자의 전기 량과 질 량의 비 즉 elm 를 측정 하기 
위한 음극방사관이 다. 관안에는 진공상태 로 되 여있고 L 은 가열 
선조이다. 전원을 련결할 때 전자가 나온다. A 는 가운데 조그 
마한 구멍 이 있는 금속판이다. L 과 A 사이 에 전압을 걸었을(이 
때의 전압은 가열선조전압보다 대단히 크다.)때 전자는 가속되 
여 그림 의 점 선으로 표시한 경 로를 따라 형 광판 S 우의 O 점 에 
도달한다. Pi , P 2 은 점선에 평행인 금속판이고 두 극판사이의 
거리는 (/이다. 점선으로 표시된 원형구역내에 고른자기마당을 
걸 어 주었 다. 그 자기 마당의 자기 유도는 5 이 고 종이 면에 수직 으 
로 향하며 a , bi , b 2 , Ci , c 2 은 모두 관껍데기의 금속인출선에 
고정 되 여있고 免， 激， 效은 3개의 조절 및 측정할수 있는 직류전 
원이다. 



그림 1-13-3 
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1) 3 개의 전원 및 음극관들을 


ᄀ원 1-13-4 


련결하는 선들을 그리 여라. 

2) 문제 에 서 제 시된 량들을 리 용하여 e/w 의 계 산식 을 유도하 


여라. 

그림 1-13-5 와 같은 회로에서 전지조의 
전동력은 g =30 V , 전기저항 = 10 Q , 

두개의 수평으로 놓인 금속판사이의 거 
리는 = 1.5 cm 이다. 금속판사이의 고 
른전기마당속에 질량이 
이고 전기 량이 ^ = -4.9 X 10 


o 무 

R2 

J -1_ 



1_1 1 

예* 

] 



= 7XlO" 5 g 그림 1-13-5 

_1() C 인 기름방울이 있다. 가변저항 


馬 의 값을 35 Q 으로 했을 때 대전된 기 름방울은 전기마당속에 
정 지되 여있다. 이때 전류의 세기는 / = 1.5 A 이 다. 

1) 기 름방울이 받는 힘 을 분석하여 라. 


2) B 점의 전위는 얼마인가? 


3) 10 s 동안 저항 시 에서 생 겨 난 열 량은 얼마인가? 

4) 전지 조의 출력 이 62.5 W 라면 穴 3 의 저 항을 얼 마로 해 야 하 
는가? 


8 . 


9 . 


II 

10 V , 2 W 짜리 전기기구 A (순저항)를 전동력과 저항이 변하지 
않는 어떤 전원에 련결하였다. 전기기구 A 에서 실제로 소모되 
는 전력은 2 W 이다. 10 V , 5 W 짜리 전기기구 B (순저항)를 이 
전원에 련결하면 전기기구에서 실지 소비되는 전력이 2 W 보다 
작아질수 있는가? 그렇게 될수 없다면 그 리유를 설명하여라. 
가능하다면 전기기구 묘의 실지 소모전력이 2 W 보다 작아지는 
조건을 구하여 라.(전기 저 항은 온도에 따라 변하지 않는다고 


한다.) 


그림 1-13-6 과 같은 회로에서 전원의 내 
부저 항은 무시 한다. 이 때 전류계 는 
10 mA (전류계와 전압계의 내부저항은 무 
시 할수 없 다. ) , 전압계 는 2 V 를 가리킨다. 
전류계와 전압계의 자리를 바꾸면 전류계 
는 2.5 mA 를 가리킨다. 우의 측정 값에 



따라 전 압계내 부저 항 차 와 저 항 차 값을 구할수 있는가? 
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10 . 반경 이 요 인 얇은 구면도체 가 있다. 구면 
우의 두 점 A ， 묘에는 가는 도선이 련결 
되 여있다. 도선에 흐르는 전류의 세기는 
" 이 고 방향은 그림 1-13-7 에서 와 같다. 
OA 丄 OB 인 때 구면우의 C 점 (OC 丄 OA , 
OC 丄 OB ) 에서 전류의 방향은 어떻게 되 
는가? 구면우의 C 점 량쪽의 두 점을 그 



들사이의 거리가 ^ᄒ가 되도록 취한다. 그리고 두 점을 맺 


는 선분에 수직인 방향으로 전류가 흐른다면 이때 이 선분사이 
를 지나는 전류의 세기는 얼마인 


가? 

11 . 그림 1-13-8 에서 <?= 6 V , 厂=1 
요인 전지를 이었다. 저항이 
R = 300£2, 길이가 / = 20 cm , 죽 
전기의 전기용량이 

C =」- x 10 5 F 이며 G 는 예민한 
36 



검 류계 이 다. 가변 저 항 요 의 미 끄럼 단자를 저 항의 제 일 웃끝 
점 M 으로부터 i ；=36 m / s 의 속도로 아래로 끌 때 전류계는 
몇 A 를 가리키 겠는가? 

12 . 그림 1-13-9 에서와 같이 두개의 


저항 R 1= R 2 = lkQ 전동력이 

차 

一 [玉 T 一 

6 

5 

<?=6 V 인 전지렬，2개 의 2극소 - 

^ 패) ? 

: D 4 

자 D 를 회로에 련결하였다. 2극 

I 

D 2 

1 

소자 D 의 I d - U d 2 \ 특성곡선은 

1) 

O 


/ D [mA] 


2 3 MV] 


그림 13-9 의 l 에 주었 다. 


그림 1-13-9 


1) 2극소자 D 에 흐르는 전류의 세기를 구하여라. 

2) 爲에서 소모되는 전력을 구하여라. 
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13 . 그림 1-13-10 에서는 회로의 부분회로에 흐르는 전류의 세기와 
방향 그리고 일부 저항들과 전원들의 저항값과 전압의 크기를 
알려 주었 다. 주어 진 값들을 리용하여 전기 저 항 尺 의 부분회 로 
에 흐르는 전류의 세기 之와 그 방향을 계산하여 라. 


14 . 



分_ 


穴 3 r 2 r x 

I -1才!一、기- 1- 




실험실에 마사진 전류계가 있 
다.(그림 1-13-11) 이 전류계 에 
1 mA , 10 mA , 100 mA 의 세 단자 
가 있는데 하나의 스위치로 이 세 
단자를 절환할수 있다. 전류계의 - ja , ^ l3 ^ n 

눈금판은 이미 마사졌다. 그의 전 

기 적 특성 은 알수 없다. 그러 나 세개의 정밀분류저 항은 정상이 


100mA 


다. 여기서 요 1 = 144 Q 이다. 이미 마사진 눈금판과 외형이 같은 


두개의 눈금판 A , 묘가 있는데 A 에 흐르는 최대전류의 세기는 
0.2 mA 이고 내부저항은 600 Q 이다. 그리고 묘의 최대전류의 세 
기 는 0.5 mA 이 며 내 부저 항은 120 Q 이 다. 분류저 항을 원래 의 것 
으로 그대로 쓰는 상태에서 어느 눈금판을 바꾸어넣어야 하며 어 
떻게 련결해야 하는가? 
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제 14 장. 자기마당 


1. 질 량이 m ， 전기 량이 《 인 대전립 자가 자기유도가 묘인 강한 

고른자기마당속에 서 원운동을 하고있 다. 립자의 이 리 한 

원운동을 하나의 원전류로 볼수 있다. 이 원전류의 세기 /는 
얼마인가? 

2 . 연구결 과에 의하면 모든 종류의 소립 자들에 는 그에 대 응하는 

《 반립자〉〉들이 존재 하고있 다. 립자와 그에 a 
대 응하는 반립자들의 질 량은 같고 전 기 량의 
크기도 같지만 부호가 반대이다. 그림 1- 
14-1 에 보여준것처럼 바른4각형 abed 의 
면에 수직인 방향으로 뚫고나가는 강한 d 

고른자기 마당이 걸 려 있 다. 1,11 두개 의 
대전립자들이 같은 처음속도로 a 점으로부터 ab 방향으로 

입 사되 여 각각 d , c 점 을 통과하였 다.(립자들간의 호상작용은 
없 다고 보아라. ) 이 립자들의 운동자리 길 을 그림 에 보여주었 다. 
다음의 4가지 설명에서 정확한것을 찾아라. 

1) I，II 립 자들은 각각 양성 자와 a 립 자일 것 이 다. 

2) I，II 립 자들은 각각 반« 립 자와 반양성 자일 것 이 다. 

3) I，II 립 자들이 자기 마당을 통과하는 시 간은 같다. 

4) 자기 마당속에 서 운동하는 I ， II 립자들의 가속도크기 의 비 는 
1:2이다. 

3 . 그림 1-14-2 에 보여준것과 같이 질량이 0- 

m , 전기 량이 +《 인 립 자가 두개 의 평 —— j -1— j __ j — 

행전극판사이의 중심선으로 처음속도 v 노 * * 

로 입사하였다. 전하의 입사방향은 전력 +? _r . . 

선 및 자력선에 수직이다. 두 전극판사 ] …… 

이 의 거 리는 d , 자기 유도는 5이 다. 이 0 + 

om 1-14-2 




때 립자는 전기마당 및 자기마당구역을 직선으로 뚫고 지난 
다.(중력은 고려하지 말라.) 자기유도값을 일정한 값까지 증가 
시켰더니 립자가 극판우에 떨어졌다. 립자가 극판에 떨어질 때 
그의 운동에네르기는 얼마인가? 



4 . TV 수상관에 서 는 자기 편 향기 술을 
써서 전자선을 편기시킨다. 전자 
선은 전압이 U 인 전기마당속에 
서 가속된 후 원형의 강한 고른 
자기 마당구역 으로 들어 온다. (그림 
1-14-3) 자기마당의 방향은 원의 
면에 수직이 며 자기마당구역 의 중심 은 O , 반경 은 r 이 다. 자기 
마당이 없을 때 전자선은 O 점을 통과하여 형광판의 중심 보에 
떨어진다. 전자선이 형광판의 변두리 P 점에 떨어지게 하려면 자 
기마당을 걸어주어 전자선이 일정한 각 산 (이미 알고있는 값이라 
고 한다.)만큼 편기되도록 하여야 한다. 이때 자기유도 요값의 
크기는 얼마인가? 

5 . 그림 1-14-4 에서 보여준것처럼 각이 
한 속도를 가지 면서 단위양전기량 
(+ e ) 으로 대전된 두가지 종류(질량수 
가 각각 63과 65) 의 동이온속이 수평 
으로 놓인 작은 구멍 S 를 통과한다. 

이 구멍에는 강한 고른전기마당과 강 
한 고른자기 마당이 걸 려있 다. 전기 마 
당 표는 우로부터 아래로 향하며 자기 
마당 요 는 그림 면을 수직 으로 뚫고들어가는 방향이 다. 이 구멍 
속에서 편기되지 않는 이온들만이 구멍의 반대쪽 끝 오로 나오 
게 된 다. 오 로 나오는 두가지 종류의 동이 온들을 갈라내 기 위하 
여 그림면에 수직인 방향으로 강한 고른자기마당 요를 걸어준 
다. 그러면 이 두가지 종류의 동이온들이 각각 반경이 서로다른 
원자리길을 따라 운동한다. 이 이온들의 자리길반경을 각각 구 
하여라. (계산과정의 물리적근거를 명백히 설명하여라. 그림 14- 
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4 는 질 량분석기의 동작원리이 다.) 여기서 E = lXl 0 5 V / m , 
5 = 0.4 T , 요 = 0.5 T 이며 전기소량은 e = 1.6 X 10" 19 C , 질량수 
가 63인 동원자 한개의 질량은 ；??! = 63 xi .66 xl 0" 27 kg , 질량 
수가 65인 동원자 한개의 질량은 w 2 = 65 XI .66 X 1( 厂 27 kg 이 다. 


6. 그림 1-14-5 에 보여준것 처 럼 두개 의 
원통형동축금속전극에 서 바깥 전극을 

접지시켰다. 그리고 이 바깔전극에는 
원통축에 평행인 방향으로 4개의 좁은 
름 a , b , c , d 가 있다. 바깥원통의 
반경 은 이 다. 이 바깥원통밖에 는 매 
우 넓은 구역에 축방향에 평행으로 고 
른 자기 마당 묘가 걸 려있 다. 그리 고 



두개 의 동축원통사이 의 구역 에 는 반경방향을 따라 바깥쪽으로 
향하는 전기 마당이 걸려 있다. 질량이 m , 전기량이 +《인 립자 


를 안쪽 원통겉 면근방의 S 위 치(름 a 에 서 들여 다보이 는 위 치 ) 에 


서 출발시 켰는데 처 음속도는 령이 다. 이 립 자가 일정 한 시 간동 
안 운동한 후 정확히 S 위치에 다시 돌아왔다면 이때 두 원통전 
극사이에 걸 린 전압의 크기 U 는 얼마인가?(중력은 고려 하지 
말고 전체 장치는 진공속에 놓여 있다고 보아라.) 

7 . 그림 1-14-6 에서 점선 MN 은 그림면과 그 M ,. 

에 수직인 평면의 사귐선이다. 이 수직평 
면의 우측 반공간에는 강한 교류자기마당 
5가 걸 려있으며 그 방향은 그림 면을 수직 
으로 뚫고나오는 방향이 다. 점선 MN 우의 
한 점 O 로부터 자기마당구역으로 전기량 N l * * • • 

이+《，질량 m , 속도가 I ； 인 두개의 립 그림 1-14-6 



자들을 서 로 다른 시각에 서 로 다른 두 방향으로 그림면에 평행 
으로 입 사시켰는데 그림 에 서 표시한 P 점 에 동시 에 도착하였 다. 
◦점과 P 점사이의 거리는 £ 이다. 중력과 두 립자사이의 호상작 
용을 무시 하고 다음과 같은 량을 구하여 라. 
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1) 두 립자들의 자리길반경 

2) ◦점 에 서 두 립자들을 출발시 킨 시 간간격 


II 



ZM 1-14-7 


h 


ᄍ o 


8. 그림 1-14-7 에서와 같이 질량분포가 균일한 가 
는 원형고리 (반경 요, 질량 W ) 가 +전기로 균일 
하게 대 전되 여 있 다. (전기 량 幻 ) 이 제 절 연체 로 
된 미끄리운 수평판우에 이 고리를 놓고 이것을 x 
자기유도의 크기 가 5 인 고른자기마당속에 넣 는 
다.이 때 자기마당의 방향은 수평판(즉 고리 면) 에 
수직 이면서 아래 로 향한다. 그다음 이 고리 를 고리 의 중심 축주 
위 로 각속도 « 로 그림 에 표시한 방향으로 회 전시키 면 고리 에 서 
의 장력이 얼마나 커지겠는가? 

9 . 공간에 고른자기마당이 걸 려있는데 자기유도 x n > 
의 크기 는 5이 고 자기마당의 방향은 그림 면 
을 수직 으로 뚫고 들어가는 방향이 다.(그림 
1-14-8) 이 공간속에 길이가 쇼 이고 속이 빈 
가는 절 연관(관의 내 면은 잘 연마되 여있 다. ) 

MN 이 놓여 있다. 이 관속의 끝에 질 량이 m , 

전기 량이 《 切 >0) 인 작은 구 P 가 있다. 처 음 
에는 작은 구 모가 관에 대 하여 상대적 으로 정지되 여있다. 이 
제 관이 일정한 속도 아)으로 축방향과 수직 으로 오른쪽으로 
운동한다. 중력 과 기 타 저 항힘 들을 무시할수 있는 경 우에 작은 
구 모는 관의 다른쪽 끝 N 으로 나간 후에 
원운동하게 되 는데 이 원운동의 자리길반경 
요를 구하여 라. A 

10 . 무한직선도선과 4 각형도선틀 abed 가 같은 
면우에 평 행 으로 배 치되 여 있다. (그림 1- 


x 


x 


X 


X 

B 

X 


P 


M x 
그림 1-14-8 


4 


d 


b 


h 


14-9) 여기서 ab 의 길이는 ! { , be 의 길이 


h 


그림 1-14-9 
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는 l 2 ad 변과 무한직선도선사이의 거리는 r ，무한직선도선에 
흐르는 전류의 세기는 , 4각형도선틀에 흐르는 전류의 세기 
는 / 2 ，그 방향들은 그림 에 화살부호로 표시하였 다. 4각형 도 
선틀이 무한직선도선에 주는 힘 厂를 구하여라. 



11 . 一전기 로 대 전된 립자가 고른자기 마당속에 서 고정 된+전하를 
중심으로 하는 원운동을 하고있다. (시계바늘방향을 정방향으로 
한다. ) 이 원 자리 길 의 반경 은 r , 립 자의 운 
동속도는 I ； 이 다.(그림 1-14-10) 이때 립 자 
가 받는 전기마당의 힘 이 로렌쯔힘 의 3배 이 다. 

1) 만일 우에서 설명한 대전립 자가 u 의 속도 
를 가지고 우와 반대방향으로(시계바늘과 
반대 방향) 돌 때의 반경을 R 라고 하면 
요 와 r 의 비 는 얼 마인가? 

2) 만일 자기마당을 순간적 으로 없 앤 다고 해 도 一 전하가 +전 
하 주위 로 돌아가겠는가? 립자의 운동자리 길 이 어떻 겠는 
가? 구체적으로 설명하여라.(자기마당을 없앨 때 생기는 
전기마당은 고려하지 말아라. ) 

12 . 대 전립 자가 매 질속으로 들어 오면서 그의 속도에 비 례하는 저 항 


그림 1-14-10 


을 받는다. 이 립자가 정지할 때까지 이동한 거리가 10 cm 이다. 
이 매질에 립자의 입사방향과 수직 으로 고른자기마당을 걸어준 
상태 에서 우와 같이 입 사시 켰을 때 입사점 으로부터 정지한 위 


치까지의 직선거리가 가 = 16 cm 이다. 만일 이 자기마당을 절반 


으로 약화시 킨 상태 에 서 립자를 꼭같이 입 사시 켰 다면 얼 마만한 
직선거리 / 2 에서 정지하겠는가? 


III 

13 . 반경 이 R , 전류의 세기가 가 인 원형도선과 전 
류의 세기가 / 2 인 무한직선도선 AB 가 같은 평 
면우에 놓여있다. (그림 1-14-11) 무한직선도선 



IB 

] 固 1-14-11 
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AB 는 원형 도선의 중심 을 지 나는 수직 직 경 방향으로 놓여 있 으며 
원형 도선과는 절 연되 여있 다. 원형 도선이 받는 힘 을 구하여 라. 

14 . 그림 1-14-12 의 기 에서 보여주는것처 
럼 반경 이 요 인 원통형진공관속에 두개 
의 격 리 판이 있 어 서 관의 내 부가 세개 
의 구역 으로 나뉘 여있 다. 두 격 리 판의 
중심부에 작은 구멍 A 와 " 가 뚫려있 
는데 이들사이의 거리는 Z 이다. 왼쪽 
구역 I 안에 는 가속전기 마당이 걸 려있고 B » 

가운데구역 II 에 는 관의 축방향으로 향 o 
하는 강한 고른자기마당 5가 있 으며 오 병 0 
른쪽 구역 III 안에 는 전기마당도 자기마 
당도 없다. 구역 I 에 있는 음극 K 로부 
터 련속적 으로 방출되 는 전자들이 이 구역안에서 가속된 후 구 
멍 A 로 통과되 는 전자선 이 구역 II 로 입 사된 다. 구멍 A 를 통 
과한 전자들의 속도에 서 축방향성분값이 I ；이 고 전 자들사이 의 
호상작용은 무시할수 있 다고 하자. 이 제 구역 II 에 서 축방향으 
로 걸어준 자기유도값을 변화시 킬 때 구멍 A 를 통과한 전자가 
구멍 시 로 통과할수 있는 범위내 에서의 자기유도의 최소값을 
B 0 이라고 하자. 구멍 A 로부터 "쪽으로 향하는 방향을 자기 
마당의 정 방향으로 취 할 때 구역 II 에 서 시 간에 따르는 자기 마 
당의 변화곡선은 그림 1-14-12 의 l 와 같다. 즉 f = 0 인 순간 
부터 5는 정 방향으로 향하며 반주기 CT /2) 동안에 한번씩 이 방 
향이 반대로 된다. (T 는요의 변화주기) f = 0 인 순간부터 전자 
선 이 련속적 으로 구멍 A 로 들어가 구역 II 로 입 사되 며 관벽 에 
부딪치 는 전자들은 벽 에 흡수된 다고 하자. 이 런 조건에 서 

1) 구멍 A 를 통과한 전자들이 구멍 시 를 지 나 구역 II 으로 들 
어가려면 5의 변화주기의 최소값 r e 이 얼마여야 하는가? 

2) 자기마당의 변화주기 가 7 = 27；일 때 전 자가 구멍 A ' 를 통 
파하며 구역 Ml 에 들어서는 시간간격을 그림 1 _ 14-12의 

의 시 간축에 표시하여 라. 



그림 1-14-12 
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3) 구역 II 에 들어 온 전자들의 운동방향과 진공관의 축사이 의 
최대각은 얼마로 되겠는가? 

15 . (7 = 1 000 V 의 전압으로 가속된 전자(가속전 전자속도는 령)가 
전자총 K 에서 a 방향으로 발사된다.(그림 
구로부터 60ᄋ 방향으로 d = 50 cm 

의 거리에 있는 표적에 이 전자가 부딪 
치게 하려 고 한다. 다음과 같은 두가지 
조건하에서 걸어주어야 할 강한 고른자 
기 마당 고의 크기 를 구하여 라. 

1) 자기 마당 5의 방향이 선 Ka 와 KM 

이 놓이는 평면에 수직인 경우 

2) 자기마당요의 방향이 선 KM 에 평행인 경우 

제15장. 전자기유도 


1. 그림 1-15-1 에 지자기마당의 자력선의 배치를 
보여주었다. 지구의 북반구에서 지자기마당의 
수직성분은 아래쪽으로 향한다. 비행기가 하늘 
에서 등속으로 날고있는데 비행기의 날개는 수 
평 상태 이 고 고도는 일정하다. 이 때 지 자기 마당 121,1 1-15-1 
의 작용때 문에 금속으로 된 비 행기날개의 량끝에서 전위(포텐 
샬)차가 생기게 된다. 비행사의 왼쪽에 있는 날개끝에서의 전위 
를 幻，오른쪽에 있는 날개 끝에 서 의 전위 를 巧 이라고 할 때 다 
음 4개의 결론중에서 어 느것 이 맞는가? 

1) 비행기가 동쪽으로 날고있다면 아가보다 높다. 

2) 비 행기 가 서쪽으로 날고있다면 ᄍ 2 이 別보다 높다. 

3) 비행기가 북쪽으로 날고있다면 別가 此보다 높다. 

4) 비 행기 가 남쪽으로 날고있다면 ᄍ 2 이 ᄍ i 보다 높다. 



1-14-13) 전자총출 
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_ 오른쪽 


2 . 수평으로 놓여있는 매끈한 절연막대기 

ab 에 두개의 금속고리 M , N 이 그림 1- 
15-2 와 같이 걸 려있 다. 고리 들은 전류 
가 흐르는 선륜막대기의 가운데부분에 
놓여있다. 이 선륜의 가운데부분밖에서 
는 자기마당을 무시할수 있 다. 가변저 항 그림 1-15-2 

기 의 미 끄럼단자를 오른쪽으로 이 동시 킬 때 이 두개 의 고리 가 
어떻게 움직이 겠는가? 다음 답에서 맞는것을 찾아라. 

1) 두 고리는 함께 왼쪽으로 움직 인다. 

2) 두 고리는 함께 오른쪽으로 움직 인다. 

3) 두 고리가 서로 접근한다. 

4) 두 고리가 서로 멀어진다. 

3 . ab 변과 cd 변을 경계로 하는 내부공간에 고른자기마당 요가 그림 
면을 수직 으로 뚫고나오는 방향으로 걸 려있는데 이 구역 의 너 비 
는 가 이 다. (그림 1-15-3) 그리 고 그림 과 같이 직 4각형 도선틀의 
짧은 변 (길 이 는 1 2 ) 이 此와 겹 쳐 져 있 
다. (긴 변의 길이는 2가 ) 어떤 시각부터 
직4각형도선틀이 u 의 속도로 ab 변에 수 
직인 방향으로 자기마당구역으로 들어온 
다. 이와 동시에 외부힘이 이 도선틀에 
가해지면서 도선틀의 속도와 방향이 변 
하지 않도록 한다고 하면 도선틀의 전기 
저항이 요 라고 할 때 이 도선틀이 자기 


T 




b 


그림 1-15-3 


마당구역 에 들어 서는 때 부터 완전히 통과할 때 까지 외 부힘 이 수 
행하는 일 은 얼 마인가? 

그림 1-15-4 에서 AB , CD 는 대 단히 긴 평행금속도선인데 그들 
사이의 거리는 / 이며 도선면은 수평면과 <9의 각을 이루고있다. 
그리고 도선면에 대하여 수직이면서 웃 ᄀ 

방향으로 고른자기 마당 크가 걸 려있 다. ' 

이제 도선의 끝점 A 와 C 사이에 저항 R 
를 련결하고 두 도선에 수직으로 질량이 
m 인 금속막대 기 此를 설 치 한 다음 정 
지상태 로부터 아래 로 미 끄러 지 게 한다. 

막대기 ab 가 가질수 있는 최대속도는 얼마인가? 
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5 . 그림 1-15-5 에 서 와 같이 고른자기 마당 5속에 6>각을 이 루고있 
는 두 도체 Oa 와 Ob 가 있다. 두 도체 가 이 
루고있는 면과 자기 마당은 수직 이다. 충분히 
긴 도체막대기 MN 이 ◦점으로부터 출발하여 
일정한 속도 I ；로 두 도체 우를 미 끄러 지 는데 
속도의 방향은 (治도체와 평행이다. 그리고 
도체 막대 기 와 두 도체 의 단위 길 이당 저 항은 
R 이 다. 마찰력 을 무시한 상태 에 서 다음과 
같은 량을 구하여 라. 

1) 세 도체로 이루어진 회 로내에서 유도전동력과 전류가 시간에 
따라 어떻게 변하는가? 

2) 도체막대기 MN 에 작용하는 외부힘의 일능률은 얼마인가? 



3) 전기 저 항때 문에 소비 되 는 전력 (전기 적일능률)은 얼마인가? 
바른4각형도선틀 abed 에서 매 변의 길이는 8 cm , 매 변의 저항 
은 0.01 Q 이다. 도선틀을 자기유도 S =0.05 T 인 자기마당속에 
놓고 OO ' 축주위로 ®=100 rad / s 의 일정한 
각속도로 회 전시 킨다.(그림 1-15-6) 회 전방 
향은 그림에 표시되 였다. OO ' 축은 도선틀 
의 면우에 놓여 있고 이 면에서 Od =3 Oa , 

石도=3ᄒ 7 石 이다. 도선틀이 회 전하여 도선틀면 
이 5와 평행되는 순간에 

1) 매개 변에 생기는 유도전동력의 크기는 

얼마인가? im 1-15-6 


a 

1 u 

1 

d 

으 

1 

1 

f 3 


1 1 1 

1 

1 

公 

b 

1 


I 0, 

C 


2) 도선틀에 흐르는 유도전류의 크기는 얼마인가? 도선틀의 매 
개 변에 화살부호를 주어 전류의 방향을 표시하여 라. 

3) e , 군가 각각 ab 와 cd 의 가운데점일 때 e 와 f 두 점사이의 전 


위차 t/ ef (즉 t / e - 마)는 얼마인가? 

7 . 길이와 저항이 각각 I , R 인 두개의 금속봉 

ab 와 cd 의 질 량은 각각 M , w ( M > w ) 이 다. 이 
두개의 봉을 길이가 갈은 두개의 연한 
전기전도성끈(질량과 저항을 무시할수 

있는)으로 련결하여 닫긴회로를 만들고 그것을 
수평으로 설치된 매끈한 부도체막대기의 



그림 1-15-7 
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량쪽에 걸 쳐 드리 워 놓았다. (그림 1-15-7) 드리 워 진 상태 에 서 
두 금속봉들은 수평상태에 있다. 닫긴회로평면에 수직방향으로 
걸 린 고른 자기마당 5 속에 이것을 설치 하였다. 이때 금속봉 
ab 가 아래쪽으로 등속운동한다면 이 운동속도는 얼마인가? 


II 


4 


8. 반경이 a =0.4 m 인 원형구역안에 그림면을 수직으로 뚫고들어 
가는 방향으로 B = 0.2 T 인 자기마당이 걸 려있다. 반경 이 
公 = 0.6 m 인 금속고리가 자기마당파 동심 
으로 설 치되 여있다. 금속고리면은 자기 
마당과 수직 이다. 이 금속고리 에 는 저 항 
Rq = 2 Q 인 두개의 전등 Li , L2 이 그림 
1-15-8 에 보여준것 처 럼 설치되 여있으며 
금속봉 Nil'll 이 고리와 전기적으로 접 
촉되 여있 다. 금속봉과 고리 자체 의 저 항 
은 무시할수 있 다. 

1) 금속봉이 고리와 접촉한 상태에서 

〜=5 m / s 의 속도로 오른쪽 방향으로 등속으로 미끄러진다 
고 할 때 이 봉이 원형 고리 의 직 경 OCT 를 통과하는 순간에 
MN 에서의 유도전동력과 전등 니로 흐르는 전류의 세기를 
구하여 라. 

2) 금속봉 MN 을 없애치 우고 오른쪽의 반원 0 L 2 0 ' 를 OCT 를 



축으로 하여 90° 돌린다. 이때 


AB 

At 


1 t / s 이다. : U 에서의 


전력을 구하여라. 

그림 1-15-9 에 자기류체식발전기의 원리 
도를 보여주었다. 자름면모양이 직4각형 
인 관에서 관의 길 이 I , 너 비 a , 높이 
b , 관의 아래웃면들은 부도체판，량측면 
들은 저 항을 무시할수 있 는 도체판들이 
며 이 도체판들에 는 부하저 항 요 가 걸 려 
있 다. 그리 고 이 직 4각형관의 아래 면 으로부터 웃면쪽으로 수직 
방향으로 고른자기마당 요 가 걸 려있 다. +전하와 一 전하를 포함 
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하고있는 이온화된 기체가 이 관속으로 등속으로 호른다. 이 기 
체가 받는 마찰력은 기체의 흐름속도에 비례한다. 그리고 자기 
마당과는 무관계하게 관의 량쪽 끝에서 이온화기체의 압력차는 
P 로 유지되고있다. 만일 자기마당이 없을 때 기체의 흐름속도가 
…이 라면 자기마당이 걸렸을 때 자기류체 식 발전기의 전동력 <? 


은 얼 마인가? 이 온화기 체 의 비 저 항은 yO 이 다. 

10 . 그림 1 - 15-10 에서와 같이 수평으로 놓인 부 
도체판우에 드림선으로 두개 의 도선이 서 있고 
그들사이에 전기용량이 신인 축전기가 련결되 
여 있다. 이 두 도선에 질량 m , 길이 / 인 금 
속봉을 땅면과 평행으로 접촉시켜놓았다. 도 그림 1-15-10 

선틀과 금속봉사이 의 전기 적접 촉은 아주 좋고 그들사이 의 마찰 
은 없으며 부도체판으로부터 금속봉까지의 높이 는 쇼 이다. 고 
른자기마당 요 가 도선틀면에 수직 인 방향으로 걸 려있 다. 처 음 
에 축전기 는 충전되 지 않았고 매 개 부분들의 저 항은 무시할수 
있 다고 보아라. 이 금속봉을 가만히 놓을 때 부도체판까지 떨 
어지는데 걸리는 시간을 구하여라. 

11 . 반경 이 ，인 원형 고리 가 축대 칭 모양의 자기 마당 B 속에 서 자기 
마당에 수직 인 방향으로 움직 이고있 다.(그림 1 - 15 - 11 ) 이 원 
형 고리 의 자름면적 은 S , 밀도 d , 비 저 항은 厂 이 다. 어 떤 순 
간에 원형 고리 의 이 동속도가 I ；라고 할 때 

a 형고리 


im i-15-ii 





1) 원형고리로 흐르는 유도전류는 얼마 
인가? 

2) 원형고리의 가속도는 얼마인가? 

12 . 비자성체로 된 원기둥우에 두개의 도선 
을 겹쳐서 돌려감아 꼭같은 두개의 선 
륜을 만들었다. 그중의 한 선륜에는 스 
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그림 1-15-12 





위 치 S 를 거 처 전동력 이 <? 인 전지를 련결하고 다른 선륜에는 
저항 요를 련결하였다. (그림 1-15-12) 스위치 S 를 닫을 때 다 
음의 량을 구하여 라. 

1) 저항 요에서 소비되는 전력 P 는 얼마인가? 

2) 전지를 통해 흐르는 전류 /의 시간에 따르는 변화곡선을 그 
리여라. 

3) 일정한 시 간『 가 흐른 다음 스위 치 S 를 열 어 놓았다. 이때 
로부터 시작하여 저항 요 에서 방출되는 열량은 얼마인가? 
(매 개 선륜의 유도도는 L , 선륜의 저 항은 무시 하여 라. 전지 
는 리 상적 인것 이 다. 원통형선륜내 부에서 의 자기마당의 에네 
르기 는 五'= / 2 L /2 이 다. 여 기서 L 은 라선형선륜의 자체 유 
곁수, /는 전류이 다.) 


III 

13 . 그림 1-15-13 에서와 같이 균일한 가는 
도선으로 반경 이 요 인 원과 그에 내접 하 
는 바른3각형으로 만든 회로가 있다. 회 
로에서 매 부분들의 저항값을 그림에 표 
시하여주었다. 그림면을 수직으로 뚫고들 
어 가는 방향으로 고른자기마당 요 가 걸려 
있는데 5값은 시 간 f 에 따라 일정한 속 
도 쇼로 감소하고있 다. 그리고 2 rj = 3 r 2 
이다. 그림에서 A 와 B 사이의 전위차 U A - U D 를 구하여라. 

14 . 그림 1-15-14 의 기 에서 PQQ n P n 은 여 러개의 4각형 PQQiPi , 
P1Q1Q2P2 , P2Q2Q3P3 . … ， Pn-lQn-lQnPn-l 들로 이루어진 그 
물망회 로이다. 여기서 4각형의 매 변들의 길 이는 / = 10 cm ， 변 
QQi , Q1Q2 ， Q2Q3 ， …과 PPi , P1P2 . P2P3 . …들의 저항값 
은 모두 r 이며 변 PQ , PiQi , P 2 Q 2 , … 들의 저항값은 모두 
2 r 이다. 그리고 두 점 PQ 사이의 전체 저항은 cr(c 는 주어 
진 량)이 다. jc >0 인 빈공간에 시 간에 따라 일정하게 증가하는 
자기마당이 걸 려있으며 그 방향은 0ᄍ평 면에 수직 이면서 종이 
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면을 뚫고들어가는 방향이 다. 이 제 이 도선회 로 PQQ n P n 을 일 
정한 속도 u =5 cm / s 의 속도로 x 축을 따라 자기마당구역 으로 
운동시킨다. 이 운동과정에 PQ 변은 ^ 축에 언제 나 평행 이 
다.(그림 1-15-14 의 니 PQ 와 기 축이 겹치는 순간을 f =0 으 
로 놓을 때 그 이후 임의의 순간 z 에서 자기마당은 B = B 0 +bt 
이 다. 여기서 호 의 단위는 s ， B 0 은 주어 진 량， b = 0.1B 0 /S^] 
다. f = 25 s 순간에 도선 PQ 로 흐르는 전류의 세기를 구하여 
라. (회 로의 자체 유도는 무시 하여 라. ) 


Qn Qn -1 


Pn Pn-1 


Q4 Q3 Q2 Qi Q 


P4 P3 Pi 


Qn Qn -1 


Q4 Q3 Q2 Qi Q 





Pn Pn -1 

P 4 P 3 P 2 Pi P 

x x x x x x 


p，q 



그림 1 - 15-15 


o 

니 

Zim 1 - 15-14 

15. 그림 1-15-15 에서와 같이 반경이 R 인 
무한원기둥구역안에 고른 자기마당 B 가 
걸려있는데 그 방향은 원기둥축에 
평행이면서 그림면을 뚫고나오는 방향이다. 

반경 이 역 시 汉 인 절연체 고리를 종이면우에 
고정시키되 자기마당구역과 동심이 되게 
배 치하였 다. 이 절 연체 고리 에 질 량 m , 

전기 량 g ( g >0) 인 대 전된 작은 구 (고리 와의 마찰은 없다. )를 
꿰여놓았다. f =0 인 순간에 5=0이다. 이때 작은 대전체구는 
정지되여있다. 0< f<r 구간에서 5 가 시간 f 에 따라 일정한 
속도로 커져서 t = r 일 때 5 = So 으로 되며 t>r 일 때에는 
5 = 仏으로서 변하지 않는다. f >0 일 때 이 구의 운동상태와 
이 구가 절연체고리에 주는 힘 (그림에서 반경방향으로 주는 
힘)의 시간에 따르는 변화를 고찰하여라. 그림면을 수평면으로 
보고 이 구가 받는 중력과 고리의 맞선힘은 서로 상쇄된다고 
생각하여라. 
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제 16 장. 교류전류 


1. 교류발전기가 동작할 때 전동력은 <? = 爲 sin®f 이 다. 만약 회전 
자의 회 전속도가 2배 로 빨라지고 기 타 조건 이 변하지 않는다면 
그 전동력 은 ( ) 이 다. 

1) <? 0 sin (2 wf ) 3) <? 0 sin(w t /2) 

2) 2 < f 0 sin (2 wf ) 4) 2< f 0 sin(w t /2) 

2. 그림 1-16-1 과 같이 변압기의 1차권선 
과 2차권선의 권회수의 비는 Ni -. N 2 = l '-2 
이고 전원전압은 U = 220 V 이다. A 는 
허 용전류가 / Q =1 A 인 휴즈선 이 고 R 는 
가변저 항기 이다. 1차권선의 전류가 1 0 
을 초과하지 않게 하기 위하여 저 항 R 
를 조절할 때 그 저 항의 최소값이 얼마여 야 하는가? 

3 . 자체 유도곁수가 쇼 인 권선과 가변축전기 C 로 구성된 라지 오의 
공진회로가 있 다. 라지 오가 ᄌ = 550 kHz 로부터 / 2 = 1 650 kHz 
까지 의 모든 통로를 받을 때 /； 에 대 응하는 가변축전기 다 의 
용량과 / 2 에 대 응하는 축전기 C 2 의 용량사이 의 비 는 ( ) 이 다. 

1) 1： V 3 2) V 3 ：1 

3) 1:9 4) 9:1 

4 . 그림 1-16-2 는 방송탑에서 내보내는 무 ^ 

선신호의 수신회로이다. 어는 레시바이 r ^] c 一-ᅮ一一1 

다.)그림에서 한개의 소자가 빠졌다. 일 ]]C c， T Qp 

반적인 부호를 리용하여 이 소자를 그림 LjXj 一一 I __ I 

에 그려넣 어 라. 그림 에 서 다 는 어 떤 작 1-16-2 

용을 하며 축전기 c 2 은 어떤 작용을 하는가? 

5 . 소형 발전기의 회 전자는 고른자기 마당속에 서 일정한 각속도 » 로 
자기마당방향에 수직인 축주위로 돌아간다. 권회수는 « = 100이 
다. 매 권선을 지나는 자력선묶음 한 는 그림과 같이 시간에 따 
라 시누스적으로 변한다. (그림 1-16-3) 발전기 내부저항은 r =5 
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Q 이고 외부회로의 전기저항은 요 = 95 Q 이다. 유도전동력의 최대 
값은 玄최대 = « ® 必 이 고 0 최대 은 매 권선을 지 나는 자력 선묶음의 
최대값이다. 외부회 로와 직 렬로 련결한 교류전류계(내부저항은 
계산하지 않는다.)의 전류값을 구하여 라. 

^(lO^Wb) 



6 . 


그림 1-16-3 


그림 1-16-4 는 직선가속기의 
원리도이다. 고진공의 긴 통 
로에는 길이가 점차적으로 커 
지는 같은 축을 가진 금속관 
들이 있는데 매 관은 제각기 



iMi 1-16-4 

주파수가 / 이고 전압이 인 교 


류전원에 련결되 여있다. 관들사이 의 름은 매 우 작다. 립자가 발 
생 기 로부터 처 음속도없 이 나온 후 1차로 가속되 여 아의 속도로 
첫 관에 입 사한다. 립자가 첫 번째 관의 중가운데 왔을 때 매 관 
사이 에 가해 지 는 교류전 압이 변화되 는데 첫 번째 관보다 두번째 
관에 더 높은 전압이 걸리게 된다. 만일 립자의 질 량이 w 이 고 
전기 량이 一《 라면 립 자가 끊임 없이 가속운동하기 위 해서는 매 


관의 길이가 어떤 조건을 만족해야 되는가?(매 관에 가한 교류 


전압은 직 각파형 이다. ) 

7 . 그림 1-16-5 는 3상변압기의 그 

림이 다. 1차권선과 2차권선의 
비는 « 1; /« 2 =30이고 측정된 2 
차권선의 a , b , c 세 단자의 
임의의 두 단자사이의 전압은 


A 一 


쪽 

1 





一 


j ■ 班체述 i 



C 一 

-C 






_r ■ 孤 . , w. 




. ᄀ탭 1-16-5 


380 V 이다. 1차권선의 세 단자의 임의의 두 단자사이의 전압은 
얼마인가? 

8. 그림 1-16-6 의 기 에 보여준 회로에서 두개의 2극소자는 리상적 
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인 2극소자라고 볼수 있고 찌=穴 2 이다. a 단자와 b 단자사이의 
전압과 시간사이의 관계를 그림 l 의 우에 보여주었다. 그림 L 
의 아래에 a 단자와 c 단자사이의 전압과 시간사이의 관계곡선을 
그려 라. (한 주기 를 그려 라. ) 



- 1 ) 


im 1 - 16-6 

9 . 그림 1-16-7 에서 보여준 철심에 두개의 
권선이 감겨져있다. 매개 권선이 만드는 
자기마당은 철심을 뚫고나올수 없고 같 
은 두개의 부분으로 나눌수 있다. 권선 
1에 전압이 [/ 1= 40 V 인 교류를 련결하였을 때 권선 2의 전압은 




나 이 다. 만일 권선 2에 전압이 [/ 인 교류회 로를 
련결하였을 때 권선 1에는 얼마만한 전압이 걸리 
는가? 

10. 그림 1-16-8 에서 보여 준 교류회로에서 1과 2사 

이에 127 V 의 전압을 걸어주면 저항 치 에서 얼 
마만한 에네르기를 소비하겠는가? 여기서 

7?! = 10 kQ , R 2 =Ri = 6 kQ 2극소자 D 는 리 상적 그림 1-16-8 
이 다. 

11 . 자체유도곁 수가 식 와 ᄊ인 두개 의 선륜이 있 다. 스위 치 1父와 
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K 2 을 전동력 이 <? 이 고 내 부저 항이 r 인 전원에 련결하였 다. 
(그림 1-16-9) 처 음에 두개 의 스위 치 를 모두 열 어놓았다. 스 
위치 Ki 7> 닫겨져 선륜 八 에 흐르는 전 
류가 / fl 에 도달한 후 K 2 을 닫는다. K 2 을 
닫은 후 권선 사 와 ᄊ 에 흐르는 안정전 
류를 구하여 라. 권선의 저 항은 무시한다. 

그림 1-16-9 

III 

12. 한대 의 소형 발전기 의 정 격출구전 압이 220 V 이 고 출구전류는 
40A 이며 11W 짜리 전등에 전기를 공급한다. 전등의 력률이 
cos 別 = 0.4 이 라면 몇개의 전등에 전기를 공급할수 있는가? 전 
등의 력 률이 cos 的 = 0.8 에 도달했을 때 몇개의 전등에 전기를 
공급할수 있는가? 

13. 전기용량이 C = 40//F 인 축전기가 전압이 [/ = 220V, 주파수가 
/=50Hz 인 교류회로에 련결되였는데 측정된 전류의 세기는 

，= 2.75A 이다. 전압의 순간값이 w = 0 일 때를 f=0 인 순간으 
로 잡고 그의 순간값이 2.75A 인 때의 사를 구하고 이때 전압 
의 순간값 비를 구하여 라. 

14. 축전기 C 와 저 항을 무시한 교류전류 

계 및 표준유도선륜이 직렬회로를 이 
루고있고 유도선륜안의 철심을 축을 
따라 이동시킬 때 선륜의 유도도 L 
이 변한다. (그림 1-16-10) 전원은 ^ 1-16-10 

회로에 시누스전압을 공급하는데 그 전압의 실효값은 2 V 이며 
주파수는 500/2 ;r Hz 이 다. 유도선륜의 유도도를 변화시 킬 때 
어떤 위치에서 전류계를 지나는 전류값이 최대값에 이르는것을 
관측할수 있다. 그후 철심을 이동할 때 전류계는 철심의 두곳 
에 서 전류의 세 기 가 최 대 값의 1/V2 이 라는것 을 가리 킨 다. 이 
두곳에 대응한 유도선륜의 유도도는 각각 A= 0.9H, 
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쇼 2=1. 1 H 이다. 

1) 관측한 상태를 해석 하고 축전기의 용량 C 와 선륜의 저 항 
R 를 구하여 라. 

2 ) 두개 의 유도도 식 와 소 2 의 매 개 값에 대 해 다음의것 들을 구 
하여 라. 

① 회로의 저항 

② 회 로에 흐르는 전류의 세기 

③ 전류와 전압사이의 자리각차 

벡 토르선도로 회 로에 서 매 요소의 전압의 크기 와 자리각을 
밝혀 라. 그리고 매 경우에 전류 또는 전압의 자리각들중에서 
어느것 이 앞서는가를 설명하여 라. 


제17장. 전기학종합문제 


1 . 전력선이 정의 점전하 & 에서 나와 부의 
점 전하 -《2 로 들어 간다• (그림 1-17-1) 
이 에서 나올 때 두 점전하를 잇는 직선 
과 각 «를 이룬다. 전력선이 얼마만한 



각도，로 부의 점전하로 들어가겠는가? 

2. 그림 1-17-2 와 같이 반경 이 r 인 금속구가 다른 
물체 들로부터 멀 리 떨 어져 있 고 저항 요 를 통해 땅 
과 접지되 여있다. 전자선이 먼곳으로부터 속도 v 
로 구에 떨어진다. 매 Is 마다 « 개의 전자가 구에 
떨어진다. 매 Is 마다 나오는 열량과 구의 전기량을 
구하여 라. 



그림 1-17-2 


3 . 그림 1-17-3 과 같이 마찰이 없는 수평인 나무 
(절연물)책상우에 3개의 대전된 질점 1，2，3 
이 있는데 이것들은 변의 길이가 / 인 바른3각 
형의 정점들에 놓여있다. 점 C 는 바른3각형의 
중심(세 가운데선의 사귐점)이 다. 3개의 질점 



zm 1-17-3 
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의 질 량은 각각 W 이 고 대 전된 전기 량도 각각《 이 다. 질점 1과 
3, 2와 3사이는 가는 절연막대기로 서로 련결하였다. 이음점 3 
은 매우 유연하다. 처음에 세 질점의 속도가 령이 라면 운동과정 
에 질점 3이 점 C 에 이르렀을 때 그의 속도는 얼마인가? 

4 . 구조물의 두 점 A 와 B 사이의 저항 서ᄊ를 구 
하여라. 이 구조믈은 갈은 종류의 가는 금속으 
로 만들었는데 단위 길이 당 저 항이 yO 이 다. 이 
구조물에 내 접 하는 바른3각형 의 수는 무한대 이 
다. (그림 1 - 17 _ 4) A 와 B 사이 거리는 a 이고 
내접하는 바른3각형의 변의 길 이는 차례 로 절 
반씩 작아진다. 

5 . 그림 1-17-5 에서와 같이 입구전압 
M; = 5 sin ® f [ V ], 직류전원의 전동력 < f =3 V 이다. 

1) m ab 의 파형을 그려 라. 

2) D 를 반대 로 련결하면 두 w AB 는 어떻게 되 
는가? 

6. 똑같은 두개의 금속고리의 반경 은 요 이 고 질 량은 m 이 다. 고른 
자기 마당속에 서 자기 유도는 끼) 이 고 그 방향 
은 고리 면에 수직 이 다. (그림 1-17-6) 두 고 
리 는 a 와 c 점 에서 접 촉되 여있고 각 a = 7 r /3 
이다. 자기마당을 없앨 때 고리가 가지게 되 
는 속도를 구하여 라. 고리 를 구성 한 매 도선 
의 저 항은，이 다. 고리 의 자기 유도를 고려하지 않으며 자기 마 
당을 없앨 때 고리의 이동을 무시하며 마찰도 없다. 

7 . 그림 1-17-7 과 같이 반경 이 요 인 원기 둥구역안에 고른자기마당 
이 있는데 그 방향은 그림면에 수직이면서 나오는 방향으로 향 
한다. 자기유도 5 의 시 간에 따르는 
변화률은 AS/Af = 소 이다 . U 는 정의 
값을 가지는 상수) 원기둥구역의 바깥 
에 는 자기마당이 없 다. 그림 에 활줄 




그림 1-17-6 
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그림 1-17-7 









AC 와 그 연장선을 주었다. 활줄 AC 와 반경 OA 사이의 각 
« = ;r/4 이다. 직선우의 임의의 점과 A 점사이의 거 리를 x 라고 
하면 A 에서 직선을 따라 이 점까지 갈 때 전동력의 크기를 구 
하여 라. 

8 . 어떤 사람이 그림 1-17-8 과 같은 장치를 만들고 권선의 자체유 
도곁 수를 측정하였 다. 



니 

그림 1-17-8 

그림에서 <?는 전압을 조절할수 있는 직류전원이고 S 는 스위치, 
L 은 측정 하려 는 권선의 자체 유도곁 수，진 은 권선의 직 류저 항, 
D 는 리 상적 인 2극소자, A 는 전류계 이다. a , b 사이 의 저 항선이 
그림의 l 에 보여준 시험 관 1안에 들어있다. 기통 5와 시험 관 
1의 밀폐된 통에는 어떤 기체 (리상기체라고 볼수 있다.)가 있는 
데 피 스톤 6을 아래 우로 이 동시 켜 실관 8의 색 있는 액체방울의 
처음위치를 조절할수 있다. 이것을 조절한 후 발브 10을 꼭 막 
아 량쪽의 기체를 서로 분리시 킨다. 실관 8의 내경은 c / 이 다. 
압력이 변하지 않는 조건에서 시험관의 온도가 올라갈 때 흡수 
되는 열 량은 C P 이 고 대 기압력은 P 이 다. 시험관 기통, 실관은 
모두 열교환이 없다. 저항선의 비열은 계산에 넣지 않는다. 스 
위 치 S 가 닫긴 후 권선 소에 서 자기마당을 발생하는데 권선의 

자기마당에네르기는，= |소/ 2 이 다. / 는 권선을 통해 흐르는 

전류이 다. 그 값은 전류계 A 로 측정한다. 
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1 ) 이 실험의 순서를 써보아라. 

2) 문제에서 이미 알려진 량 (r, r L , C P , P, d 
할수 있 는 량을 리용하여 자체유도곁 수 
£을 표시해 보아라. 

9 . 그림 1-17-9 와 같이 수평방향의 고론자기마 
당이 있고 자기유도 5는 매우 크다. 반경 이 
요이고 두께가 D (D 《 R) 인 금속원판이 이 
마당에 수직 으로 아래 로 떨어 진다. 판면은 


등) 및 직접 관측 



수평면에 수직이고 자기마당 5의 방향과 평행이다. 금속원판의 


저항이 령 이 라고 할 때 이 매질의 전기상수는 e= 9 X 10" 
12 C 2 /(N - m 2 ), 밀도는 /?= 9 Xl 0 3 kg / m 3 이며 공기저항을 무시 


한다. 원판이 자기마당속에서 떨어지는 가속도가 자기마당이 없 


을 때보다 1/1 000로 작아지게 하기 위해서는 요 가 얼마여야 
하는가? 


10 . 그림 1-17-10 과 같이 반경이 인 원기둥 
공간에 자기유도가 5 인 고른자기마당이 있 
고 그 방향도 축에 평행이다. 원기둥공간에 
수직인 평면안에 절연재료로서 한변의 길이 
가 £ = 1.6 fl 인 바른3각형구조물을 고정시 
켜놓았다. 이것의 중심은 원기둥의 축에 있 

다. 변 DE 우의 점 S 는(百중 = 丄£) 대전립 

4 



자들을 내쏘는 원천이다. 발사된 대전립자들의 방향은 다 그림 
의 자름면 안에 서 변 DE 에 수직 인 아래방향으로 향한다. 발사 
되 는 립자의 전기 량은 다같이 《 이 다.(《>0) 질 량도 모두 m 
인 데 속도 I ；만 서 로 다른 값들을 가전 다. 이 립자들과 3각형 
구조물과의 충돌은 완전핍성충돌이며 매번 충돌할 때 속도방향 
은 부딪 치 는 변에 수직 이 다. 

1 ) 대전립 자의 속도 v 얼마일 때 S 점 에 서 출발한 립 자들이 
다시 S 점에로 되돌아오겠는가? 

2 ) 이 립자들이 S 점 에 돌아올 때 걸리는 가장 짧은 시 간은 얼 


마인가? 
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제 18 장. 광 학 


1. 어떤 점광원 s 가 평면거울에 의해 영상을 이루고있다. 광원은 

움직이지 않고 평면거울이 속도 
^로 OS 방향을 따라 점광원쪽으 
로 평행이동한다. 거울면과 OS 방 
향사이의 각은 30°이며 광원의 영 
상 S ， 는 ( ) 그 a l -18 -l 

1) 속도 0.5 u 로써 련결선 S ' S 를 따라 S 쪽으로 이동한다. 

2) 속도 I ；로써 련결선 S ' S 를 따라 S 쪽으로 이동한다. 

3) 속도 로써 련결선 S ' S 를 따라 S 쪽으로 이동한다. 

4) 속도 2 »로써 련결선 S ' S 를 따라 S 쪽으로 이동한다.(그림 
1-18-1) 

2 . 그림 1-18-2 는 두개의 서 로 다른 색빛을 써서 꼭갈은 쌍실름간 

섭 장치 로 실 험 을 하여 얻 어 낸 
간섭 무늬이 다.(어 두운 부분은 
밝은 무늬 를 표시하며 공백 부 
분은 어두운 무늬를 표시한 
다. ) 아래 의 설 명중에 서 정 확 
한것은 ( ) 

1) 왼쪽 무늬 에 대 응한 색빛의 주파수가 비 교적 낮다. 

2) 왼쪽 무늬 에 대 응한 색빛의 파장이 비 교적 작다. 

3) 오른쪽 무늬의 짧은 선 be 사이의 거리는 서로 이웃한 밝은 

무늬사이의 거리이다. , , , 

4) 오른쪽 무늬의 짧은 선 ac 사이의 거 III | 단색빛 
리는 서로 이웃한 밝은 무늬사이의 
거 리 이 다. 

3 . 그림 1-18-3 에서 보여준것은 얇은 막에 
서 의 빛 의 간섭 을 리용하여 어 떤 두께 를 


a " 

* ■_"* 기 

b 


두꺼운 유리판 


그림 1-18-3 


iiiiiiiilliiiiik 
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가진 유리판의 웃겉면이 평면인가 아닌가를 검열하는 장치이다. 
리용하는 단색빛은 보통광원에 빛거르개를 붙여얻은것이다. 검 
사에서 관측된 간섭무늬는 어느 두 면에서 반사된 빛의 중첩으 
로 생겨 나는가? ( ) 

1) a 의 웃겉면과 선의 아래겉 면 

2) a 의 웃겉면과 선의 웃겉면 

3) a 의 아래겉면과 b 의 웃겉면 



N 


. ᄀ탭 1-18-4 


4) a 의 아래겉면과 b 의 아래겉면 

4 . 그림 1-18-4 는 스펙트르촬영기의 
원리도이다. 광원에서 나온 빛은 \ 

실름 S 와 볼록렌즈 L 을 지난 후 ᅪ 
평 행빛선을 이 루며 프리 즘 모우에 
떨어진다. 사진건판 MN 우에 깨 

끗한 스펙 트르가 찍 히 게 하기 위하여 모와 MN 사이 에 반드시 한 
개의 | 一| 를 놓아야 한다. 노란색，붉은색，푸른색 3가지 빛의 
스펙트르는 사진건판에서 M 으로부터 N 까지 차례로 | |이 다. 

5 . 그림 1-18-5 는 복도를 보여주는데 그 천정은 
매우 큰 평면거울로 이루어졌고 평면거울과 땅 
면은 평 행이며 땅면에는 직각형의 물체를 놓았 
다. 물체 의 왼쪽에 점 광원 S 가 있 다. 작도법으 
로 물체 의 오른쪽에 서 광원 은에 의해 밝아진 
부분을 그려라. 

6 . 비가 온 뒤 하늘이 개 이면 사람들은 자주 하늘 

에 비낀 무지개를 볼수 있다. 그것은 해빛이 공기중의 물방울에 
서 반사될 때 나타나는 현상이 다. 이 현상을 설명할 때 는 빛선 
이 물방울에 입사할 때의 빛선행로를 
분석해야 한다. 빛선이 물방울에 입사 
할 때 물방울은 반경이 요 인 구로 볼 
수 있다. 구중심 ◦에서 입사빛선에 
수직인 거리는 d 이고 물의 굴절률은 
n 이 다. (그림 1-18_6) 

1) 그림에서 입사빛선이 물방울에서 ^ 1-18-6 

1차반사된 후 물방울에서 나오는 빛행 로를 그려 라. 


S- 

L ] 

B 

그1 

! 1-18-5 
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2) 이 빛선이 물방울의 매 부분에서 매번 편차되는 각도를 구하 
여라. 

7. 초점거 리 가 / 인 볼록렌즈의 초점 에 점광원을 놓았다. 렌즈 반 
대쪽의 초점거리의 2배되는 곳에 빛축에 수직인 영사막을 놓았 
다. 영사막에 반경이 요 인 밝은 원이 얻어졌다. 렌즈와 영사막 
을 움직 이지 않고 빛 축우에 서 점 광원을 움직 인 다. 만일 영 사막 
의 밝은 원의 반경이 요/2 로 된다면 이 점광원은 어느 위치에 
있어야 하는가? 

II 

8 . 어두운 방안에서 광원 S 는 가운데에 작은 구멍 A 가 있는 종이 

판을 지 나 빛 선을 형 성한다. 가위 를 빨갛게 달구어 그림 과 같 
이 빛선에 가져간다. 이 때 가위부근의 
빛선이 갑자기 끊어져 작은 검은 구역 s 
을 형성하며 그 뒤로 본래의 빛선이 나 
타난다. 즉 가위부근에 서 빛선이 〈〈 잘 ^ 1-18-7 

리운》것처럼 볼수 있다. 이 현상을 어떻게 해석할수 있는 
가?(그림 1-18-7) 

9. 어떤 사람이 초점거리가 10 cm , 직경이 4 cm 인 얇은 렌즈로 방 
안지를 관찰한다. 매 네모칸의 변의 길이는 0.3 cm 이다. 그는 
렌즈의 빛축이 방안지와 수직을 이루게 하고 렌즈와 종이면사이 
의 거리를 10 cm 로 하였다. 눈은 빛축우에서 렌즈와 5 cm 되는 
곳에 있다. 그는 최대로 몇개의 완전한 네 모칸을 볼수 있는가? 

10. 어떤 라지오천문대의 수신기는 바다물면에서 /z = 2 m 되는 곳에 
놓여있다. 복사파장이 고인 전자기파를 내보내는 라지오파별이 
지평선우에 떠오르기 시작해서부터 수신기는 끊임없이 최대값 
과 최소값을 기록한다. 

1) 최대값과 최소값을 관찰했을 때 전자기파의 방향을 확인하 
여 라. 방향은 수평 면 에 대 한 각도 산 로 표시하여 라. 

2) 라지오파를 복사하는 별이 지평선우에 방금 출현했을 때 수 
신기가 기록하는 신호가 센가，약한가? 

11. 그림 1-18-8 은 얇은 집초렌즈에서 굴절된 빛선행로 ABC 와 렌 
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B 


C 


즈의 뒤초점 표를 보여준다. 름파 
스와 직 선자(눈금이 있는)를 리용 
하여 렌즈가 있는 자리와 그 주빛 
축을 그려라. 

III 

12. 유리그릇에 있는 액체가 중심축주위를 등각속도로 돌아간다. 
액체의 굴절률은 4/3이 다. 파장이 A = 610 nm 인 단색 빛 이 수 
직으로 입사할 때 중심에 밝은 무늬가 생긴것을 관찰하였다. 
제 20번째 밝은 무늬의 반경 은 10. 5 mm 이 다. 액체 가 돌아가는 
각속도는 얼마인가? 

13. 그림 1-18-9 와 같이 전반사프리즘의 웃쪽 6 cm 되는 곳에 물 
체 AB 를 놓았다. 프리즘의 직각변의 길이는 6 cm 이고 프리즘 
의 오른쪽 lOcni 되는 곳에는 초점거리가 /IzlOcm 인 볼록렌 
즈를 놓았다. 볼록렌즈의 오른쪽 15 cm 되는 곳에 다시 초점거 
리가 / 2 =12 cm 인 오목렌즈를 놓았다. 이 광학계통이 형성하 
는 영상의 위치와 배률을 구하여라. (전반사프리즘의 굴절률 
« = 1 . 5 ) 



[■« - 10cm - 十 - 15cm -»-| 


im 1 - 18-9 

14. 그림 1-18-10 에서 유리의 굴절률의 x 
의 변화에 따르는 규칙은 

n(x) = ^ - 

1- 즈 
r 

그중 = 1 . 2, r = 13 cm 이 다. 빛선이 
x =0 인 곳에서 를 따라 입사할 때 
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그림 1 - 18-10 



평판유리를 지난 후 점 A 에서 나온다. 이것이 유리판의 법선 
방향과 이루는 각은 산 = 30。이다. 

1) 평판유리에서 빛선의 경로를 구하여 라. 

2) 빛선이 나오는 점 A 에서 유리판의 굴절률을 구하여라. 

3) 유리 판의 두께 (/를 구하여 라. 


제19장. 현대물리초보 


1. 풀색빛이 빛전자관에 들어왔을 때 빛전기현상이 나타났다. 빛전 
자가 음극으로부터 나올 때 운동에네르기가 최대로 되게 하려면 
( ) 

1) 붉은색빛으로 바꾸어 야 한다. 

2) 풀색빛의 세 기를 크게 해 야 한다. 

3) 빛전기현상의 가속전압을 크게 해야 한다. 

4) 자외선빛으로 바꾸어 야 한다. 

2 . 바닥상태 의 수소원 자가 어 떤 단색빛 을 받아 내 보내 는 빛 의 파장 
은 A ” 乂 2 , 爲 의 3 개의 단색 빛이다. 시>爲>乂3 이다. 이때 입 
사하는 빛의 파장은 0 

1) ^ 2) ^+^ 2 +^3 3) 人’乂 3 4) 

>^2 + 乂;3 ■乂1 + ■乂2 

3. 일 반적 으로 양성 자와 중성 자는 «쿼 크와 of 쿼 크의 두가지 종류 

의 쿼 크로 되 였 다고 본다. M 쿼 크의 전기 량은 이 며 (/쿼 크의 

3 

전기 량은 -ie 이 다. e 는 전기 소량이 다. 아래 의 론리 적 인 판단 
3 

에 서 정 확한것 을 찾아내 여라. 

1) 양성 자는 한개의 M 쿼 크와 한개의 쿼크로 되 여 있으며 중성 

자는 한개의 M 쿼크와 2 개의 쿼크로 되여 있다. 

2) 양성 자는 두개의 M 쿼 크와 한개의 쿼크로 되 여 있고 중성 자 

는 한개 의 «쿼 크와 두개 의 쿼 크로 되 여 있 다. 
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3) 양성 자는 한개의 M 쿼 크와 두개의 d 쿼크로 되 여 있고 중성 자 
는 두개 의 M 쿼 크와 한개 의 (/쿼 크로 되 였 다. 

4) 양성 자는 두개의 M 쿼 크와 한개의 쿼크로 되 여 있고 중성 자 

는 한개 의 M 쿼 크와 한개 의 쿼 크로 되 여 있 다. 

4. 보아의 수소원자모형 에서 전자의 제 1 려기준위 (책 에서 제 일 가 
까운 선)의 자리길반경 은 n 이 다. 여 기 로부터 바깥으로 향한 제 
3 려기 준위의 자리 길반경은 r 3 = _，전자가 제 3 려기준위에서 

운동할 때 의 운동에 네 르기 는 E k = _，전기 소량은 e 이 고 전기 

힘의 결 수는 소이다. 

5. 태 양내부의 핵 에서 는 대 량의 에 네 르기 를 내 보낸다. 이 리 한 에 네 
르기는 전자기복사의 형 태로 사방으로 복사되 여나간다. 그의 총 
일능률이 P 0 = 3 . 8 X 10 26 W 에 달한다. 

1 ) 태 양이 Is 당 몇 t 의 질 량을 잃 어 버 리 는가를 계 산하여 라 . 

2) 태양속에서 핵반응은 4 }H -> 호 He + 2 v 나 28 MeV 형식의 반응 
이 다. (v 는 중성 미 자인데 그의 질 량은 전자의 질 량보다 매 우 
작으며 투과능력이 대단히 세다.) 지구와 태양사이의 거리 
LzlAXlO 11 !!! 라면 매 Is 당 태양빛에 수직인 지구겉면 lm 2 
에 몇개의 중성미 자가 도달하겠는가? 

3) 원시태 양이 양성 자와 전자로 이 루어 졌 다고 하고 10%의 양 
성 자가《 탄다》고 하면 태 양의 수명 을 계 산하여 라 . 

6 . 방사성동위원소를 리용하여 의학검측을 할수 있다. lmL 의 방 

사성동위 원소 24 Na 을 포함하고있는 용액 을 인체내 에 주사한다 . 
주사전에 이 용액 이 매 Is 당 2 000개 의 방사성 립자를 내 보낸 다 
는것 을 측정 하였 다. 7.5 h 이 지 난 뒤 인체내 에서 lmL 의 피 를 
꺼내여 lmL 의 피가 Is 동안에 방사성립자 0.24 개를 내보낸다는 
것을 관측하였다. 24 Na 의 반감기가 15 h 이라는것을 알고있을 
때 인체안의 피 의 전체 량을 계 산하여 라 . 

7. 빛 전자관의 음극은 림 계 파장이 A 0 = 500 nm 
인 나트리움으로 만들었다 . 파장이 
A = 300 nm 인 자외선을 음극에 쪼일 때 양극 
A 와 음극 K 사이의 전위차는 «7=2.1 V 이고 
빛전류의 포화값은 /= 0.56 사 A 이다. (그림 
1-19-1) 

1 ) 매 Is 당 음극에서 나오는 전자의 개수를 
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구하여 라. 

2) 양극 A 에 도달할 때 전자의 최 대 운동에 네 르기 를 구하여 라 

3) 만약 전위차 [/가 변하지 않을 때 조여준 빛의 세기가 원래 
값의 3배로 될 때 나온 전자가 A 에 도달할 때의 최대운동 
에 네 르기 는 얼마인가 ?(플랑크상수 쇼 = 6. 63 X I (厂 34 J . s ， 전자 
의 전기량 e = 1.6 X 10 " 19 C , 진공속에서 빛속도 c = 3 X 
10 8 m / s ) 

II 

8 . 량자론에 의하면 빛량자는 운동에 네 르기 뿐아니 라 운동량도 가지 
고있는데 그 계산식은 P = 쇼 /； L 이다. 여기서 h 는 플랑크상수이 
며 고는 빛량자의 파장이다. 빛량자는 운동량을 가지므로 물체 
겉면에 부딪쳐 물체에 흡수되거나 반사될 때 물체에 압력을 준 
다. 이것을 빛압력 이 라고 한다. 

1) 이산화탄소레 이 자가 내보내는 레 이 자빛의 일능률은 P 0 =l 000 W 
이고 나오는 빛의 가로자름면적은 ' = 1111111 2 이다. 이것이 어 
떤 물체의 겉면에 수직으로 입사할 때 이 물체에 주는 빛압 
력은 최대로 얼마인가? 

2) 빛 이 물체 에 조여 질 때 물체 에 빛압력 을 주므로 어 떤 사람이 
먼 우주에 서 탐측할 때 빛압력 을 리 용하여 위성 을 가속시 킬 
수 있다고 생각하였다. 탐측기에 면적이 매우 크고 반사률이 
매 우 높은 얇은 막을 씌워 태 양과 정면으로 되 게 한다. 지구 
가 태양주위를 돌아갈 때 매 lm 2 의 면적에 도달하는 태양빛 
에 네 르기 는 1 .35 kW 이 다. 탐측기 의 질 량은 M = 50 kg 이 고 
얇은 막의 면적은 4 xl 0 4 m 2 이다. 이때 탐측기가 얻게 되는 
가속도는 얼마인가? 

9. 주파수가 v 0 인 빛 량자가 지 구겉 면 으로부터 수직 우에 로 운동할 
때 지 구의 끌힘작용으로 그의 파장이 변화된다. 우리 는 이 런 현 
상을 끌힘 에 의한 붉은색변위 라고 부른다. 아래 의 문제 를 분석 
하여 라. 

1) 빛량자에네르기에 대한 식은 어떻게 표시되는가? 

2) 아인슈타인의 질량과 에네르기사이 관계식은 무엇인가? 

3) 우의 두 식 으로부터 빛량자의 질 량 m 을 구하여 라. 
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4) 에 네 르기 보존의 관점 에 서 빛량자의 이동거 리 가 ^H = 22 .bm 
인 때 에 이 빛량자의 주파수의 붉은색 변위량 Av 와 처 음주 
파수 〜 사이의 비를 구하여 라. 

10. // 중간자의 정지질량은 전자정지질량의 207배이다. 정지했을 
때의 평균수명은 r fl = 2 XlO _6 s 이다. 그것이 실험실의 기준계에 
서 수명이 r = 7 XlO _6 s 라면 그 질량은 전자의 정지질량의 몇배 
로 되 겠는가? 

11. 바닥상태에 있는 두 수소원자가 서로 충돌할 때 비됩성충돌을 
할수 있는 제일 작은 속도는 얼마인가? 수소원자의 질량은 
1.67 X 10 _ 27 kg 이고 이온화에네르기는 £ = 13.6 eV =2.18 XlO' 18 J 

12. 원자로에 서 보통 흑연을 감속재 로 리용한다. 우라니 움이 분렬 
되여 생겨나는 빠른 중성자는 탄소핵과의 끊임없는 충돌로 속 
도가 작아진다. 중성자와 탄소핵사이의 충돌이 완전핍성충돌이 
면 충돌전에 탄소핵이 정지상태에 있을 때 충돌후의 중성자와 
탄소핵의 속도는 충돌전의 중성자의 속도와 꼭같은 한 직선우 
에 있다. 탄소핵의 질량은 중성자질량의 12배이다. 중성자의 
원래 에네르기가 '인 때 

1) 1차 충돌후에 중성자의 에네르기는 얼마로 변하는가? 

2) 만일 표 Q = 1.75 MeV 라면 몇 번 충돌한 후에 중성자의 에 네 

르기가 0.025 eV 로 되겠는가? 

111 

13. 1884년에 발마는 보임빛선대역의 수소원자스펙트르를 연구하였 
다. (이후에 이것을 발마계렬이라고 불렀다. ) 이 계렬은 장파끝 
으로부터 시작한 4개의 스펙트르파장 고와 스펙트르의 짧은 파 
장쪽에 서 의 한계 파장 A 0 으로 구성 되 여있는데 그 측정 값들은 
656.21 nm , 486.074 nm , 434. Olnm , 410.12 nm , 364.56 nm 
였 다. 발마는 이 계 렬의 파장 A 를 아래 한계 파장 시으로 나누어 
유효수자의 정확도로 다음 식을 얻었다. 

656.21 9 486.074 4 

364.561 = 트’ 364.561 =1 
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434.01 _25 410.12 _9 

364.561 = 21' 364.561 = 8' … 

이로부터 이 실험의 실험공식을 유도하여라. 그리고 리드베르 
그상수를 구하여 라. 

14. 바닥상태 He + 의 이 온화에 네 르기 는 표 = 54.4 eV 이 다. 

1) 바닥상태의 He + 가 려기상태로 되자면 자연입사빛의 최소 
에 네 르기 가 얼 마여 야 하는가? 

2) He + 가 우에서 서술한 려기상태 에서 바닥상태로 이행할 때 
만일 이 이 온의 반작용을 고려 하는 경 우와 반작용을 고려하 
지 않는 경우 그것 이 내보내는 빛파장변화의 백 분률은 얼마 
인가? 

He + 의 에 네 르기 표와 «의 관계 는 수소원자의 에 네 르기 공 
식과 비슷하다. 전자의 전기 량 1.6 xlO _19 C 이면 양성자와 
중성 자의 질 량은 1.67 xl 0 _ 27 kg 이 다. 계 산식 에 서 합리 적 인 
근사를 할수 있다. 

15 . 어떤 우주탐측기가 우주에 반물질과 검은구멍이 있는가, 없는 
가를 탐측하였다. 

1) 반물질 탐색방법 

물질 의 원 자는 양전기 를 떤 원 자핵 과 핵밖에 음전기 를 떤 
전자로( 厂 ) 이루어 졌다. 원자핵도 양성 자 어 + )와 중성 자 
(« 0 ) 로 구성되여있다. 실례로 \H = p + , + 4 2 He = 2 p + +2 n ° 
이다. 반대로 반물질의 원자는 (반원자) 음전기를 떤 원자 
핵 과 핵밖의 양전기 를 띤 양전자 ( e +) 로 이 루어 져 있다. 반 

중성 자도 반양성 자 (P ) 와 반중성 자 («°) 로 구성 되 여 있 다. 
례 로 _}H = p ., _gHe = 2 p ^ +2 n ° 이 다. p 、« 0 , e — 와 대 

응하여 戶_，▽，，는 반립 자라고 부론다. 반립자는 대 응한 
립자와 완전히 같은 질 량을 가지 며 반대 되는 전자기성 질을 
가진다. 그러므로 아래와 같은 방법으로 탐측할수 있다. 계 
산을 간단히 하기 위하여 그림 1-19-2 의 기 에서 립 자 또는 
반립자가 고른자기마당 公 에 수직 인 선 ( O ' O ) 를 따라 축이 
놓이는 자름면 MNPQ 의 자기스펙트르기에 들어올 때 속 
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도가 같다고 한다. 수소원자핵 4 마 C 客3 

(} H ) 이 ac 축우에서 자리 자 만 M li， " 

큼 편기되였는데 그 자리길반경 
r 의 절반만큼 편기됐다. 반수 
소핵 (_} H ) 과 반헬 리 움핵 — 

( JHe ) 의 자리길 및 그것이 



Cte 축우에서 편기된 자리를 자 
와 자 이라고 하자. 

만일 예언이 정확하다면 사람들 
이 이런 자리길을 관측하면 반 
수소와 반헬리움의 핵을 관측할 
수 있는가를 증명해보아라. 



그림 1-19-2 


2 ) 검 은구멍 의 탐색방법 


검 은구멍 이 라는것 은 우주에 서 빛 을 내 보내 지 도 반사하지 도 
않는 일 종의 물질 을 의 미하는데 때 문에 이 물질 을 관측하 
기 힘들다. 그러 나 검 은구멍 에서도 물질과 같이 만유인력 
법칙이 작용한다. 천문학에서 검은 구멍의 질량은 우주총 
질 량의 90 % 로부터 99 % 를 차지한다. 만약 자기 스펙 트르기 
를 리용하면 검은 구멍을 관측할수 있는데 이로부터 우주 
에 서 물질의 총평균밀 도 厂를 측정할수 있 다. 그러 면 우리 
는 아래에 서술하는 원리에 따라 우주팽창에 대하여 예언 
할수 있다. 우주팽창현상은 20세기 30년대에 발견되였다. 
우주에서 한 은하계(례를 들어 O ) 에서 임의의 방향을 볼 
때 기타 은하계들은 그로부터 멀어지고있으며 하불속도(리 
탈속도) 는 거 리 서 에 비 례 한다. 즉 v = HR (그림 1-19 -2의 
l ) H 는 하불상수라고 하며 그 단위 는 1 000 m /( s 성 y ) 이 다. 

① 만일 우주가 모든 방향으로 꼭같은 성질을 가지며 그 
밀도를 厂 라고 하자. 질 량이 w 인 은하계 P 가 관측자 
O 로부터 먼곳에 있을 때 우주의 모든 기타 물질이 그 
에 주는 끌힘은 얼마인가? 

② 만일 질 량이 w 인 은하계 모에 서 O 점 에 의한 끌힘 의 자 


리 에 네 르기 가 E d = 안—~ ( M 은 그림 1-19-2 의 l 에 서 
p R 

구면안의 물질의 질 량) 행성계 P 의 총에 네 르기 E 는 운 
동에 네 르기 와 끌힘 의 자리에 네 르기 의 합과 같다. E = 0 
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q o^2 

인 때 우주의 밀도는임을 증명 하여 라. 

公 nG 

③ 우주의 물질밀도 서와 우에서 서술한 片의 크기를 비교 
하여 우주팽창에 대해 예언할수 있다. 즉 끊임없이 팽창 
한다든지，미래의 어떤 순간에 팽창이 정지되는가，변화 
되 는가 또 수축되 는가를 설명해 보아라. 


제20장. 광학과 현대물리초보 종합문제 


1 . 한 물리연구소조가 아래 와 같은 실험 을 하였 다. 6 xl0 4 kg 의 
철을 깊은 갱에 넣어 우주선의 영향을 완전히 차단하고 철옆 
에 는 수많은 람측기 를 설 치하였 다. 철 핵 속의 핵 자 (양성 자，중 
성 자) 가 스스로 붕괴 되 는것 을 측정하였 다. 반년동안에 3개 의 
핵 자가 붕괴 되 는 현상을 기 록하였 다. 평 균수명 이 r 인 립자가 
的)개 있을 때 f 시 간이 지 난뒤 립 자수가 N = N 0 e- t/T 개 로 되 였 다. 
우의 사실에 기 초하여 핵 자의 평 균수명 을 계산하여 라.(핵 자의 
질량은 w = 1.66 xl ( r 27 kg ，0< x<l 인때 e~ x ~ l - x ) 

2. 그림 1-20-1 과 같이 3각형프리 즘에 서 각 «는 60°이 고 3각형 
프리즘의 대칭자리에 초점 
거 리 가 / = 30 cm 인 두개 의 
완전히 꼭같은 볼록렌즈 Li 
와 L 2 을 놓았다. 만일 Li 
의 앞초점면에 빛축의 아래 
방향으로 = 14. 3 cm 인 거리에 단색광원 S 를 놓았다면 그의 



영 상 S ' 와 S 가 이 광학계 에 서 왼 
쪽과 오른쪽에서 대칭이다. 이 3 
각형프리 즘의 굴절률을 구하여 라. 

3. 유리프리즘의 굴절률 «을 측정하기 
위하여 그림 1-20-2 와 같은 장치 
를 리용하였 다. 프리 즘이 투광렌즈 
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의 앞에 놓여 있다. 변 AB 는 투광렌즈의 빛축에 수직 이다. 투 
광렌즈의 뒤면에는 가림막이 놓여있다. 산란빛을 면 AC 우에 
조일 때 가림막우에는 밝은 구역과 어두운 구역 이 생긴다. 이 
두 구역의 경계 (D 점)와 렌즈의 중심 O 를 맺는 OD 는 렌즈의 
빛축 00' 와 30° 의 각을 이룬다. 프리즘의 굴절률 «을 구하 
여 라. 프리 즘의 정 각은 a = 30°이 다. 

4. 전자가 « + 1 번째 자리길에서 «번째 자리길에로 이행할 때 수 
소원자가 복사하는 빛의 주파수를 구하고 « 이 대 단히 클 때 
고전적 인 전자기 리 론의 결과에 따라 빛의 주파수와 « 번째 자 
리 길 우의 회 전주파수가 같다는것 을 증명 하여 라. 

5. 전자의 자리 의 불확정량이 이 전자파동의 파장과 같다면 상대 
론적효과를 무시할 때 전 자의 속도의 불확정량이 그자체 의 속 
도와 같다는것 을 증명하여 라. 

6. 립자의 운동에 네르기 가 그 정지에네르기 &의 n 배와 갈을 때 
립자의 속도와 운동량을 구하여 라. 

7. 이온층은 대기의 높은 층에서 공기분자가 빛우주선 및 기타선 
의 작용을 받이 이온화되여 형성된다. 무선전자기파의 굴절률 
« 이 1보다 작다는것을 고려하고 무선전자기파의 굴절률 « 이 
땅우에 서의 높이 A 에 따르는 변화규칙 을 그림 1-20-3 에 보여 
준다. 무선전자기파가 이온층에서 전파되면 기하광학의 규칙에 
따라 서술할수 있다. 인공지구위성이 
땅우에 서 200 km 인 곳에 서 비 행하면 
서 무선전자기파를 내보내는 총일능 
률은 P 0 이 다. P 0 에 대한 이온층의 
일능률의 비 P/P 0 의 값이 얼마인가 
를 계산하여라. 

※ 땅이 수평 면 이 라면 지 구가 전자기 파에 
대 해 똑같은 거 울면반사를 하므로 에네 
르기 손실 이 없 다고 볼수 있다. 

※ 정각이 인 원쁠체 에 대 응하는 공간각 

은 립 체 각이라고 하며 Q 로 표시한다. 갑 와 « 의 관계 는 공식 
Q = 2 a (1-cosa) 로 계산을 한다. 

8 . 얇은 볼록렌즈는 공기속에 있을 때 량쪽의 초점으로부터 렌즈 
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중심까지의 거리가 서로 같다. 

만일 이 렌즈량쪽의 매질이 서로 
다르면 그 굴절률도 각각 마와 
« 2 이 다. 렌즈량쪽에 초점들( 巧 ^ 1-20-4 

와 F 2 이 다. )이 있는데 이 점들로부터 렌즈중심 까지 의 거 리 
ᄌ 와 / 2 은 서 로 다르다. 렌 즈가 수평빛 을 집초하였는데 그 량 
쪽매 질 의 굴절 률 및 초점 의 자리 는 그림 과 같이 표시 된 다. (그 
림 1-20-4) 

1) 이 때 물체 까지 의 거 리 a , 영 상사이거 리 b , 초점 거 리 
A ， / 2 사이 의 관계 식 을 끌어 내 여라. 

2 ) 만일 한쪽의 빛선이 렌즈중심으로 들어온다면 그것이 렌즈 
의 주축과 이루는 각이 이 인 때 그에 대응하여 나오는 선 
이 주축과 이 루는 각 6> 2 은 얼 마인가? 

3) /；, / 2 , «!， n 2 사이에는 어떤 관계가 있는가? 

9. 우라니움족(4« + 2) 원소가 붕괴될 때 내보내는 방사선은 약한 
투과능력을 가진다. 238 U 이 붕괴될 때 그속에서 약 0.7%가 
높은 투과성 을 가진 높은 에 네 르기 의 빛량자를 내 보낸 다. 어 느 
한 물체 의 방사선을 측정하였는데 탐측기의 실지 측정효률이 
0.25 %이 다.(즉 400개 의 빛량자속에 서 한개 가 탐측기 안에 서 
맥동을 일으킨다.) 람측기의 수감부겉면적은 22 cm 2 이다. 한개 
의 겉면적 이 점 복사원이라고 여길수 있는 복사물로부터 1.5 m 
의 거리에 있다. 측정할 때 단위시간마다 125개의 맥동을 감수 
하였다. 총제 적인 복사량의 93%는 그 물체의 겉 면에 흡수된다. 
이 물체 가 가지 고있는 238 U 의 함량을 계 산하여 라. 238 U 의 반 
감기는 r = 4.5 xl 0 9 a 이다. 아보가드로수와 238 U 의 원자량은 
표를 찾아보아라. 

10 . 그림 1-20-5 에서와 같이 니 와 니 은 같은 축을 가진 두개의 

볼록렌즈이다. O'o 는 기본주축이고 L x 의 초점거리는 
/； =10 cm , 직경은 

다 =4 cm 이 다. L 2 의 초점 
거리 / 2 =5 cm , 직경은 
넜 2 =2 cm 이다. 두 렌즈사이 

99 


p 



그림 1-20-5 




의 거 리 / = 30 cm 이 다. AB 는 렌즈와 같은 축을 가지 는 직 경 
(/ = 2 cm 인 빛발광원판이다. 그것은 선명한 변두리를 가지고있 
다. 그것을 니 의 왼쪽 20 cm 되는 곳에 놓았을 때 그것 이 
L 2 의 오른쪽에 서 O'O 에 수직 인 빛 가림판 모 우에 영 상을 형 
성 한다. 

1 ) 빛가림 판을 어 느 곳에 놓아야 하는가? 

2 ) 빛가림판우에 서 가운데 부분은 밝고 테 두리 는 어 둡게 되 였 
다. 영 상의 테 두리 부위 로 중간부분과 같이 밝게 하기 위해 
서 영 상의 자리 와 크기를 변화시 키 지 않고 OO ' 축우에서 
갈은 축을 가진 얇은 볼록렌즈 L 3 을 넣었다. L 3 을 어느 
곳에 놓아야 하는가? 직경은 얼마여야 하는가? 초점거리 
는 얼마인가? 

올림픽경연모의문제 I 

1 . 어떤 한 학생이 그림 1에 보여준것과 같은 〈〈자동쁨프》를 구 
상하였다. 여기서 A , B , C 는 각각 용기 이고 D , E , 표는 각각 
가는 관이며 K 는 변이 다. A , B , C 와 관 D , 묘에는 물이 담 
겨 져 있고 용기들에서 물면의 높이차는 각각 h u 쇼 2 이다. 용기 
A , B , C 의 가로자름면은 반경이 12 cm 인 원이며 관 D 의 반경 
은 0.2 cm 이 다. 이 《 자동쁨프》의 구상자가 다른 학생에게 
《 이 장치에서 변 K 를 열면 관의 출구로 물이 뿜어나올것이 
다.》라고 말하였 다. 그러 나 이말을 들은 학생 은 그럴수 없다 
고 하면서 다음과 같이 물어보았다.《 낮은 곳에 
있던 물이 저절로 높은 곳으로 이동한다면 그 
에네르기 는 어 디 서 온것인 가?》 이 말을 듣자 
장치를 구상한 학생이 변 K 을 열었다. 그러자 
물이 실 지 뿜어나오는것 이 아니 겠는가. 그럴수 
없다고 하던 학생은 아연해져 아무말도 할수 없 
었다. 장치 의 구상자는 계 속하여 변 K 를 열 기 
전에 먼저 관 D 의 웃끝을 잡아당겨 충분히 길게 
해놓고 그 다음 변 K 를 여니 관속의 물면이 우 
로 올라오다가 어떤 위치에서 멎었다고 하였다. 

다음의 물음에 대답하여라 

1 ) 변 K 를 열면 물기둥이 올라오는 원인이 무 
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엇 인 가? 

2) 관 D 의 웃끝을 당겨 충분히 길게 해놓고 변 K 를 열 때 관 
속에서 정지된 물면과 용기 A 에서의 물면의 높이차는 얼마 
인가? 

3) 물기둥이 우로 올라올 때 요구되는 에네르기는 어디서부터 
공급되는가? 


고정된 경사면이 있는데 경사각 산 = 45°, 경사면의 길이는 
L = 2 m 이다. 이 경사면의 맨 아래끝에는 경사면에 수직인 제동 
판이 붙어 있다. 경사면의 맨 웃끝으로부터 질 량이 m 인 질점 이 
경사면을 따라 미끄러져내 려오는데 질점의 처음속도는 령이 다. 
경사면과 질점사이의 미끄럼마찰곁수는 "=0.2 이다. 이 질점 
이 경사면 맨 밑애까지 미끄러져 내려오면 제동판과 침성충돌 
하여 반발한다. 이 질점이 운동하기 시작하여 제동판과 11번 
충돌할 때까지 운동한 거리의 총합을 구하여라. 

자름면적이 、인 밀폐된 기통이 질량이 살인 피스톤에 의해 I ， 
II 두 부분으로 격 리 되 여있 다. 기 통의 I 부분에 는 포화수증기 
가 ，II 부분에 는 질 량이 m 인 질 소기 체 가 들어 있 으며 기 통속에 
서 피 스톤은 마찰없 이 미끄러 질수 있 게 되 여있 다. 처 음에 기 통 
은 수평상태에 놓여있고 피스톤은 평형상태에 정지되여있으며 


량쪽에 있는 기체들의 온도는 T 0 = 373 K ， 압력은 사 이 다. (그 


림 2의 1) 이 기통을 천천히 수직 
으로 세워놓았더니 량쪽기통의 온 
도는 여 전히 r fl 이 였지 만 수증기 의 
극히 일부가 액화되여 물로 변했 
다. (그림 2 의 L) 물의 비 증발열은 
L ，수증기 와 질 소기 체 의 몰질 량은 
각각 사 2 이 다. 우의 전체 과정 에 
서 기 통의 1부분과 외 부계 사이에 
교환된 열 량을 구하여 라. 


질소 


수증기 


II I 

-0 


um 2 


III 



초점거리가 각각 f u / 2 인 두개의 얇은 볼록렌즈가 공통빛축우 
에서 서로 (/만큼 떨어져 배치되여있다. 

1) 입사빛선과 렌즈계를 통하여 나가는 굴절빛선이 평행되자면 


입사빛선이 어떤 조건을 만족해야 하는가? 

2) 얻어진 결론에 근거하여 가능한 여러가지 경우의 빛행로들 


을 그림 으로 그려보아라. 
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5 . 전기 량 q 로 각각 균일 하게 대 전된 구 5 개 가 진공속에 서 서 로 

점 모에서 내접하고있다.(그림 3) 이 
구들의 반경 은 각각 

R ， f ， f ， !， 슴 이며 ᅬ들의 
중심은 각각 Op o 2 , o 3 , o 4 , o 5 
에 있다. o 5 과 이의 전위차를 
구하여 라. 

6. 1997 년 8 월 26 일 에 진행 된 국체천문 
학대 회 에 서 도이 췰 란드 플랑크 (Max 
Planek ) 학회의 한 연구조가 《은하 
계 의 중심 에 는 하나의 커 다란 검 은 구멍 이 존재할것 이 다.》라 
는 자기들의 연구결과를 발표하였다. 이들은 직경 3.5 m 인 천 
체망원경을 리용하여 은하계의 중심부근에 있는 오리온별자리 
의 한 항성 에 대 해 근 6년간에 걸 쳐 진행한 관측자료에 근거하 
여 이 리 한 결론을 얻 어 냈다. 이 들의 관찰결과에 의하면 은하계 
중심으로부터 약 6 xl 0 9 km 의 거리에 있는 이 항성이 
2 000 km/s 의 속도로 은하계중심주위로 돌고있다. 우의 수자 
를 리 용하여 고전력 학적 범 위 에 서 (문제 밑 에 준 참고 2를 보라. ) 
구체적계산과정을 통하여 은하계중심에 검은 구멍이 실지로 있 
는 경우 그의 최대 반경 이 얼마이 겠는가를 구하여 라. (만유인력 
상수 G = 6.67 xlO _20 km 3 - kg ~ 1 - s ~ 2 ) 

참고 1) 검은 구멍이란 밀도가 대단히 큰 천체의 한 종류이다. 이 천체겉 
면부근의 끌힘은 매우 강하므로 빛을 포함하여 임의의 모든 
물질들이 이 끌힘에 의하여 검은구멍에 《먹히우고》만다. 

참고 2) 이 계산에서 검은 구멍에 대한 라플라스의 고전모형을 리용할수 
있다. 이 모형에 의하면 검은구멍의 겉면에 있는 모든 물질， 
지 어 처 음속도가 빛속도 c 인 빛 량자도 검 은 구멍 의 끌힘 에 의 
하여 그로부터 《 탈출》할수 없다. 

7 . 많은 경 우 비 전기 적물리 적량들을 측정할 때 
그에 알맞는 장치 들을 리용하여 그 량들을 전 
기 적량들도 변화시켜 측정한다. 평 판축전기 의 
두 극판이 미끄리운 수평면우에 수직으로 서 
있다. 이 극판의 면적은 S ，극판사이의 간격 
은 (/이 다. 극판 1은 고정된 상태 에서 외부 
와 절연되 여있고 극판 2는 접지된 상태 에서 
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극판 1과 평형을 유지하면서 수평면우에서 미끄러질수 있다. 
그리고 극판 2의 아래우쪽에는 핍성결수가 쇼이고 길이가 £ 인 
두개의 꼭갈은 용수철들이 달려있는데 그것들의 다른 한 끝들 
은 고정되여있다.(그림 4) 먼저 이 축전기극판사이의 전압이 
[/ 로 될 때 까지 충전을 시 킨 후 전원을 차단한다. 그 다음 극 
판 2의 오른쪽 면으로부터 왼쪽으로 향하는 균일한 압력 P 를 
주어 두 극판사이의 거리를 약간 변화시킨다. 이때 두 극판사 
이 의 전압변화량이 A 나 로 측정 되 였 다. 극판 2의 정 전기 적작용 
이 용수철의 변형 에 영향을 미 치지 않는다고 보고 압력 P 를 
구하여 라. 

8. 최근년간에 수십〜수백호의 중량물을 드는 새로운 형의 《평형 
기 중기》가 널 리 리용되 고있 는데 그의 기 본구조를 그림 5에 보 
여 주었다. 이 기 중기는 기 본장치 들로서 전동장치，여 러개의 팔， 
회 전축, 기 둥으로 구성 되 여있 다. ABD , DEF , BC , CE 네개 
의 팔들은 평형4변형구조를 이 
루고있어서 점 D , E , C , 묘는 
어떤 경우에도 평형4변형의 정 
점들로 된다. A 위치에 있는 
수평회전축이 전동기에 의해 
돌게 되 여있고 전동기를 돌려 
수직통안에 설치된 각이한 수 
직위치를 선택하는 방법 으로 F 
위 치에 걸린 중량물의 높이를 
조절한다. 팔 ABD 는 수직평 
면내에서 축주위로 마찰없이 
돌아갈수 있 다. C 점 은 미 끄러 운 수평홈을 따라 움직 이게 된 련 
결점이 며 팔 BC 와 EC 는 C 축주위 로 수직평면안에서 돌아갈수 
있다. 팔들을 련결 한 고정 축들에 서 의 마찰은 무시할수 있 다. 
팔 AD 의 길 이 를 l x , AB 의 길 이 를 l 2 , DF 길 이 를 / 3 , BC 길 이 
를 l 4 , BD 의 길이를 / 5 로 표시하자. 

1) 매 개의 팔들을 매우 가벼 운(중량을 무시할수 있는) 강체 로 
보는 경 우 그림 에 표시한 보조중량물이 없을 때 / 15 1 2 , 
h ， / 4 들사이에 어떤 관계가 성 립되여 야 평형기중기의 걸개 
(여 기 에 걸린 중량물을 포함하여 ) 가 같은 평 면우의 서 로 다 
른 위 치 에 있을 때 평 형 기 중기 가 언제 나 평 형 상태 에 있게 
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되겠는가? 

2) 매 개 팔들의 자체 중량을 고려하는 경우에 평형기 중기의 걸 
개(여 기 에 걸린 중량을 포함) 가 갈은 평 면우의 서 로 다른 
위치에 있을 때 평형기중기가 언제나 평형상태에 놓이게 하 
려면 팔 ABD 의 P 위 치에 보조중량물의 무게를 G p； 팔 AD , 
DF , BC , CE 의 무게 를 각각 G x , G 3 , G 4 , G 5 라고 하자. P 
부분의 무게 는 무시할수 있 다고 하자. 그리 고 l x , 1 2 

h ， 1 4 , / 5 는 이미 알고있을뿐아니 라 /； = / 3 / 2 =/ 4 일 때 보조 
중량물의 무게 G p 는 얼 마여 야 하는가? 


올림 픽경 연모의 문제 II 

1. 최 근년 간 봄과 여 름에 내 몽골지방에 서 는 심한 황사현상들이 나 
타나고있다. 모래먼지바람이 불어 대기중에 섞이는 과정은 다 
음과 같다. 땅면 에 수직웃방향으로의 바람속도가 I ；일 때 모래 
먼지 들이 바람과 함께 날려 올라가 움직 이 지 않고 대 기중에 떠 
있게 된다. 이때 황사먼지들에 주는 바람의 작용을 마치도 공 
기 는멎 어 있고 먼지 알갱 이 들이 y 의 속도로 수직 아래 방향으로 
내려올 때 그가 받게 되는 저항으로 볼수 있다. 이 저항은 다 
음의 식으로 표시된다. 

/ = a p Av 2 

여기서 «는 비례곁수, A 는 먼지알갱 이의 자름면적，는 공 
기 의 밀 도이다. 

1) 황사알갱이들의 밀도가 久 =2.8 xl 0 3 kg / m 3 이고 알갱이는 
구모양이면서 그 반경이 r = 2.5 xl ( T 4 m ， 지구겉면근방의 
공기 밀도가 Po =1.25 xl 0~ 4 kg / m 3 ， a = 0.45 라고 할 때 
지 구겉 면근방에 서 황사를 일 으킬수 있는 속도 u 의 최 소값 
아 를 구하여 라. 

2) 공기의 밀도는 높이 A 에 따라 p = p 0 { l - ch ) 관계 에 따라 
변한다. 여기서 厂 0 은 A = 0 인 위치 (땅면)에서의 공기밀 

도， c 는 상수로서 c = 1.18 xl ( T 4 m _1 이 다 . i ； = 9 m / s 일 
때 황사먼지가 떠오르는 높이를 구하여 라. (높이 에 따르는 
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중력가속도의 변화는 고려하지 말아라. ) 

수평인 눈우에서 두대의 눈썰매를 
리 용하여 질 량이 m , 길이 가 / 인 
짐을 싣고 끌고간다. 이때 짐은 
수평상태를 유지하고있다. 이 내 
용을 간단히 그림 6에 보여주었 다 . 

매개 썰매의 웃부분 A 와 짐의 끝 
부분들은 고정되 여있고 썰매의 아 
래부분 B 들은 눈판에 접 촉되 여있으며 이 접 촉부분의 면적 은 매 
우 작다 . 눈판으로부터 쇼의 높이에서 앞에 있는 썰매 에 힘 
■厂 를 수평방향으로 주어 골어당긴다. 이때 앞에 있는 썰매와 
눈판사이 의 미 끄럼 마찰곁 수는 , 뒤씰매 와 눈판사이 의 미 끄럼 

마찰곁수는 此 이다. 두 썰매 가 다 눈판에 접 촉된 상태 에 서 눈 



판우를 등속운동하려면 쇼가 어떤 조건을 만족해야 하겠는가? 
수평 방향의 끌힘 '의 크기 는 얼 마여 야 하겠는가? (썰매 의 질 량 
은 무시하여 라. ) 

그림 7에서 보여준것처럼 자름면적이 같은 두개의 원통모양의 
용기가 있는데 오른쪽 용기의 높 
이는 // 이 고 웃부분은 밀페 되 여 
있으며 왼쪽 용기의 웃부분에는 
마찰없이 오르내릴수 있는 피스 
론이 설치되 여있다. 두 용기는 
변이 설치된 가는 관으로 련결되여있으며 용기들과 피스톤，렬 
결 관들은 모두 단열 되 여있 다. 처 음에 변을 막과 왼쪽 용기 속에 





온도가 r Q 인 1원자분자리상기체를 넣었는데 평형상태에서 용기 


바닥과 피스톤까지의 높이가 //였다. 이때 오른쪽 용기는 진공 
상태에 있었다. 이제 변을 천천히 열면 피스톤이 서서히 내려 
오면서 평형상태에 이르게 된다. 이때 왼쪽 용기속에서 피스톤 
의 높이와 기체의 온도를 구하여라. 


참고: 1원자분자기체 lmcil 의 내부에네르기는 1^7 이다. 여기서 요 는 

2 

기체상수, T 는 기체의 절대온도이 다. 

직경이 lmni 인 초전도선으로 반경이 5 cm 인 원형고리를 만들었 
다. 이 고리가 초전도상태에 있을 때 고리로 흐르는 전류의 세 
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기 가 100 A 였 는데 1년 이 지 난 후 측정해본 결 과에 의하면 전류 
의세기의 변화량이 1( T 6 A 보다 크지 않았다. 이 초전도재료의 
저 항값의 자리 수웃한계 가 얼 마인가를 대 략적 으로 계 산하여 라. 
참고: 반경이 r 인 원형고리로 전류 / 가 흐를 때 고리중심에서 자기유도 

는 요 = ■ 이다. 여기서 B , I , r 는 국제 단위계로 표시된것 이며 

2 r 


u 0 =4^ x 10 _7 NA _1 이다. 

5 . 한쪽 면은 평 면이고 다른쪽 면은 볼록한 볼록렌즈(이것을 평 
면-볼록렌즈라고도 부른다.)의 초점 


거리가 /이다. 이 렌즈의 평면에 은 


/ 

(Ag) 도금을 한 다음 볼록면쪽의 2/ 

F 

\ 厂: 

만 한 거리에 높이가 //인 물체를 빛 ᅭ__ 

—— 2/ - _ 

/ 貢 

* 

상 

축에 수직 으로 세 워놓았다. (그림 8) 



1) 이 물체의 영상을 작도법으로 그 

zim 8 



리고 이 영상이 허영상인가 아니면 실영상인가를 밝혀라. 

2) 이 영상의 위치와 크기를 계산하여라. 

6. 질량이 M 이고 반경이 요 이며 질량분포가 균일한 밀도가 큰 
항성의 중심으로부터 브쭈만 한 거리에 질량이 w 인 질점이 


놓여있을 때 만유인력포텐샬은 E n =-G 


Mm 


이다. 여기서 


0 = 6.67 x 10 一 11 Nm 2 kg _2 는 만유인력상수이 
다.우에 서 말한 항성 은 중성 자별 인데 그의 자전축 

반경 穴 = 10 km , 질량 M = 1.5 M 래 ( M 태 =2 
X 10 3() kg 이다. 관찰되고있는 맥동별들이 다 
름아닌 중성 자별들이다. 중성 자별은 련속적 
으로 전자기파를 복사하고있는데 자기축방 
향으로 의 복사가 가장 강하다. 그런데 중성 
자별에서 자기축방향과 자체회전(자전)방향 
이 서로 다르므로 그림 9에서와 같이 그들 
사이 에 일정한 각도를 이 루고있 다. 지 구에 
설치한 수신기들에서 측정되는 주기적 인 맥동전자기 파는 바로 
이러한 중성자별이 복사하는 전자기파인것이다. 그러면 지구상 
에서 수신되는 맥동전자기파에서 이웃한 두개의 맥동사이시간 
간격의 최소한계는 얼마이겠는가? 

실험실계에 대해 상대적으로 정지된 직각자리표계 、에서 한개 
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8 . 


의 빛량자가 x 축의 정 방향을 따라 자리표계의 원점 O 에 멎어 있 
던 전자를 향하여 발사되 였 다. 빛량자와 전자가 충돌 (호상작용) 
한 후 전자의 전에네르기는 정지에네르기의 1.1 배였으며 축방 
향에서 한개의 산란빛량자가 관측되 였다. 전자의 정지 질 량은 
w Q , 빛속도는 c 이며 입사된 빛량자와 산란된 빛량자의 에 네르기 
의 차가 전자의 정지에네르기의 1/10이라는것을 알고있다. 

1) 충돌직 후 전자의 운동속도 V ， 속도 I ；와 x 축사이 의 각 分， 

전자가 원점으로부터 리랄된 거리가 이 값은 아는것으 
로 보아라.)일 때 원점 O 로부터 마지막 도달점 A 까지 운 
동하는데 걸 리 는 시 간 A ? 를 구하여 라. 

2) 전자가 우의 1) 에 서 구한 속도 v 로 운동하기 시 작하는 순 

간 관찰자가 전자에 고정된 자리표계 오 에서 관찰할 때 



오계에서 측정한 OA 의 길이를 구하여라. 

그림 10에 보여준바와 같이 수 
평으로 놓인 책상면우에 긴 나 
무판자 C 가 놓여 있다. C 의 오 
른쪽 끝에는 제지판 P 가 고정 
되 여있고 왼쪽끝과 가운데 부분 그림 10 

에는 작은 물체 A 와 묘를 올려놓았다. A 와 묘의 크기 및 모의 
두께는 무시할수 있다. A 와 B , 묘와 P 사이의 거 리는 £ 이 다. 
책상면과 나무판자 C 사이의 마찰은 무시할수 있으며 A 와 C 사 
이， B 와 C 사이의 최대정지마찰곁수와 미끄럼마찰곁수는 모두 
ᄍ 이다. A , B , C (제 지 판 P 를 포함하여 )의 질 량은 모두 같다. 


처 음에 묘와 C 가 정지되 여있는 상태 에서 A 를 어떤 처음속도로 
오른쪽으로 운동시킨다. 이 때 아래 에 지 적하여 준 경 우들이 발 
생할수 있 겠는가? 발생 한다면 그때 A 의 처 음속도 巧이 만족시 
켜 야 할 조건을 정 량적 으로 구하고 발생할수 없 다면 그 리 유를 
정성적으로 설명하여라. 

1) 물체 A 와 B 가 충돌한다. 

2) 물체 A 와 묘가 충돌(침성충돌)한 후 묘가 p 와 충돌한다. 

3) 묘가 P 와 충돌(핍성 충돌)한 후 C 우에서 B 와 A 가 또다시 충 
돌한다. 

4) A 가 C 에서 떨어지게 된다. 

5) 묘가 C 에서 떨어 지게 된다. 
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올림 픽경 연모의 문제 III 

1. 수직 으로 설치된 두 평 행금속판 A , 묘가 있다. A 
그들사이의 거 리는 d , 이 두 판사이 에 걸 린 
전압은 [/이 다. +로 대전된 질점 이 M 점으로 
부터 처 음속도 巧 으로 수직웃방향으로 움직 이 
기 시작하였다. 이 질점이 N 점에 도착했을 
때 속도의 크기 는 역시 &이 였지 만 방향은 수 
평 방향으로 변화되 였 다. (그림 11) M 점 과 N 
점 사이 의 전위 차를 구하여 라. (여 기 서 대 전된 질 점 에 의 한 극판 
에 서 의 전 하재 분포는 무시 하여 라. ) 

2. 질 량이 ml 작은 밀 차가 & 의 속도로 수평 방향궤 도를 따라 
(마찰은 없다.) 등속직선운동하고있다. 이제 질 량이 w 인 작은 
물체 를 처 음속도없 이 이 밀차의 왼쪽에 올려 놓았다. 이 작은 
물체 와 밀 차사이 의 미 끄럼 마찰결 수는 // 이 다. 

1) 이 물체 가 밀차에 서 미끄러 져 떨 어지지 않자면 밀차의 길 
이 가 최 소한 얼 마로 되 여 야 하는가? 

2) 우의 조건이 만족될 때 물체가 멎을 때까지 마찰력이 수행 
한 일은 얼마인가? 

3. 그림 12에 보여준 장치에서 아래우에 설치 

한 용기와 그것들을 련결하고있는 가는 관 
은 비열이 매우 작으며(무시할수 있다.) 열 
전도가 대단히 좋은 재질로 만들어졌다. 관 
의 길이는 I , K 는 변이 다. 전체 장치는 외 
부계 와 단열 되 여있 다. 처 음에 변 K 는 닫겨 
있고 두 용기들에 는 질량이 m , 비열이 c 
인 어떤 액체가 담겨있다. 그리고 온도가 
%인 평 형 상태 에 놓여 있 다. 그런데 이 액 체 
의 증기분자들이 중력의 작용을 받고있으므 그림 12 

로 이 기 체 들에 서 의 압력분포는 

mgh 

P h = Po e 供 ’ 

로 된다. 여기서 쇼는 아래에 있는 용기속의 액면으로부터 관 
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속의 임의의 위치까지의 높이, p h 는 이 위치에서의 압력, p 0 
은 아래용기 의 액 면 우(쇼 = 0) 에서 기체 의 압력 ， W 은 기체분자 
한개의 질량，『 는 기체의 온도，쇼는 볼쯔만상수이다. 이제 
변 K 를 열어놓으면 이 계의 상태가 어떻게 변화되겠는가? 계 
의 최종온도 r 를 대 략적으로 타산하여보아라. 

수평상태로 놓여있는 유리판 묘의 두께는 3 cm , 굴절률은 
« = 1.5이다.(그림 13) 유리판의 아래면으로부터 2 cm 밑에 작 
은 물체 S 가 있고 유리판우에는 얇은 볼 < ; > 1 
록렌즈 L 이 있다. 렌즈의 빛축은 유리면 r I || 3cm 

에 수직 이 며 물체 s 가 빛축에 놓인다. 관 2cm i |-^ 

찰자가 볼록렌 즈의 웃쪽에 서 빛 축아래방 13 

향으로 본 물체 S 의 영상이 다름아닌 S —미 ' 

위치에 그대로 있다면 렌즈와 유리판 웃면사이의 거리는 얼마 
인가? 

우주비행선과 소행성이 태양주위를 돌고있는데 갈은 평면우에 
서 원운동하고있다. 우주비행선의 질량은 소행성의 질량에 비 
해 대 단히 작으며 그의 원운동속도는 … 이 고 소행성의 궤도반 
경은 우주비행선의 궤도반경의 6배이다. 어떤 사람이 우주비행 
선과 소행 성 의 충돌을 리용하여 우주비 행 선을 태 양계 에 서 벗 어 
나게 하려 고 시 도하면서 다음과 같은 방안을 제 기하였 다. 


첫째로，우주비행선이 자기 운동궤도우의 적당한 위치에 도달 
했을 때 거기에 설치된 분사발동기를 시동시키고 매 
우 짧은 시간이 지난 다음 꺼버린다. 이렇게 하여 비 
행선이 필요한 속도를 얻게 하고 원래의 원궤도의 접 
선방향을 따라 원궤 도를 리랄하게 한다. 

둘째로，우주비행선이 소행성의 궤도에 들어서는 순간에 바로 
소행성의 앞에 나타나도록 하되 이 위치에서 소행성 
과 우주비행선의 고도방향이 갈도록 함으로써 소행성 
과 우주비행선을 중돌시킨다. 

셋째로, 소행성과 우주비행선의 충돌을 핍성충돌로 되게 한다. 

그러 면 태 양계 를 리랄하는데 서 연료를 상당히 절 약하 
게 된다. 
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1) 이러한 방법으로 우주비행선을 태양계로부터 리랄시킬수 있 
는가를 계산을 통하여 증명하여보아라. 

2) 앞에서 제기된 방안에서 발동기를 시동시켜 우주비행선이 
얻게 된 운동에네르기를 직라고 하자. 만일 앞에서 제기 
한 소행성 과의 충돌방안을 리용하지 않고 비 행선이 자기 궤 
도에 있을 때 급격히 로케트발동기를 시동시켰다가 짧은 시 
간이내 에 발동기를 꺼버리는 방법으로 이 리 한 속도를 얻음 
으로써 이 비 행선이 자기 궤도에 서 리랄되 여 직 접 태 양계를 
탈출하게 할 때 발동기로부터 얻은 운동에네르기 馬의 비 
를 구하여 라. 

6. 1995년에 어 느 한 나라의 파학자들이 테 바트론 

( TEVATRON ) 이 라는 장치 를 리 용하여 양성 자와 반양성 자를 
충돌시키 는 실 험 과정 에 T 쿼 크 (Top Quark - 소립 자의 한 종류) 
를 발견하였는데 그의 정지질량은 m , =1.75 XlO n eV / C 2 = 3.1 

X 10 _25 kg ， 수명 은 r = 0.4 xl 0 _ 24 s 였 다. 

1) 정 및 반 T 쿼크사이의 강한 호상작용포텐샬은 

£■(，) = -! 노 
V ； 3r 

로 표시 된 다. 여 기 서 r 는 두 쿼 크립 자사이 의 거 리， 
a s =0.12 로서 강한 호상작용결합곁수，쇼는 단위계설정 과 

관계되는 곁수로서 국제단위 계에서는 A ： = 0.319 xl 0^ 25 J-m 
이 다. 이 두개 의 소립 자가 하나의 속박상태 의 계 를 이룰수 
도 있지 않겠는가 하는 착상으로부터 다음과 같은 가정이 
제기되였다. 즉 정 T 쿼크와 반 T 쿼크가 그들사이의 끌힘 
의 작용을 받으면서 그들사이를 련결하는 선의 중심주위 로 
등속원운동하는 형 식 으로 서 로 결 합되 는 속박상태 를 이룰수 
있 다는것 이 다. 이 리 한 결 합상태 가 실현된다는것 을 전제 로 
하고 보아의 원 자구조리 론을 리용하여 바닥상태 에 서 정，반 
T 쿼 크사이 의 거 리 〜을 구하여 라. 속박상태 에 서 정 , 반 T 
쿼크립자들이 다음과 같은 량자화조건을 만족한다는것을 이 

미 알고있다고 하자. 즉 2mv — 1 = n = l, 2，3, … 

[2 1 2n 
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여 기서 w 시 j 은 한개 립 자의 운동량과 그의 자리길반경 

의 승적이며 n 은 량자수，/?= 6.63 X 10 _34 J . s (플랑크상 
수) 이다. 

2) 우에서 고찰한바닥상태에서 정，반 T 쿼크들의 등속원운동주 
기 r 를 구하여라. 그리고 정，반 T 쿼크들에 의한 이러한 
속박상태 가 존재할수 있 다고 인정할수 있는가? 

네 데 를란드의 수학자였 던 씨얼 핀스키 는 1916년 에 다음과 같은 
흥미있는 기 하도형 을 생 각해 냈 다. (그림 14) 

먼저 그림 n 와 같은 검 은 색 의 바른3각형 에 서 세 변의 중간점 
D ， E ， 표들을 련결하고 가운데 생긴 거꾸로 선 작은 3각형 
DEF 를 떼 낸다. 그러 면 그림 l 와 같은 도형 이 얻어 진다. 그다 
음 남아있는 세개의 바른3각형들에 우와 같은 조작을 하면 그 
림 :; 와 같은 도형 이 생 긴 다. 그림 n 에 우와 같은 조작을 다 
시 하면 그림 h 와 같은 도형이 생긴다. 이러한 도형들은 자체 
닮음성을 띠게 되는데 이러한 기하학적도형을 씨얼핀스키바킹 
이 라고도 부론다. 여기서 자체닮음성 이 라는 의미는 다음과 같 
다. 도형 에서 임 의의 한개 요소(례하면 그림 H 에서 ABJK ) 를 
택 하고 그를 확대하면 그림 l 와 꼭같은 도형 이 된 다. 만약 앞 
에 서 설명한 분할조작을 끝없이 반복해 나가면 씨얼핀스키바킹 
의 검은색부분들은 계속 뚫려나가게 될것 이 다. 수학자들은 이 

A 쇼 A 

▲ 公、 A 

i ) 니 c ) 
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러한 기하학적도형들에서의 자체닮음성에 대하여 구체적으로 
연구분석한데 기초하여 새로운 학문분야를 장조하였는데 이것 
을《 프락탈기 하학》이 라고 부른다. 최 근 30여 년 어 간에 물리 학 
자들은 프락랄기하학의 연구성과와 방법들을 이와 관련이 있는 
물리학부문들에 적용하여 적지 않은 성과들을 거두었다. 여기 
서는 이러한 내용을 담고있는 한가지 문제를 제시 한다. 그림 
n 에서 바른3각형 ABC 의 한 변의 길이를、이 라고 하고 이 
3각형의 한 변이 전기 저 항 r 에 대 응된다고 하자. 그러 면 그림 
l 에서 는 그 값이 r /2 인 저 항 3개 가 3각형련결된것 으로 된다. 
그림 도 에서 는 그림 i _ 에 서 와 같은 저 항들의 3개조가 또다시 3 
각형련결된것 으로 되 며 이때 작은 3각형의 한 변에 는 저 항 r/\ 
에 대응된다. 그림 도에서는 작은 검은 3각형의 변 하나가 r/8 
인 저항에 대응된다. 

1) 3차분할이 진행된 후(즉 그림 ᄅ) 3각형 ABC 의 임의의 두 
정점사이의 등가저항은 얼마인가? 

2) 꼭같은 분할방식으로 « 차분할한 후 3각형 ABC 의 임의의 
두 정점사이의 등가저항은 얼마인가? 

3) 우의 문제 2) 를 풀어보면 알겠지만 바른 3각형에서 길이가 
‘ 인 변 하나가 저 항 r 에 대 응된다고 할 때 분할의 차수 
가 많아질수록 분할 후의 3각형의 변의 길이는 보다 작아 
지지 만 등가저 항을 구할 때 개 입되는 3각형련결된 저항의 
개수는 더 많아질뿐만아니라 분할 후 3각형 ABC 의 임의의 
두 정점사이의 등가저항값자체가 분할된 작은 3각형의 변 
의 길이에 따라 달라진다. 

《 프락랄기 하학》의 견지 에 서 이 문제 를 론의하기 위하여 
먼저 2단저항회로에서의 《지수》개념에 대하여 
설명하겠다. 길이, 너비， 높이가 각각 a , b , c 인 
직 4각형 도체 가 있다고 하자. (그림 n ) 전류가 
수평방향으로 흐르는 경우에 이 흐름방향에 수직인 

량끝면들사이의 저항 (2 단저항)값은 R = p 느로 된다. 우의 

b.c 

식 에서 p 는 도체의 비저 항이 다. 만일 b , c 는 
고정되 여있고 a 변만이 변하는 경우에 이 길이를 쇼 로 
표시하면 도체 의 저 항은 소 에 비 례한다. 즉 

R (\)( L ) = P~j~ 五 1 
b.c 


112 



이 식에서 지수 1을 1차전도체의 지수라고 부른다. 다음으 
로 C 만이 고정되 고 fl 와 6의 길 이는 갈으면서 변하는 경우 
길이를 £ 로 표시하면 라 = £ 이므로 이러한 2차원도체의 

저 항은 길 이 £에 무관계하며 비 0) 江) = 厂丄~1° , 이 때 0은 2 

C 

차원도체의 지수라고 부론다. 이상의 내용을 확장하여 일 
반화한다면 2단저 항회 로에 서 의 등가저 항과 변화되 는 공간 
길 이 L 사이 에 는 R { s ) ( l ) = kL s 관계 가 성 립 될 것 이 다. 여 기 서 

及는 소이나、에 무관계한 상수이다. 여기서 '를 2단저항 
회 로의 지 수라고 부른다. 씨얼 핀스키바킹 에 서 볼수 있는바 
와 같이 분할하지 않은 3 각형의 한 변의 길이는 々이며 여 
러차례의 분할을 거 치면 매개의 작은 3 각형의 길이가 분할 
회수에 따라 변화된다. 이 길 이를 £이 라고 하겠다. 씨얼핀 
스키바킹 에 서 « 차분할을 진행한 다음 A 와 B 점 사이 의 등가 
저 항과 우에서 설명한 작은 3 각형의 한 변의 길 이(가변량) 
쇼 사이의 관계를 구하고 그에 대응하는 지수를 계산하여 라. 


올림픽경 연모의문제 IV 


그림 15 에서와 같이 길이가 요 인 막대기 OA 가 O 점을 지나는 
수평축주위로 그림면내에서 회전할수 있게 
설치되 여있다. 이 막대기의 끝 A 는 고정되 
여있는 도르래 B, C 를 거치는 끈(늘어나지 
않는다고 보라. )에 고정 되 여있고 끈의 다른 
쪽 끝에 는 물체 보이 매 달려있 다. 도르래 들 
의 반경 은 무시할수있 고 OB 길 이 는 //이 다. 

보이 운동하는 어떤 순간에 BA 와 OB 사이의 
각이 a , 막대기의 각속도는 ® 이 다. 이 순 
간에 물체 보의 이 동속도 을 구하여 라. 

길이 가 100cm 보다 긴 균일한 줄을 수평 으로 팽팽히 늘이고 량 



끝을 고정하였다. 그리고 오른쪽 고정점으로부터 25cm 되는 
위 치(여 기 에 자리 표원점 O 를 택한다. 그림 16 의 1) 에 서 줄에 


수직 인 방향나축방향)으로 줄을 당기 되(요동을 준다. ) 시 간에 


따르는 변위 가 는 그림 16 의 l 와 같다. 
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—；BJ 16 

이 요동은 줄을 따라 전파되면서 파동을 만든다.(고립된 맥동 
파이다.) 이때 파동의 전파속도는 2.5 cm / s 이며 파동이 전파 
및 반사될 때 에네르기의 손실은 없다. 

1) 줄을 따라 O 점으로부터 오른쪽으로 전파되는 파동의 t = 

2. 5 s 때 의 모양을 정 확히 그리 여라. 

2) 이 파동이 오른쪽 고정점에 이르면 반사되면서 왼쪽으로 전 
파된 다. 그러 나 반사점 은 언제 나 고정 되 여있 다. 따라서 이 
과정을 오른쪽과 왼쪽으로 전파되는 두 파동이 중첩되는것 
으로 볼수 있 다. 그리 고 반사점 의 변위 는 항상 령이 다. 이 
런 관점에서부터 판단하여 12.5 s 일 때 파동의 모양을 그림 
1에 정 확히 그리 여라. 

3) “=10.5 s 인 순간의 파동모양을 그림 n 에 정 확히 그리 여라. 

3. 두개의 단열용기 A 와 표를 변을 통하여 련결하였다. 이때 용기 
B 의 체적은 A 에 비하여 대단히 크다. 처음에 변은 닫겨있고 
두 용기 에 갈은 종류의 리 상기 체 가 들어있는데 온도는 30 °C 이 
고 B 에서의 압력이 A 에서의 압력의 2배이다. 이제 변을 천천 
히 열고 압력 이 같아진 다음 변을 막는다. 이때 용기 A 에서 기 
체의 온도는 몇 。 C 인가? 변을 열고 닫는 기간에 A 와 B 속의 기 
체들사이에 열교환은 없다고 본다. 그리고 이 기체 lmol 의 내 

부에네르기는 = 여기서 R 는 기체 

상수, T 는 절 대 온도 이 다 . 

4. 질량이 200 kg , 높이가 2 m 이고 밑면이 얇은 금 
속통을 호수밑 바닥에 거꾸로 가라앉혔다.(그림 
17) 금속통의 가로자름면적은 0.5 m 2 ， 금속체적 
은 2. 5 xl 0 _2 m 3 , 통속에 는 높이 가 0.2 m 인 공기 
가 들어있으며 호수의 깊이는 20 m , 대기 압 P 0 
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은 10 m 의 물기둥이 내려누르는 압력과 같고 물의 밀도 
p = lxl 0 3 kg / m 3 , 중력가속도 g = 10 m / s 2 이다. 쇠바줄로 골어 
올리 는 과정 에 는 통의 밑 면이 물면애 까지 올라오게 쇠바줄을 
당기 는 힘 이 수행하는 일 이 최 소값으로 되 는 때 가 있게 된 다. 
쇠바줄을 당기 기 시 작하여 물면까지 끌어 올리 는 과정 에 금속통 
과 물(호수의 물과 통속의 물을 포함하여)에서의 력학적에네 르 
기의변화량 A £ ■는 얼마인가? (3 자리수까지의 유효수자를 구하여 
라. ) 물의 저 항은 무시 하고 물의 온도는 일 정한것 으로 보며 포 
화증기 압의 영 향은 고려하지 말라. 

5. 대단히 많은 작은 차량들을 련결하여 
제트코스타를 만들었다. 이 렬차가 
수평궤 도를 따라 일정한 속도로 달리 
다가 원형회전궤도에 들어선다. (그림 
18) 제트코스타의 길이가 L , 회전궤 
도의 반경이 R (R 는 차량한개의 길이에 비 해 대단히 크지만 
L >2; r 요 이다. )라고 하자. 수평 궤 도에 서 제 트코스타의 속도가 
최소한 얼마로 되여야 차량들이 회전궤도를 원만히 통과할수 
있겠는가? 

6. 그림 19의 n 에 보여 준것 처 럼 바른4각형 도선틀 구역 

안에 그림 면 을 수직 으로 뚫고들어가는 방향으로 고른 자기 마당 
B 가 걸 려 있 다. 이 자기마당 5는 시 간에 비 례하여 커 진 다. 도선 
틀로 흐르는 유도전류는 /= 1 mA 이다. 도선틀에서 AiA 2 변과 
A 3 A 4 변의 저 항은 R 2 = 7 kQ 이 다. 

1) Ai , A 2 점 들사이 의 전 압 U u , A 2> A 3 점 들사이 의 전 압 C / 23 , 
A 3 , A 4 점들사이의 전압 U 34 , A 4 , Ai 점들사이의 전압 U 4l 
을 각각 구하여 라. 
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2) 내부저항이 매우 큰 전압계를 그림 19의 l , c , 5처럼 련 
결했을 때 각각 측정되는 전압 U u U 2 , «7 3 을 구하여라. 
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7. 그림 20에 보여준것처럼 굴절률이 «(«>« 0 ), 여기서 n 0 은 진 
공의 굴절 률)이 고 반경 이 r 인 균일 한 작은 구가 진공속에 놓 
여 있 다.진동수가 v 인 레이 자빛 이 진공속에 서 직 선 BC 를 따라 
전파된다. 직선 BC 와 작은 구의 
중심 O 사이의 거리는 1(1 < r ) 이 
다. 이 빛은 구겉면의 C 점에서 
굴절되여 CD 를 통과한 후 D 점에 
서 다시 굴절되여 DE 를 따라 진 
공속으로 전파된다. 이 과정에 
레이 자빛의 진동수가 변하지 않는다고 보고 이 두번에 걸치는 
굴절과정 에 레이 자빛속에 있는 빛량자(포톤) 한개 가 작은 구에 
주는 힘의 평 균값을 구하여 라. 

8. 늘어 나지 않는 가늘고 가벼운 끈에 질량이 야 인 작은 구(질점) 
가 꿰 여져 있는데 이 끈의 한끝은 A 점 에 고정되 여있고 다른 끝 
은 질 량을 무시할수 있는 작은 고리 에 고정 되 여있다. 이 고리 
는 수평 방향으로 고정된 가는 막대 기 에 꿰 여있으면서 마찰없이 
수평 방향으로 미 끄러 질수 있게 되 여있 다. 이 막대 기 와 점 A 는 
수직평 면상에 놓여 있다.(그림 21의 1) 




그림 21 

작은 구는 끈을 따라 마찰없이 미끄러져내 려올수 있다. 처 음에 
구는 고리 와 접 촉되 여있고 끈은 팽팽 히 당겨 져 있는데(그림 은 
처 음상태 를 보여 준것 이 다. ) 끈의 길 이는 I ， A 점 으로부터 가는 
막대 기 까지 의 거리는 h , 끈이 끊어 지 지 않고 견덜 수 있는 최대 
장력은 이 다. 이제 구가 끈을 따라 미끄러져내 려오다가 가능 
한 가장 낮은 위치에 이르기 전에 끈이 끊어진다면 이때 구의 
위치와 속도의 크기를 구하여라. 

참고: 질점이 평면내에서 곡선운동을 할 때 임의의 위치에서 이 질점이 
가지는 가속도의 이 곡선에 대한 법선성분을 법선가속도라고 정의한다. 
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이 법선가속도 의 크기가 a „= p 2 八？? 임을 증명할수 있다.여기서 » 는 

고찰위치에서 질점이 가지고있는 속도의 크기，요 는 궤도곡선의 《곡률반 
경》이 다. 그림 21의 L 에서 준 평 면곡선인 경 우 A 점 에서의 곡률반경 은 
R a , B 점에서의 곡률반경은 次 b 이 다. 


올림픽경연모의문제 V 


1. 반경이 穴 = lm 인 미끈한(마찰이 없는) 수평 
원탁면이 있는데 그 중심점 O 부근에 수직 
기둥을 세웠다. 이 기둥과 원탁면의 사귐선 
은 볼록하면서 원활한 닫긴곡선 C 를 이루 
고있다.(그림 22) 가늘고 늘어 나지 않는 
부드러운 끈의 한 끝을 이 곡선우의 한 점 그림 22 

에 고정시키고 다른 끝에는 질량이 7.5 XlO _2 kg 인 작은 
물체 를 매 달았다. 이 물체 를 원 탁면우에 놓고 끈을 팽 팽하게 
한 후 끈에 수직인 방향으로 물체에 처음속도 » fl =4 m / s 를 준 
다. 물체가 원탁면우에서 운동할 때 이 수직기둥에 감긴다. 그 
런데 끈에 걸 린 장력 이 7； =2 N 되 면 끈이 끊어 진 다. 끈이 끊 



어지지 않는 한 물체는 원탁면우에서 계속 운동한다. 

1) 끈이 끊어지는 순간 끈에서 팽팽히 당겨진 부분의 길이는 
얼마인가? 

2) 끈이 끊어지는 순간에 끈에서 팽팽히 당겨진 부분이 원탁의 
중심， O 와 닫긴곡선 C 우에서 끈의 접촉점을 련결한 선과 
수직으로 되게 되였다고 하자. 이때 물체가 떨어진 점과 원 
탁중심 O 사이의 수평거리는 얼마인가? 원탁면의 높이는 


7/= 0.8 m 이다. 원탁면우에서 운동할 때 
물체 는 수직 기 둥과 부딪치 지 않으며 중력 
가속도는 10 m / s 2 으로 보아라. 

2. 그림 23에서와 같이 수직방향으로 설치된 두 
개의 금속도선(궤도)이 / = lm 거 리를 두고 평 



그림 23 
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행으로 서 있고 여 기에 유도선륜 £와 직류전원 표가 직렬 
로 련결되 여있다. 수평 방향으로 향하는 금속막대기 AB 가 이 
우에 놓이면서 전체적으로 닫긴회로를 이루고있다. 이 회로면 
을 뚫고나오는 방향으로 고른 자기마당 5 = 0.4 T 가 걸 려있 다. 
처음에 금속막대기는 정지상태에 있으며 전원의 전동력은 
<?= 9 V , 전원의 내부저항은 r = 0.5 Q , 금속막대 기의 질량은 
m = 1 kg , 막대 기의 저 항은 ᄍ = 1.10，유도권선의 자체 유도결 
수는 £=12 mL 이다. 금속막대기가 락하하는 최대속도를 구하 
여 라. (중력 가속도 g = 10 m / s 2 으로 보아라. ) 


3. lm 이의 리상기체가 T-V 선도에서 
표시되는 1->2ᅱ3 순환과정을 거치고 
있다.(그림 24) 여기서 1—2 과정의 

방정식은 T = 2 T l ( l -^/3 V)/iV , 2—3 

과정은 원점을 통과하는 직선우의 일 
부， 3—1 과정의 방정식은 
T = T x /3 2 V 2 이 다. 여 기서 ，는 상수이 
다. 상태 1과 2에서 기체의 온도는 



각각 T x , 이 다. 한 순환과정 에 기체 가 외부계 에 수행한 일 


을 구하여 라. 

4. 볼록렌즈의 빛축 00、광원 A 점의 위치，렌즈에 의해 생기는 
A 의 영상 A ’ 점의 위치，서로 수직으로 배치된 평면거울 Mi 


와 M 2 의 크기, 위 치들이 그림 25와 같이 주어졌다. 

1) 문제에서 준 그림우 . A , 

에 작도법으로 렌즈 .A 

의 위치와 크기, 초 2_ 

점위 치를 그리 여라. 

렌즈의 직경 2穴는 c , 

알고있 다고 하자. =원 25 

2) 그림 에 서 C 점 에 작은 물체(점 으로 볼수 있는 물체 ) 가 이 광 
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5. 


학계 에 몇개의 실영 상과 몇개의 허 영 상을 만들겠는가? 그 
위 치 들을 모두 표시하여 라. 

3) 문제에서 제시한 그림우에 C 점의 실상이 형성되는 빛행로를 
그리 여 라. 

직4 각형 의 도선틀 abed 가 
수직 방향으로 놓여 있 다. (그 
림 26 ) 이 때 변 ab , dc 는 
수평방향으로 배치되여있는 
데 그 길 이 는 h 이 고 변 ad , h 

be 는 수직 방향으로 배 치 되 였 P t x x x v v y 



는데 그 길 이 는 / 2 이 며 도선 
틀전체의 질 량은 m , 저 항은 
요 이다. 이 도선틀의 밑 부분 
에 그림 에 서 보여 준것 처 럼 
고른 자기마당 5가 걸 려있 다. 


!xxxxxxx 5 xx 
H x X X X X X X X X 
X X X X X XX XX 
。I X X X X X X X X X - 

그림 26 

여 기서 PP ' 와 QQ ' 는 쇼와 평 


행이며 PP ' 와 QQ ' 사이의 거 리는 h(h>L 2 ), 묘의 방향은 그 


림면을 뚫고들어가는 방향이다. 이제 dc 변이 자기마당구역웃 
경계 PP ' 로부터 A 만큼 떨어진 위치로부터 도선틀을 자유락하 
시 킨다. 이 과정 에 dc 변은 자기 마당구역안에 들어 오고 ab 변은 
아직 이 구역밖에 있게 되는 어떤 순간에 도선틀의 속도가 최 
대값에 이 르게 된다면 변 dc 4 PP ' 를 넘어서는 순간으로부터 
Q 엤 에 도착할 때 까지 도선틀에 작용하는 자기 힘 이 수행 하는 
일은 얼마인가? 

6. 지 구겉 면으로부터 화성 을 향하여 화성탐측기 를 발사한다. 지 구 
와 화성 이 같은 평면우에서 태양주위로 원운동하고있다고 가정 


하자. 이 때 화성 의 궤 도반경 R m 은 지 구의 궤 도반경 爲 의 1.5 
배 이 다. 조작을 간단히 하면서 도 소비에 네 르기 를 절 약하기 위 
해 다음과 같은 두 단계 로 발사를 진행한다. 

첫 단계: 지구겉면에서 로케트에 람측기를 싣고 그것을 가속시 
킨다. 속도가 충분히 커지면 이것 이 지구의 끌힘을 극복하고 
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지구공전궤도를 따라 도는 인공행성으로 된다. 

둘째 단계: 람측기를 적재한 로케트의 발동기를 필요한 순간에 
시동시켜 짧은 시간동안에 탐측기를 그가 운동하던 방향으로 
가속시킨 다. 

이 가속과정은 지구공전궤도에 외접하면서 동시에 화성공전궤 
도에 내접하는 타원궤도를 따라 람측기가 운동할수 있는 적당 
한 속도를 주자는데 그 목적이 있다. 이렇게 하면 탐측기를 화 
성에 보낼수 있다.(그림 27의 1) 



기 니 

그림 27 

1) 탐측기 를 지 구궤 도를 따라 도는 인공행 성 으로 만들기 위해 
지구겉면근방에서 가속시 킬 때 얻 어 야 할 속도의 크기는 얼 
마인 가? (지 구에 대 한 상대 속도) 

2) 탐측기 가 지 구의 궤 도우에 서 안정하게 운동하고있 던 어 느 


해 3월 1일 10 h 에 탐측기 와 화성 사이 의 
각거 리 가 60° 로 되 였다.(그림 27의 l ) 
몇년 몇월 몇일에 탐측기를 발사하면 그것 
이 화성겉면에 정확히 가닿게 되겠는 
가?(날자까지만 정확하게 구하여 라.) 지구 
의 반경 요지= 6.4 Xl 0 6 m , 중력가속도 
g = 9. 8 m / s 2 이 다. 

7. 체적 이 같으면서도 구모양인 세개의 단열용기 
A , B , C 가 변 Ki , K 2 이 달린 단열관들로 그 
림 28에서와 같이 련결되 여있다. 여 기서 이 웃 



그림 28 
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한 두 용기 의 중심 들사이 의 높이 차는 /? = lm 이 다. 처 음에 변들 
이 닫겨있는 상태에서 A 속에 lm 이의 He , B 속에 lmol 의 Kr , 
C 속에 lm 이의 Xe 이 들어있 었는데 이 기 체 들의 온도와 압력 은 
다 갈으며 리상기체로 볼수 있다. 이제 변 K l5 K 2 을 열어놓아 
세가지 종류의 기체를 충분히 혼합하면 매개 종류의 기체들이 
세 통에 다 균일하게 분포되며 세개의 통에서 기 체들의 온도도 
다 같아진다. 기체에서 온도의 변화량을 구하여 라.(마지막온도 
와 처음온도의 차) 매개 기체의 몰질량은 다음과 같다. 
/ j He = 4. 003 X 10~ 3 kg / mol , / j Kt = 83. 8 X 10~ 3 kg / mol , 

jU Xe = 131.3 X 10~ 3 kg/mol 

8 . 400 여년전에 25 살의 대 학교수였던 갈릴레 이 가 물체의 자유락 

하실 험 을 통하여《 자유락하법 칙》표 = | g ? 2 을 발견하였 으며 이 

와 동시에 가속도의 개념을 도입하고 자유락하하는 물체에서 
속도와 가속도사이에 = 의 관계가 있음을 밝혔다. 이 두 식 

을 결합하면 mgH = ^ mgt 2 =^ tnv 2 즉 E p = E K 라는 결론을 얻 

어낼수 있다. 그 후에 과학자들은 이 결론으로부터 출발하여 
중력포텐샬 표，와 운동에네르기 &사이의 전환법칙을 얻어냈 
다. 그런데 40여년전에 어떤 한 과학자는 아인슈타인의 견해 에 
기 초하여 빛량자를 《 떨 어지는 물체》로 리용하면서 탑우에서 
빛량자를 수직아래 로 〈〈 발사〉〉하는 실험 을 진행하였는데 이를 
통하여 중력마당속에서 운동하는 빛도 우와 꼭갈은 법칙을 만 
족한다는 사실을 발견하였다. 

1) 빛량자의 질량이 = ¥ 임이 알려져있다. 높이가 H 

C C 

인 탑우에서 주파수가。인 보임빛선대역의 빛량자를 수직 
아래로 발사한 경우 이 빛량자가 탑밑부분바닥에 도착할 
때 의 주파수 V 를 구하여 라. 이 과정 에 빛 량자의 색 갈이 붉 
은색 쪽으로 변 하겠는가，보라색 쪽으로 변 하겠는가? 
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2) 우에 서와는 반대 로 빛량자를 탑의 밑 바닥으로부터 탑꼭대 기 
로 발사한 경우 주파수 v 를 구하여 라. 

3) 만일 질 량이 M , 반경 이 요 인 어 떤 천체겉 면에서 수직 웃방 
향으로 주파수가 以인 빛량자가 발사한 경우 이 빛량자가 
천체 로부터 무한히 먼 곳에 도착할 때 의 주파수 v Q 을 구하 
여라. 

참고: 무한히 먼 곳을 포렌샬에네르기가 0인 기준점으로 잡으면 질 
량이 m 인 질점이 천체겉면에서 가지게 되는 만유인력포렌 

샬에네르기는 표 =一^으로 된다. 
p R 

4) Z = i^L 를 천체와 빛량자사이의 《 만유인력붉은색변 

시 

위》라고 정의 한다. 여 기서 시 와 시) 은 주파수 l^oo 와 〜 에 
대응하는 진공속에서의 파장이다. 천체의 질량과 반경의 
비 (M/ 비와 만유인력붉은색변위 Z 사이의 관계를 정확히 
밝히 여 라. 

5) 태 양의 만유인력붉은색변위 가 Z Q = 3 X 10 _6 이며 반경 은 R 0 
이 다. 씨 리 우스별과 함께 도는 2중별 (흰색 잔별 이 다. )의 만 
유인력붉은색변위 는 Z = 3 X 10_ 4 이며 반경 은 R = 0.007 3 R o 
이다. 이 별의 밀도는 태양의 밀도의 몇배인가?(유효수자 
한자리수까지 구하여라.) 
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제 1 장. 운 동 학 


3) 

풀이방향. 물체 가 직 선운동을 할 때 평 균속도는 전체 자리옮김 
과 소비한 총시 간의 비 이 다. 그러 므로 문제 에 서 설정한 조건 
에서는 두 경우의 평균속도가 다르다. 

2) 3) 

풀이방향. 그림 1-1 은 거 리와 시 간사이의 관계그라프로서 질점 
의 운동이 직선운동이며 곡선운동이 아니라는것을 보여준다. 
그런데 그림에서 n 의 운동은 도중에 꺾어 올아오는 운동이며 
l 와 n 의 운동은 계속 마감점으로 향하는 운동이 다. 

1) 2) 3) 

풀이방향. 립자들이 S 에 서 방출되 여 N 통까지 운동한 시 간동안 
에 동이 돌아간 각。와 대응하는 회전수 «은 각각 

R 9 R 9 

( p 、= co — = Zn ri \, ( p 2 = co —— = Z 7 rn 2 

' 아 ^2 ■ᅳ 

이 다. 우의 두 식 으로부터 다음과 같다는것 을 알수 있다. 

(1) % 와 « 2 은 모두 옹근수이 고 % 와 « 2 의 차도 옹근수인 때 
두 립 자는 모두 b 점 에 떨 어 진 다. 

(2) & 와 « 2 이 모두 옹근수가 아니 고 ?^ 와 « 2 의 차가 옹근수 
일 때 두 립자는 모두 b 점 에 떨어 진다. 

(3) ?^ 와 « 2 이 모두 옹근수가 아니 고 이 와 « 2 의 차도 옹근수 
가 아니 면 두 립자는 각각 b 와 c 점 에 떨 어 진다. 


풀이방향. 드림선우로 던진 물체의 운동공식에 의해 작은 공들 
이 매번 공중에서 운동한 시간이 Is 라는것을 쉽게 알수 있다. 
그리하여 세 공이 공중에 함께 있을 때 공을 던지 는 시 간간격 

은 | s , 작은 공이 손에 머무르는 시간은 이 다. 
o o 
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5. 


6 . 


2V6 


m/s 


풀이방향. 바줄이 늘어 나지 않는 특성 이 있 으므로 바줄에 의해 
련결된 물체에서 바줄방향으로의 속도크기는 같다. 

아 =1.7 m/s 혹은 v 2 =2. 9 m/s 


풀이방향. 작은 밀차가 왼쪽으로부터 N 점 으로 접 근하는 경 우와 
오른쪽에서 N 점 으로부터 멀어져가는 경우의 두가지로 나누어 
생 각하자. (그림 2-1-1) 삼 시간동안에 빛 이 돌아간 각도는 


ᅀ『三 1 x 360° = 15° 

T 

이 다. 그림에서처 럼 두가지 경우가 
있 다. 

(1) 빛이 밀차우를 비칠 때 밀차 
는 왼쪽으로부터 N 점으로 접 
근하며 At 시간동안에 빛과 



MN 사이 의 각은 45° 로부터 30° 로 변하고 밀차는 사 만 
한 거리를 간다. 속도 


나』^，빈= 17 _ 

(2) 반대 로 밀 차가 N 점 으로부터 멀어져 갈 때 


_ L i - 넜(加 i 60°- tan 45°) _ 2 .〔) m , 느 
At A ? ' 


7. 우산은 등속원운동을 하며 비방울은 우산면의 변두리에서 선속 
도 u = 로 떨어진 후 반경에 수직 인 방향으로 수평으로 던 
진 운동을 한다.(그림 2-1-2) 이때 우에서 내 려 다보면 우산의 
반경 이 r 이 고 비 방울이 땅에 떨어진 후 원둘 
레 를 형성할 때 반경 은 요이다. 비 방울의 수 
평 방향의 처 음속도는 = 이 고 던져 진 높이 
와 수평거리는 

, 1 7 

h = -gt , S = vt 

이 므로 R 니 S 2 +r 2 =r\\ + f ^~ 
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를이방향. 원기둥체가 굴러가는 운동은 원기둥체의 평행이동과 
o 점을 중심으로 회전하는 운동의 합성으로 볼수 있다. 원기둥 
체는 오른쪽으로 등속병진운동을 하는데 속도를 I ; 라고 하고 
o 를 중심으로 시계바늘반대 방향으로 등속회전운동을 할 때 각 
속도는 이 라고 하자. 그러면 원기둥체의 제일 웃쪽에서 합성 
속도는 v x = v + Rco , 제 일 아래 끝에 서 이 며 이 로부 

터 I ；와 ^를 이끌어낸다. 


10 . 


c{a -\- b 2 ) 
vab 

를이방향. 차를 기준계로 하자. 사람의 차에 대한 상대속도와 
차속도의 반대방향과 이루는 각이 제일 작을 때 사람의 땅에 
대한 속도가 제 일 작다. 그리고 각도는 tan _1 (多/비 이 다. 

그림 2-1-3에 서 a , & 가 함께 있 다. A 점 에 서 일 어 나기 시 작 
한 파도가 B 점 에 도착할수 있 다. (AB 丄 BK ) 、 

함선이 A 로부터 災로 이동하는 과정에 물흐 
름은 이 점을 C 점까지 이끌어간다. 즉 
AK 


성선 


그러므로 ᄍ 물 


할수 있다. 


BC v^. 

내함선 - BC/AK , 선분 AK 와 



Z7 물 


:3 m/s 


은 상수이 다. (그림 2-1-4) 
그러 므로 = v 2 d 2 = vd , 즉 
1 _ v 
, ~ d ~ 


값을 구 

/ 

» 


속도 1 

그림 2-1-3 

‘ 1 /v 

승적 구 

…7 

r 

V [ 



0 

d x d 

2 d 


간 2 


om 2-1-4 


d -2 d 간포납 2 

이로부터 1 와 (/가 비례하며 이것은 i 와， d ，그림에서 직 

V V 

선과 j 축에 의해 둘러싸여진 부분이 시간 / 라는것이다. 그림 
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에 서 알수 있 는것 처럼 쥐가 T 위치에서 1_ 위치로 이동할 때 소 
비한 시간은 


(넜2 — 넜 1) 




，귀 이 )I 


넜2 ! 

d l v l v x 




(^2 - d { ) 


2 2 2 d x v l 

12 . 경사홈과 드림선방향사이의 각이 «/2 일 때 질점이 O 점에서 
경사면까지 미끄리지는데 드는 시간이 가장 짧다. 


13 . 포물선 이 jc 축방향으로는 등속운동(속도는 化 으로 한다. )，少 
축방향으로는 등가속운동(처 음속도는 0, 가속도는 G 로 한다. ) 
을 하는것 으로 설 계 한다. (그림 2-1-5) f = 0 일 때 질 점 이 자리 
표원점 에 있다고 보자. f >0 인 임의의 시각에 그림 으로부터 


모，나， 2 세 니 Vo+a 2 , 2 



벼 


여 기서 ^>0 , 义 = 와 = 을 련립 하면 운동자리길 이 


ax 2 

厂: 국’ 


jc>0 


운동자리 길 이 少 = 소: 2 의 JC 之0 인 부분이 므로 al2v 2 o=AA 성 
립 한다. 이것을 穴 의 식에 넣으면 i ? = (1 + 4 ^ V)3/2 , x >0 ； 


이 식은 포물선 = 요 c 2 에서 ; c >0 일 때의 x 자리표에 따르는 
곡률반경의 분포이 다. 대칭성으로 하여 jcSO 인 부분의 곡률반 
경의 분포도 역시 jc >0 인 경우와 같다. 우의 식에서 jc 대신에 
-;(:를 넣으면 곡률반경은 같아야 한다. 
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.2 2x3/2 


R 


x <( 


\ + AA 2 {- x ) 2 \ 2 _ (l + 4 A z x z Y 
— 2 A _ 2 A 
우의 식 들을 종합하면 포물선 기 = ^公 2 의 곡률반경 은 통일 적 으로 


R 


(1 + 4 ^ V ) 3/2 
2 A 


로 표시할수 있 다. 



T ) 


14 . 1) 반원기 둥체 를 기 준계 로 하자. (그림 2-1-6) 

이 기준계에서 P 점은 원운동을 
한다. 그림 에 서 %는 땅에 대 한 
막대 기 의 상대 속도， v 2 은 땅에 
대한 반원기둥체의 상대속도， 

기 은 반원기둥체에 대한 막대기 
의 상대 속도이 다. (그림 -1) 

즉 %의 방향은 원둘레 의 P 점 
에서 접선방향이고 아의 방향 
은 드림선방향이 다. 마 , v 2 ， 
h 사이의 관계는 그림과 같다. 

여기로부터 

ᅳ / 

v x = v 2 tan 分 = vt^nd =gj 2-1-6 

2) 반원 기둥체 를 기 준계 로 하면 P 점 의 가속도는 접 선 방향가속 
도 이와 법선가속도 ~ 으로 이루어져있고 a 3 , a 2 , a t , 
의 방향을 그림 I ■ 에 주었다. 여 기서 
_ v \ _ v 2 
a "~~R~ Rcos 2 0 



이고 상대운동에 대한 식으로부터 心방향에서 


公 3 cos 6 = a 2 sind - a n , 

군 

그러 므로 a 3 = a 2 tan 9 - ^ — 

一 穴 cos 3 分 

15 . 1 ) 물체 묘의 웃자리길에서 운동은 끈방향의 운동과 끈에 수직 
인 운동(즉 바줄의 O 점 주위의 회전운동)의 합성으로 볼수 
있다. (그림 2-1-7) 묘의 끈방향에 따르는 운동의 성분속도는 
v 향 f/ =v , 그러므로 바줄에 수직인 성분속도는 
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w B 丄 = vtand (0 는 BO 와 자 

리 길사이 의 각이다. ) 그림 
에서 보다싶이 끈중심에서 
작은 물방울 P 의 속도는 
끈방향의 성분속도 外ᆻ와 

끈에 수직인 방향의 성분속 
도 ^& 로 나눌수 있 다. 즉 v B// = v , v B± = vtand , 작은 물 

방울 P 의 끈에 수직인 방향의 성분속도는 끈의 O 점주위의 
회전으로 볼수 있다. 이 시각에 끈이 회전하는 각속도를 co 
라고 하면 



CO : 


17 P 丄 _ Z ； b 丄 


이로부터 


간 P 丄 


BO /2 BO 
v B± _ vtand 


그러므로 tan « = ^ = ^ 


a - tan " 


V3 


a 는 w P 와 BO 사이 의 각이 다. w P 와 수평 방향사이 각은 
30°-«, 물방울이 끈에서 떨어져나갈 때의 속도는 


포 ， p = V 견//+견丄 네 


2) a <30°로부터 물방울 P 는 이 경 사진 끈의 아래 쪽으로 던 
져 진 운동을 한다. P 의 드림선 방향의 분운동은 처 음속도가 
外% 이 고 가속도가 g 인 등가속직 선운동이 며 


v P 八 = wsin 0- y p 丄 cos 0 : 


그러므로 
이 방정식에서 


h .-W ^ 2 

2 4 2 6 


호를 구하면 
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제 2 장. 운동법칙 


1. 2) 3) 

풀이방향. 물체 가 경 사면 을 수직 으로 내 려누르는 힘 N , 경 사면 
과 물체사이 의 마찰력 을 / 라고 하면 경 사면 에 수직 인 방향으 
로는 N - ?ng cos 6 = ma cos 0 ， 경사면에 평행인 방향으로는 
/ - mg sin 9 = ma sin 9 , 이 로부터 2)，3) 이 옳다 

2 . 2 ) 

풀이방향. 나무토막이 등속원운동을 할 때 생기는 향심력은 마찰 
력때문에 생 긴것 이 다. 그러므로 마찰력은 중심 방향으로 향한다. 

3 . 2) 

■이방향. 철길과 류사하게 굽인돌이에서 승용차길의 바깥쪽이 
높고 안쪽이 낮다. 승용차의 중력과 땅면을 수직으로 누르는 
승용차의 맞선힘의 합력으로 향심력을 제공함으로써 마찰력을 
줄인 다. 마찰력 이 령 일 때 맞선 힘 의 수평 성분힘 이 향심 력 으로 
된 다. 


4 . 쓰，90。 

COS 分 

풀이방향. 처음에 평형일 때 용수철이 당기는 힘 f = 

COS 分 

또한 mg 와의 합력 은 수평 오른쪽으로 향한다. (바줄을 수평 으로 
당기 는 힘 과 비 긴다. ) 줄을 끊는 순간 F , 의 크기，방향은 
모두 변하지 않는다. 합력의 크기와 방향도 변하지 않는다. 

5 . 나무토막을 대상으로 하자. 

N = ma f ju 2 N = mg 

질점들의 묶음을 대상으로 하자. 

F - ju x {M + m)g - (M + m)a 

이것을 풀면 

F = 110 N 

6. 1) 그림 2-2-1 과 같이 작은 구가 받는 풍력을，라고 하고 작 

은 구의 질 량을 m 이 라고 하자. 이 므로 

ju = F / mg = 0.5 mg / mg = 0.5 
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2) 작은 구에 대한 막대기의 맞선힘 
을 N , 마찰력 을 / 라고 하자. 
그러 면 막대 기 방향으로 

F cos 0 + mg sin (9 - / = ma ， 막대 

기 에 수직 인 방향으로는 
N + FsinO - mgcosd = 0 , 또한 
f = fiN , 여기로부터 


八/ 



F cos 6 + mg sind-f 


g + - 


F 2 


g 


sin 0 = -g 


5 = 스야 2 이 므로 


25 



7 . 두 구가 서로 힘의 작용을 받을 때 그의 가속도는 각각 
a A = f / m , a B =f /2 m , 두 구의 속도가 같아질 때까지 지나간 
시 간이 f 로 된 다면 v 0 t - a A t = a B t , 두 구가 부딪치 지 않았을 때 


•匕 



이것을 풀면 〜 3 배- 2 ，) 을 얻는다. 두 구가 부딪 치지 않 

V m 


는다면 …은 반드시 아)< j 3F(/ _ 2r ) ] 이여야 한다. 

V m 

8. 적혈구가 혈장속에서 등속으로 가라앉을 때 받는 
힘은 그림 2-2-2 와 같다. 끼는 혈장속에서 적혈 
구가 받는 뜰힘 , F 、 은 적 혈 구의 중력 , / 는 끈기 
저 항력 이다. 이 3개힘 의 합력 은 령이 다. 

F2 = + f , 끼 = p^g ， F 2 = PiVg 

V = 4^ 3 / 3，/ = 6 tujv ，수값을 넣 어 계 산하면 
7? = 2.7 xl 0 _6 m 


o 

V 

” 厂 2 

그림 2-2-2 


9 . 피대가 땅으로부터 떨어진 높이는 일정하다. 그러므로 물체가 수 


평방향으로 피대에서 떨어져나갈 때 속도가 제일 작으며 이때 물 
체의 중력이 향심력으로 된다는것을 고려하면 


mv 


최 소 


:씨容， 겠최소 


= a/F = 1 m/s 
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수평 으로 던져져서 운동한 시 간은 



물체와 피대사이의 미끄럼마찰력은 물체 가 a = fig = 2 m / s 2 의 

가속도를 가지게 한다. 물체가 피대우에서 가속될수도 있고 감 
속될수 있다. 만일 감속운동을 한다면 물체가 피대우에서 가질 
수 있는 최소속도는 


v x = 、jv 효 - 2 al = 1 m/s = y 최 소 

물체가 피대를 벗어난 후 반드시 수평으로 던져진 운동을 하게 
되 는데 물체 가 피대 우에 서 가질 수 있는 최 대 속도는 

v 2 =、卜공 + 2 al =7 m/s 

즉 물체가 땅에 떨어져서 닿는 가장 작은 거리와 가장 큰 거리 
는 각각 S { = v x t = 1 m , S 2 = v 2 t = 7 m 

피대의 속도 i ；< lm / s (이 식 은 속도가 반대 방향인 경우도 포 
함한다.)일 때 물체가 땅에 
닿는 수평거리는 모두 lm 이 
다. i />7 m / s 일 때 물체가 
땅에 닿는 수평거리는 모두 
7 m 이 다. lm / s < v ' < 7 m/s 
일 때 물체가 피대를 벗어날 
때의 속도는 피대의 속도와 
같다. 땅에 떨어진 수평거리 5* = ?八는 피대의 속도가 증가함 
에 따라 커진다. 우의 분석으로부터 그림 2-2-3 과 같은 그라 
프를 얻을수 있다. 

1) B 는 두가지 힘을 받는다. 물체에 
대 한 바줄의 장력，와 미끄럼마찰 
력 /, 장력을 접선과 법선방향으 
로 분해하고 F h 凡으로 그림 
2-2-4 에 표시했 다. 묘는 O 점 주위 
로 등속원운동을 한다. 

F n = m ^ co 1 R , B 의 속도크기 는 변 




그림 2-2-4 
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하지 않는다. /=尺이다. 그림 에서 알수 있는것 처 럼 힘 3각형 


은 기하3각형과 비슷하게 


F t _ OP 
^ = PB 


/ Um B g _ r 

m B co 2 R 뇨 2 - r 2 


이것을 풀면 


R 


Mgr 




\( 0 2 r ) 


2) 앞의 분석으로부터 알수 있는것처럼 운동이 안정됐을 때 


반드시 jug > co 2 r 여야 하며 즉 ® < 씨， 公 )> 일 때 바 

줄이 A 판에 감기게 되여 반경은 끊임없이 감소하게 된다. 

11. A 를 놓는 순간 끈의 장력 을 T 라고 하자. 이 때 m 2 은 드림 선방향 
으로만 힘 을 받는다. 그 가속도를 ^라고 하면 m 2 g — r = m 2 a 이 다. 
작은 고리 A 에 대 해서 드림선방향으로의 가속도는 a 이 다. 즉 
고리 에 대 한 막대 기의 맞선 힘을 "이 라고 하면 축에 수직 인 방 
향으로는 N ~ ( m ^ + T ) cos a = 0 이 고 드림 선 방향으로는 

T + m l g-Ncosa - m x a 이 다. 여 기 로부터 


m l m 2 g cos 2 a 

r = - t 기 — 

m x + m 2 sm 公 

12. 구 /마은 ◦점 에 고정된 끈 / 1 의 속박을 밤으므로 원운동을 한다. 
이 때 가속도는 드림 선웃쪽으로 향하며 O 점 을 가리킨다. 크기 는 
a x = v \ l \ 이 다. 이 때 땅면 에 대 한 구 m 2 의 상대 속도는 령 이 며 
와는 상대적으로 원운동을 한다. 비에 상대적으로 m 2 의 가속 
도는 드림선웃쪽으로 향하며 크기는 아 1= 께// 2 이다. 땅에 대 


해서는 아 = “1 + “21 = 께시 + 께/사 이다. …2에 대해서 보면 


m 2 a 2 


- T 2 - m 2 g — T 2 = m 2 (g + a 2 )-- 


^2 





13 . 1) 두 나무토막 A 와 B 전체 를 연구대 상으로 하자. (그림 2-2-5) 
F - M(m A +^B)g = ( m A +m B) a 


수평방향으로는 F - Nsin 9- juN A m A ， 드림선방향으로는 
N a + juN cosd - m A g = 0 이다. i 7 를 없애면 

A /" sin "-//[( m A = 이다. 문제의 조건《오른쪽으 
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로 가속하며 상대 적 운동은 없다. >를 고려 하 
면 a >0, 사 A 之0이다. 앞의 식으로부터 

N <^ - 

COS 分 

< Nsm 0 < N sin 0 
( w A + m B ) g - N A ~ ( m A + m B )g 
을 얻는다. 이 로부터 



ᄀ원 2-2-5 


"< 쓰^ 
m A + m B 


2) 앞의 운동방정 식 들을 련 립하고 a 와 N A 를 
이의 관계를 풀면 


없애고 TV 와 F 사 


N -- 


_ ~m B F _ 

( m A + ? n B \/u cos 0 - sin 6) ’ 


N < 


써 Ag c z m Ag( m A + m B \xanG- fu) 


cos 6 


14 . 물체 A 가 아래 방향으로 중력 wg ■를 받는다. 물체 A 에 대한 B 


의 맞선힘을 八巾1라고 하자. 물체 
표가 받는 힘은 그림 2-6 과 같이 
드림 선 아래방향으로의 중력 Mg 와 
드림선웃방향으로의 맞선힘 斤이 
다. 묘를 누르는 A 의 압력 N ' ， 
는 경 사면에 수직아래 로 작용한 
다 . 문제 에 서 주어 진 자 리표계 에 
서 물체 A 에 대 해 jc 죽방향파 y 죽 
방향으로 모두 가속도가 있으며 
그것들은 각각 a lx , a lv 이다. 뉴톤 
의 제2법 칙 으로부터 운동방정 식 
을 유도하면 - A ^ sin <9 = wa u ， 
Ncos 0 -mg = ma u , 이다. B 에 대 



Mg 



해서는 그것이 공중에 떠있거나 땅속에 들어갈수 없다는데로부 
터 가속도는 축방향에만 있게 된 다. 그것 을 幻； c 라고 하면 뉴톤 
의 2법칙으로부터 B 의 운동방정식을 유도해낼수 있다. 7 V 의 크 
기가，의 크기와 갈으므로 ， 의 크기를 7 V 으로 약속하면 
Nsind = Ma 2x , 々" cos 分- Mg - i 7 = 0 을 얻 는다. w 이 M 우에서 아 
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래로 운동하므로 그것들사이 자리표와 자리표로부터 얻는 가속 
도사이에는 다음의 관계가 있다. 그림에서 보는것처럼 즉 


——— = tan 多, --- = tan 9 

X \~ X 2 X \x- X 2x 


우에 서 서 술한 5개 의 식 을 련 립 하여 줄면 

-M sin 分 cos 分 (M + m)sin 2 0 msin 分 cos 分 

公 ~ Vj -~ 2 신 용' , 公 l_y _ 7~7 i ~ 2 신 꿍' , 次 2x — 一고; i ~ 2 n 

M + msm 0 ᅳ M + msm 9 M + msm 分 


N = 


mM cos 6 

i 一 T~Z 호 , 
M + m sm 6 


F = 


M 2 + mM 
M + msin 2 0 ^ 


15. 3 개의 물체가 외력 厂의 작용하에서 상대적으로 정지되여있다고 하 
자. 계의 가속도는 a 이 다. 이때 F = { M X +M 2 +M 3 )a 
1) 먼저 인 전제 하에서 M 2 과 M 3 이 상대적 으로 정 

지 되 여있을 때 Mi ^\ M 2 에 상대 적 으로 아래 로 미끄러 질 가 
능성이 있다면 M x y \ 운동할 때의 가속도를 론하자. 이때 
물체가 만일 아래쪽으로 미끄러지지 않는다면 MlA 받는 
마찰력은 경사면을 따라 웃쪽으로 향한다. M 3 을 기준계로 
하면 다음의 식이 성립한다. 


N ' - cos 6 - 公 sin 分 = 0 

( i ) 

M { g sin 9 - M x a cos 6- f x =0 

(2) 


(3) 

식 3 을 정 리 하여 


、 sin 多 一 u, cos 0 
a > - 1 — —— g 

(4) 


cos 0 + ju { sin 9 


를 얻는다. 


이 상태 에서 만일 Mi 가 M 2 에 대 하여 상대 적 으로 웃쪽으로 
미 끄러지 지 않는다면 이 때 Mi 가 받는 마찰력 은 경 사면 아 
래쪽으로 향하고 M 3 을 기 준계 로 할 때 우와 같은 분석 에 
의 해 


a ( cos 分 一 // pin 分) < ( sin 分 + / j l cosd)g (*) 

웃식 에 대 하여 cos <9 - sin <9 > 0 을 고려 하면 즉 ju x < cot 0 
일 때 
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< sin 分 + //j cos 6 
cos 0- ju x sin 0 


( 5 ) 


이 성 립한다. 

동시 에 /^ ctan " 와 씨 < cot 0 인 조건을 고려 하고 0 <45 
일 때 tan 0 < cot 9, 分 >45° 일 때 ; tan 分 〉 cot 分 이 라는것 에 주 
의 를 돌리 면 ^ < tan (9 일 때 식 5가 성 립 하는 조건은 

分<45° 인 때는 식 5가 반드시 성립되고 산>45° 인 때는 
식 5가 //一 cot 0 인 전제 하에만 성 립된다. 일 때 

안같기식 * 는 항상 성 립한다. 즉 계의 가속도가 어 떤 값을 
가지던간에 Mi 가 M 2 을 따라 웃쪽으로 미끄러지지는 않는 
다. 즉 보통상태 에 서 말하는〈〈 자체닫김〉〉의 경 우가 나타나 
는데 가속도가 취 하는 값은 웃한계 가 없다. 

2) 이번에는 의 전제하에서 M 2 과 M 3 이 상대적으로 

정 지 되 여있을 때 Mi 가 M 2 에 상대 적 으로 아래쪽으로 움직 
이는 경우가 있을수 없다는것을 론하자. 그러므로 Mi 가 
M 2 에 대해서 웃쪽으로 운동하는 경우의 가속도를 보기로 
하자. 이때 받는 마찰력은 경사면을 따라 아래로 향한다. 
앞에서의 분석 과 같이 

a(cos 6- ju x sin 9) < (sin 0 + / u x cos 分 ) g (**) 

를 얻 는다. 

같은 리치로 식 ** 을 볼 때 cos 分-// isin 分>0 즉 씨< cos 分 
일 때 

ᄉ sin 分+ //, cos 分 

a < --- g (6) 

cos 9- ju x sin 0 

이 된다. 

cos 分-// isin 分<0 일 때 즉 // pcot 分 일 때 식 ** 이 항상 성 
립한다. 똑같이《 자체닫김》현상이 나타난다. 가속도가 취 
하는 값은 웃한계가 없다. 동시에 우의 조건을 고려하고 
分 <45° 일 때 tan 6 < cot 9, 分 >45° 일 때 , tan ; 分 〉 cot <9 인 
조건에 주의를 돌리자. 그러면 分<45° 일 

때 , tan 分 < 씨 < cot 分 일 때 식 6이 성 립 하며 多 <45° 일 
때，//일 때 《 자체닫김》현상이 나타나며 a 는 저 
항을 받지 않는다. 
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分 之 45° 일 때 ju x >tand 가 성 립 하면 반드시 씨 > cot 分 가 성 
립 하므로〈〈 자체 닫김〉)현상이 있 고 가속도는 제 한을 받지 않 
는다. 

요幻와 M 2 을 하나로 합하여 고찰하자. 이 두 물체가 M 3 에 
대해 상대적으로 미끄러지지 않는다면 계의 가속도는 

a<Mi8 ( 7 ) 

마지막으로 식 7을 우에서 서술한 Ml 가 M 2 에 대해 상대적 
으로 멎 어 있는 경 우와 결 합하여보면 
(1) 서< tan 分일 때 

1) 써게서대일 때 
cos 0 + ju x sin 6 

a 는 풀이가 없다. 이것은 이 경우에 3개의 물체가 
상대적으로 정지상태 에 있을수 없다는것을 보여준다. 


O 


分<45°일 때 
sin 9- ju x cos 6 
cos 0 + ju x sin 0 


<^ 2 < 


sin 分 + ju x cosd o1 
cos 分一 // ! • sin 分 


때 


sin 6- ju x cos 6 
cos 6 + ju x sin 9 


g < a < ju 2 g, 


F = (M l +M 2 +M 3 )a 


를 고려하면 장력 F 는 


(씨 +M 2 +M 3 ) Sm0 ~ /JlC ° S0 g <F< M 2 {M, +M 2 +M 3 )g 
cos 分 + # sm 分 

를 만족한다. 

^ :스 sin 6> + //! cos (9 。그 때 

cos 0- ju { sin 9 


sm d - u , cos 6 ^ ^ 

--- g < a < 

cos 9 + ju x sin 6 


sin 6 + ju x cos 6 
cos 0- / u x sin 6 


이때 장력 F 는 


(M t +M 2 +M y m0 ~ /JlCOS0 g<F< (M t + M 2 + M 3 ) 
cos 0 + ju { sm 分 


sin 6+ cos 6 

- - - S 

cos 0- ju x sin 6 


을 만족한다. 



n) 산 >45° ， ^i x <cote 일 때 앞의 론의들을 참고하면 


sin d ~^^ d sin ^ + A cos 6 일 때 장력 五는 

cos d + ju x sin G cos 6- ju x sin G 


tv, , , x sin0-//, cos d 

( Mi + M 2+ M 3) COS ^ Um 


g 오厂 나 2( M 1 + M 2 + M 3)g 


를 만족한다 


ᆻ , ^ sin(9 + //iCos(9 ^ 때 
cos 0- ju x sin 6 

sin 6- u A cos 6 ᄉ ᄉ sin 分 + //, cos 6 , 

- - - g<a< - 1 - - g 가 

cos 6 + ju x sin 0 cos 6- ju x sin 9 

이때 장력，는 


성립 한다 . 


(M 1 + M 2 + M 3 ) Sm 산 - 사 0 대 g 대의 M 1 + M 2 + M 3 ) Sm 사사 0 대 g 
1 2 3 cos 分 + 써 sin 分 1 2 3 cos 分一 // jin 分 

jU { > cos 0 일 때 만 

(M t +M 2 + M 3 ) sm ^~ ^ COS 0 g<F< ^(M, +M 2 + M 3 )g 
cos 0 + /d x sm 0 

이 성 립한다 . 


(2) 일 때 


ᄀ ) 分 < 45 。일 때 tan 分 < 씨 < cot 0 일 때 


ᄍ 2 < 


sin 6 + ju x cos 0 
cos 0- ju x sin 6 


이 면 ■ 이 성 립한다 . 


또한 +M 2 +M 3 ) < § ■ 도 성 립 한다 . 


만일 此 卜 —以 + 써 cos 여 
cos 6- ju x sin 6 


이라면 장력 표는 


厂 / /', at ,, . sin + //, cos 6 
， WM 2 + M 3) c -_:: sm 산 


g 


를 만족한다 . 

씨 > cot 6 >일 때 A/i 에 대 해서 본다면 가속도는 웃 
한계를 가지지 않으며 

가 성 립한다 . 


니 分 >45° 일 때 셔 >tan0 가 성 립 한다면 씨 之 cot 分 가 
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성립한다. 러면 《자체닫김〉〉현상이 나타나며 가속 
도는 제 한을 받지 않는다 이 식으로부터 
F < / u 2 (Mj + M 2 + M 3 )g 
이 성 립한다. 

제3장. 일과 에네르기 


1 . 2 ) 

풀이방향: 경사면에 작용하는 힘은 접촉면에 수직이나 그의 운동 
방향과는 수직이 아니므로 일을 한다. 

2 . 4) 

■이방향: 왼쪽 피스톤우에 있는 대기가 계에 대하여 정의 일을 
하고 오른쪽 피스톤우에 잇는 대기는 계에 대해 부의 일을 하므 
로 계산하면 총일은 령이고 계의 자리에네르기는 감소하고 이 
감소된 에 네르기만큼 물의 내부에 네르기 가 증가한다. 


3 . 0.5 刀과 2 ᄆ 3 " 


5 . 


풀이방향: 풍력발전기의 매 날개의 길이가 i 이므로 발전기의 바 


람맞이 면적 은 선 2 이 고 공기 가 운동하면서 수행한 일 이 전기 에 
네르기로 넘어간다는데 기초하여 결과를 얻을수 있다. 


■,{ m x + m 2 ) g z 

k 2 


m l ( m l + m 2 ) 


1 1 
—— + —— 
k x k 2 


g 


풀이방향: k x , k 2 은 처 음부터 이 미 압축되 여있었 다는것 을 고려하 
여 아래용수철의 끝부분이 책상면에서 떨어져나가는 순간 句는 


w 2 에 의 해 늘어 난다. 두가지 경 우 용수철의 모양변화에 기 초 
하여 W ?!， w 2 의 자리 변화를 판단할수 있고 나아가서 자리 에 네 
르기변화를 구할수 있다. 

1) 그림 2-3-1 의 기에서 1과 2는 각기 나무토막이 물에 잠긴 
시각과 물밑바닥에 닿았을때의 자리를 표시한다. 나무토막 


이 1에서 2까지 옮겨가면 이것은 똑같은 체적의 물이 2에 


서 1로 이동한것과 같이 볼수 있다. 호수의 자리에네르기 


의 변화량은 나무토막의 체적과 똑같은 물이 1과 2위치에 
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서의 에네르기차이다. 나무토막의 
밀도가 물의 1/2이므로 나무토막의 
질 량을 w 이 라고 하면 동일 한 체 적 
의 물의 질량은 2 w 이다. 따라서 
호수의 자리에네르기변화량은 

AE = 2mgi // - — 1 - 2mg — = 2mg(H - 公 ) 


— 


- iWk 2 


2) 호수면적 이 크므로 나무토막이 물에 - _ ~ 

들어 간것 으로 하여 생 긴 물깊 이 변 !_) 

화를 무시할수 있 다. 나무토막이 완 그림 2-3-1 

전히 물에 잠겼을 때 그림 L 에서처 럼 빗선친 부분의 물이 
밀려나고 이것은 이 부분의 물이 수면에 골고루 퍼 진것 으로 
볼수 있다. 이 부분의 물의 질량을 w 이 라고 하면 그 자리 
에 네 르기 변화량은 

f 3 가 3 

ᅀ公 물 = mgH 一 mg H - a = 一 mga 

V 4 y 4 

나무토막의 자리에네르기변화량은 

A 五 = m s[^ 及 _ §) _ m S H = _ 층 m sa 

이 때 힘 도가 수행 한 일은 ，= A 五■물 + A 五■나 이 다. 

6. 줄의 P 쪽이 B 점에 도달했을 때 왼쪽바줄과 수평땅면이 이루는 

각은 0이 다. 물체 가 우물밑 에서 부터 우로 올라오는 높이 는 h , 

속도는 v , 구하려 는 일 을，라고 하자. 그러 면 

1 2 , 

W = —mv + mgh 

바줄의 길이는 변하지 않으므로 h = — 一- H 

sin 分 

또한 = cos 산이므로 웃식으로부터 


W = — mvi cos 2 6 + mg - 1 H 

2 I sin ~ J 
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e = nl\ 이므로 

『 = 응 mv\ + mg{42 - \)H 

7. 물체 와 철판이 부딪 칠 때 의 속도 v 0 나^, 마 는 질 량이 w 인 
물체가 철판과 부딪친 후 함께 아래쪽으로 운동하는 속도를 표 
시 했다. 부딪치 는 시 간이 짧으므로 운동량보존법 칙 에 의해 
■ 0 = 2mv l 이 다. 부딪 친 후 용수철 의 핍 성 에 네 르기 는 五 ' P 이 고 
그것들이 ◦점에 돌아왔을 때 용수철은 모양변화가 없고 핍성자 
리에 네르기는 령이 다. 문제 에서 준 조건에 의하면 물체와 철판 
의 속도는 령이 다. 력학적에 네 르기보존법 칙 에 의해 

1 , 

E v + -(2m)v 1 = 2mgx 0 

v 2 은 질 량이 2 w 인 물체 가 철 판과 부딪 친 후 함께 아래 쪽으로 
운동하기 시 작할 때의 속도로서 2mv 0 = 3mv 2 
여 전히 웃쪽으로 올라간다고 할 때 속도를 I ? 라고 하면 


E’? + —(3m)i?o 


1 2 
: 3 mgx 0 + — (3 m)v 


우의 두 경우에 용수철의 처음 압축량은 모두 자이다. 그러므 


로 E'-p = Ep 

질량이 2 w 인 물체가 철판과 함께 O 점으로 되돌아올 때 용수철의 
핍힘은 령이 다. 물체와 철판은 오직 중력의 작용만을 받으며 가 
속도는 g 이 다. ◦점 을 지 난 다음 철판은 용수철의 아래 방향으로의 
장력을 받으며 가속도는 g 보다 크다. 물체는 철판과 붙어 있지 않 
으므로 물체는 철판의 장력을 받을수 없으며 가속도는 여전히 g 
이 다. O 점 에 서 물체 와 철 판이 서 로 분리 된 후 물체 는 속도 o 로 
드림선웃쪽으로 운동하며 우의 식들을 풀어 물체가 우로 운동한 
후에 도달하는 가장 높은 점 과 O 점 과의 거 리 는 



8. 작은 구멍의 면적을 '라고 하면 처음 작은 구멍밖의 얇은 층의 
기체를 연구대상으로 삼고 얇은 층의 두께를 AL (그림 2-3-2 에 
표시 ) 라고 하면 AL 이 아주 작으므로 그만 한 질 량이 용기 로 들 
어 가는 과정에 용기안의 기체의 압력은 변하지 않으며 이 얇은 
층이 받는 외 부힘 은 일 정 한 힘 이 고 크기 는 F = ( P 0 - P)S 이 다. 처 
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음에 용기 에 들어 온 Am 인 기 체 에 대 해 운동 
에네르기공식을 쓰면 


FAL ■- 


- Amv 2 , Am = pSAL 


이고 이 식을 련립하여 처음에 용기에 들어 
온 공기의 속도를 구하면 




zim 2 - 3-2 


9. 1) 평 형 자리 O 에 도달하기전에 물체 1과 2가 함께 가속운동을 
한다. O 점에 도달한 후 1은 감속운동을 하고 2는 등속운동 
을 한다. 그러므로 2와 1이 O 점에서 분리되게 되므로 O 점 
에 도달하기전에 1，2 그리고 용수철을 한개의 계로 보면 
이 계안에 서 용수철 만이 침 힘 이 있으므로 일 을 한다. 계 의 
력 학적 에 네 르기 가 보존되 므로 z； 를 1과 2가 O 점 에 도달할 
때의 속도라고 하면 


— (m + m ) v 2 



kSl 


그러므로 v = ^- I ^ S Q 
Z \ m 

이것이 서로 분리될 때의 물체 2의 속도이다. 

2) 서로 분리된 후 다음번에 다시 만나기 전까지 1은 O 점을 평 
형자리로 하여 조화진동을 하며 진동주기는 

T = 2n 

1과 2가 분리된 때부터 시간을 계산면 분리됐을 때를 f = 0 
이 라고 보고 1이 점을 통과하는 시 간은 

t\ = T , ■급 T ， 2T= n- 도， n = l, 2，3, ••• 

O 점 을 지 난 다음 2는 등속도 v 로 오른쪽으로 직 선운동을 
하며 B 와 충돌할 때 그것 을 완전핍 성충돌하므로 충돌한 후 
2의 속도는 변하지 않는다. 이때 운동방향은 반대로 된다. 
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X 가 묘와 O 점사이 의 거 리 라고 하면 2가 O 점 으로 되돌아오 

는 시간은 t 2 = — 
v 

2가 정확히 O 점 에서 1과 만나면 
이로부터 x 가 만족해 야 할 조건은 


4^7： 


5 0 , « = 1, 2, 3 


10. 그림 2-3-3 에서 보여주는것처럼 뉴 
톤의 제 2법 칙 에 의하면 수평 방향으 
로 일정한 힘，가 작용할 때 

일정할 힘 F 가 작용점 ◦에 작용하기 
시 작해 서 부터 두 강철 구가 충돌할 때 까지 의 자리옮김 을 '라고 
하고 힘 '의 방향을 x 축방향으로 하자. 斤에 수직 인 방향을 ;; 
축방향으로 잠으면 강철구가 x 축방향으로 이동한 거리는 
切 - Z ) 이 다. 

그러므로 강철구의 x 축방향으로의 성분속도 



v x = j 2 a x ( S - L )= J F(S ~ L) 

V m 

강철구들이 충돌하기 전에 힘에 수직인 방향의 속도를、라고 

하면 운동에네르기보존법칙에 의해 이 두개의 강철구들로 이루 

어진 계에 대해서 F s = -{2 m ){ v 2 x + v 2 y ) = Q 

2 ^ 



11. 운동을 시 작하여 산 시 간동안에 끈이 이동한 거 리는 M , 속도 
는 Z ； 라고 하자. A ? 가 작으므로 i ； 2 =2 flA / 이 다. 

식 에서 a 는 처 음에 끈의 매 점 에 서의 가속도이다. 력학적 에네 
르기보존법칙에 의해 
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12 . 


임 을 알수 있다. 여 기서 M 은 끈의 전체 질 량, A£ P 는 Af 시 간 
동안의 끈의 자리 에 네 르기 의 변화이 다. 물론 AE P 4 끈질 량의 
재분포에 대응하므로 결과적으로 길이가 AL 인 끈이 문제의 A 
점 에서 B 점 까지 옮겨간다. 이 로부터 

AE P = — \ghAI 

V * / 

우의 매 식으로부터 제일 처음에 끈의 운동가속도는 


-턴느 


1) 위성의 만유인력 에 의 한 자리 에 네 르기 와 운동에 네 르기 는 각각 
E P =—, E k =\mv 2 


厂 o 


그 운동속도는 관계식 


GMm mv~ 


厂 o 


이므로 


력 학적 에 네 르기 


E k 


GMm 

2厂 0 




E = E k +E =-E =-E k , E- 


GMm 


2 厂 o 


2) 한바퀴 돈 후 력학적에 네 르기 의 증가량은 


AE = -f(2nr), E = - 


GMm 

" 石 T 


이므로 五■의 변화와 r 의 변화는 서로 련관이 있으며 


AE = E{r + Ar) - E{r) = -- 


GMm GMm GMmAr 

~( 一一 o —_) = - 


2(r + Ar) 2r ’ r{r + Ar) 

厂의 변화량 Ar 가 매우 작다는것을 고려하면 

▲ ” GMmAr 
A £ = —2 — 
r 

이므로 위성이 한바퀴 돌 때 r 의 변화량을 계산하면 

4 穴 r 3 /” 


Ar : 


GMm 
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Ar 는 부의 값을 나타낼 때 가 감소한다는것 을 의 미한다. 

•-쑈로부터 A 표 t = - A £ = 2고/를 얻 는다. 幻가 정 의 값을 가 
진 다는것 은 가 증가한다는것 을 의 미한다. 

13. 운동선수가 중력 mg , 뜰힘 F , 물의 저항 /의 작용을 받는다. 
그림 2-3-4 와 같이 전체 과정 에 서 매 힘 이 수행한 일 은 다음과 
같이 된다. 

중력 이 한 일 W c - mg(H + h ) 

운동선수가 점 묘에서 점 C 까지 이동할 때 뜰힘이 고르롭게 증 
가하며 이때 뜰힘이 하는 일은 


pLn{d I 2) 1 gL 


찌 ) gd_L 2 


물의 저항이 하는 일은 문제의 그림 
1-3-9 에서처 럼 곡선과 축으로 둘러막힌 
《면적〉〉으로 된다. 즉 

W f = -^7rh{^mg^ =-^mngh 

전체 운동과정에 대해서 에네르기보존법칙 
을 적용하면 




그림 2-3-4 


W G = mg(H + h ) —— 穴 pgd 2 L 2 —— npgd 2 L ( h - L ) —— 刀 : mgh = 0 
8 4 8 


을 얻는데 이것을 풀어서 


mH -\-—7 ipl } d 2 


o -L T 

-7rm-\- — 7rpLd 一 m 

8 4 H 

을 얻는다. 여기에 수값을 넣으면 A=4.9m 를 얻는다. 

14. 비 행선 A , 묘의 질 량을 모두 m 으로 표기하자. 지구가 래 양주위 
를 도는 속도를 아) 이라고 하고 지구와 태양사이의 거리를 R ， 
태양의 질량을 사이라고 하자. 우주정류소와 지구의 상대속도 
를 무시했 으므로 우주정 류소의 태 양에 대 한 속도는 
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A 가 태 양계 를 벗 어나려 면 력학적에 네 르기 가 0이 여 야 한다. 우 
주선 이 발사된 후 A 속도가 + 라고 가정할 때 


1 . 、2 GMm » 

— m ( v 0 + y A ) -— = 0 

간단한 방법은 비행선이 우주정류소의 운동방향으로 발사되였 
다고 보면 발사되는 속도는 웃식의 1^ 이다. 이 렇게 하면 

\2GM 好 

Vo A = \ —厂 니 2 V ° 

즉 ᄍ a = (V2 - l)y 0 

B 가 발사된 후 접선속도가 령으로 됐을 때만이 태양의 
중심으로 떨어지게 되므로 간단히 하기 위해 반경방향의 
속도를 령이라고 볼수 있다. 묘가 반대방향으로 발사될 때 
발사되는 속도는 


= ^0 > y A 

A 와 묘가 각각 속도 v A , 〜를 가지자면 발동기가 일을 해야 
하며 일의 계산은 반드시 일정한 기준계에서 진행되여야 한 
다. 운동량보존 및 일과 에네르기사이관계를 써서 관성계에서 
계산을 진행하자. 먼저 우주정류소가 A , B 를 발사하기 전에 
우주정 류소와 해 의 속도로 함께 움직 이 는 관성계 S 를 생 각하 
면 요가 매 우 크므로 그리 길지 않은 시 간동안에 S 를 관성 계처 
럼 볼수 있다. 보통 우주정 류소의 질 량은 M Q >>«7 이 다. 비 행 
선 이 발사된 후 M fl 의 질 량변화는 이 로부터 무시할수 있 다. A 
가 발사되기를 전후하여 계의 운동량보존식은 

mv A = mu 

이 다. 여 기서 m 는 A 가 발사된 후 내 뿜는 연소기체 에 의하여 
얻 게 되는 관성계 S 에 대 한 우주정류소의 상대속도이 다. 로케 
트가 한 일은 



계 산하면 
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W A =-mvl \ l + —\^-Mvl 

2 ^ M oJ 2 

똑같은 방법 으로 관성계 에서 비 행선의 로케트가 한 일은 
W B =^Mvl[\ + ^^mvl 
t ， B > l， A 이므로 W B > W A 

발사시간이 같다는 조건에서 일능률의 크기관계는 P B > P A 

즉 묘가 A 보다 일 능률이 큰 로케트가 필 요하다. 만일 태 양계 
를 관성계 로 잠으면 로케 트 A 가 수행한 일 이 

|«7여 0 +〜 )2 -|»7며이 아니라는데 주의를 돌려야 한다. 

계에서 A 를 발사하기 전후하여 운동량보존관계는 
( M 0 + m )- v 0 = m(vQ + v A ) + M 0 u ' 

그중에서 "는 우주정류소의 태양에 대한 상대속도(마지막시각 
의)이다. 웃식으로부터 



로케 트 A 가 수행한 일 은 

幻 ’ I = ~^ m ( v o +v a ) 2 +——(M 0 +m)vl 
이것을 정 리하면 

W' A =^mv 2 A (\ + ^)~^?nu 2 A 

이로부터 알수 있는것처럼 W A = W A 
같은 방법 으로 로케트 A 가 수행한 일 은 

K 수 17 ‘ ( 1 + 군나세， W b 

여기서 얻은 결론은 관성계 S 에서 얻은 결론과 일 치한다. 

15. 웃쪽의 구를 구 1，구중심 을 a 라고 하면 아래의 작은 구들을 
차례로 구 2, 구 3，구 4로，이에 대응하는 구의 중심들을 0 2 , 
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o 3 , o 4 라고 하자. 

1) Oi , O2 , Os , 04 를 련결하면 그림 2-3-5 의 기와 같다. 



1) L) C) 


zmi 2-3-5 

매 구중심들사이 거리는 모두 2요이고 그림의 각 «에 대해서 


이 라는것을 알수 있다. 

구 1이 아래쪽의 매개 작은 구들에 미치는 작용을 7 V 이라고 
하면 구 2，3, 4가 구 1에 미치는 반작용의 합력은 로 
된다. 즉 

3 mg = 3 N cos a 

이로부터 

N V6 

N = —mg 

구 2，3， 4 가 제각기 받는 힘의 수평 방향의 분력은 
N，= N sin a = -^~-mg 

그림 에서 보여준것처 럼 고무줄의 장력 r 의 증분량 Ar 는 
N ； 와 평형을 이루고있으므로 여기로부터 
2 A 7 cos 30 o = 八" 

AT V6 

A 7 =- mg 

6 S 

2) 고무줄이 끈어 진 후 구 1이 아래로 운동하기 시 작한다. 구 2, 
3，4는 구 1의 작용을 받으면서 수평운동을 한다. 구 1이 일 
정한 시 간 운동한 후 구 2, 3, 4와 분리되는데 분리조건은 호 
상작용힘이 W =0 이 되여야 한다. 구 1과 아래의 3개 구가 분 
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아래의 3개 구와 분리된 후 자유락하운동을 한다. 
책 상면 과 마주칠 때 의 속도 간 와 처 음속도 & 사이 


리된 후 중력의 작용하에서 등가속직선운동을 하게 된다. 계 
의 대칭성으로부터 구 2，3, 4의 운동속도는 같고 속도의 방 
향은 쇼아여어의 중심 ◦에 서 각 정 점 0// = 1，2, 3) 까지 

련결 하는 련결선의 방향이 다. 그림 에 서 보여 주는것 처 럼 이의 
아래 방향속도를 라고 하고 0 2 의 00 2 방향의 속도를 V 2°} 
라고 하자. 

직각 ᅀ(^(入◦의 를 산로 표시하면 산의 처음값 6> 0 

은 sin /9 fl =# 을 만족한다. 시간이 지남에 따라 각 /9는 감소 

한다. 각 산가 작아져서 어떤 값으로 됐다고 가정하면 구 1 
과 그밖의 3개 구사이의 호상작용 N 은 령 으로 되는데 이때 
서 로 분리된다고 본다. 이때 0 2 과 함께 운동하는 계를 관 
성계로 보면 0 2 에 대한 이의 상대속도는 
v = v x cos d + v 2 sin 0 

구 1 과 구 2는 아직 분리 되 지 않았으므로 cos d = v 2 sin 9 

를 만족한다. AM ) 일 조건으로부터 구 1이 구 2에 대해 상 
대적으로 운동할 때의 향심력은 구 1이 받는 중력의 분력으 
로 된다. 즉 

„ (이 cos 分 + sin 分) 2 。 . _ 

im — ! ---= omg sm 分 

2,R 

웃식파 련 립하면 v \ =2穴 gsin 分 cos 2 0, v \ = 2 i ? gsin 3 9 
이 때 구 1 이 내 려 가는 속도는 2요 ( sin 分 Q - sin 分) 이 다. 력 학적 
에 네 르기보존법 칙 에 의해 

^ (3 m)Vi + 3( ■응 mv ^) = (3 w ) g 2 i?(sin 分 0 - sin 0) 

여기에 에 여 의 식을 넣으면 sin 산 = 1시 을 엄는다. 이것 

9 

을 너식에 넣으면 v \ =-^ f R g 


이 이 
구 구 
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의 관계 는 구 = 비 2 + 2gh 이 다. 

여 기서 /? 는 자유락하거 리 이며 쇼 = 2요 sin 6>이 다. 
그리고 구 1이 책상면에 부딪칠 때의 속도는 


V876V6 
一 27 一 


: a/R§ 


제4장. 힘덩이와 운동량 


1 .4g [씨 (L-1) + n B l\ 

풀이방향:두 나무토막 A , 표가 충돌하는 과정에 운동량 및 에 
네 르기보존법 칙 이 만족되 므로 A , B 가 충돌전과 후에 속도가 
달라진 다. 그 다음 일 과 에 네 르기사이 관계 를 써 서 풀면 된 다. 

2. 1) E = ^mv 2 y = 8 xl 0 7 m/s 

2) Ft = nmv , / = — -> F = 9 x 10 _b N 

t 


3. « = _ 와 P = ，八 S * 로부터 P = l . lxl 0 5 Pa 을 얻는다. 대 략 대 


기 압에 해당되므로 사람에게 해롭지 않다. 

4. 1) 밀기와 잡기과정에 어린이와 썰매，통의 전체 운동량은 보존 
된다. 충돌을 피하려면 통을 붙잡은 후 어린이 n 와 L 의 속 
도가 같아야 한다. 이로부터 밀 때의 최소속도를 구할수 있 
다. 통을 민 후 그 속도를 u 라고 하고 어린이 기의 속도를 
마 라고 하면 운동량보존법 칙 으로부터 tnv + Mv { = (m + M)v 0 
어 린이 L 가 통을 잡은 후 속도가 & 이 라고 하면 운동량보 
존법칙으로부터 (m + M)v 2 =mv~ Mv 0 
중돌하지 않을 조건은 v l = v 2 


우의 세 식 을 련 립 하면 v -■ 


+ 2mM + 2M 7 


m 2 + 2mM 
여기에 수값을 넣으면 i ，= 5.2 m/s 


기 o 


2) 밀 때 어 린이 1가 통에 대 해서 W 의 일을 한다면 일과 에네 
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르기 사이 관겨 1 로부터 w = ^ mv 2 -^mvl 

여기에 수값을 넣으면 ，= 1.7x10 2 J 
5. 1) 소형 차가 x 축의 정 의 방향으로 운동하는 과정 에 «_1 번째 모 
래주머 니 가 차우에 던져 진 후 차속도를이 라고 하자. n 
번째 모래주머 니 가 차우에 떨어진 후 차속도를 ~ 이 라고 하 
면 운동량보존법 칙 에 의해 

[M -\-{n- \)m\v n _ x - 2nmv n _ l = (M + mn)v n 

그러므로 V — [ M - (" + D 비'- 1 
M +mn 

소형차가 반대방향으로 운동할 조건은 
心-1 >0, < 0 

즉 M - nm > 0 파 M - (« + l)m < 0 

수값을 넣으면 «<M/w = 48/14 와 «>(M/w)-l = 34/14 
또한 n 은 옹근수가 되여야 하므로 이로부터 n=3, 즉 차우에 
마대 3 개 가 쌓여 진 후 차는 반대 방향으로 미끄러 진 다. 

2) 차가 반대방향으로 미끄러져 ; c <0 인 쪽의 첫번째 사람이 
위치한 곳까지 갔을 때 차속도가 변하지 않으며 차의 질량 
은 M+3w 이 다. 만일 x 축의 부의 방향으로 가던 도중 
(«-1)번째 모래 주머 니 가 차우에 던져진 후 속도가 오 ᅴ 이 고 
„ 번째 모래주머 니가 차우에 던져진 후 속도가 아 라고 하자. 
이제 그림의 왼쪽방향( X 축의 부의 방향)을 속도 v , v' nA 

의 정의 방향으로 정하면 운동량보존법칙으로부터 차가 왼 
쪽으로 다시는 미끄리지지 않을 조건은 

[M + 3m + (« -l)w']yJ J _ 1 - 2nm'v'„_ ] = (M + 3m + nm')v' n 
즉 까 = {[M + 3m -(«- + (M + 3m + nm’) 

문제 의 요구에 의하여 다 _ 2 > 0, v' n <0 

즉 M + 3 m — nm > 0 ^|- M + 3 tn + <0 

혹은 « < (M + 3 w )/ w ’= 9 와 n > (M + 3 m )/ m '—1 = 8 
그러므로 8<«<9 

즉 « = 8 일 때 차는 미끄럼을 멈춘다. x <0 인 쪽 8번째 모 
래 주머 니 가 차에 떨어진 후 멈 춰선다. 차안에 는 모두 3 + 8 
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=11 개 

의 모래주머니가 떨어진다. 

6. 평 판차에 작용하는 수평 방향의 힘을 F 라고 하자. (그림 2-4-1) 물 
체와 차사이의 마찰력은/!，차가 움직 여서 물체 가 차의 평판을 
벗어날 때까지 경과한 시간을 t , 물체가 차평판을 벗어날 때의 속 
도를 v ， 차의 속도를 w 라고 하면 다음의 관계 식 이 성 립 된다. 



im 2-4-1 

( ，一 /쑈 2 ， f(S 0 -b) = ^mv 2 , 

(F 一 f)t = Mv, f t = mv, f = ju mg 

이로부터즈그 /. F ~f Mv 
f S 0 ~b mv 2 ' f mv 

그러므로 v = p J ug(S 0 ~b) =2m/s 

v = ^° V =4m/s 
S 0 -b 

세 :！시 厂 y Mv 2 Mv 2 rnni . T 

그리 하여 F = f + —— = jumg + —— = 500N 
조、 o 

물체 가 차를 벗어난 후 수평으로 던져진 운동을 하며 그 수평 
속도는 해이다. 

경과한 시간을 t u 지나간 수평거리를 幻라고 하면 

5[ = vt x , A = — gt{ 

따라서 t x = = 0. 5s 

그러므로 ^ = 2x0.5 = l(m) 

물체 가 차를 벗어난 후 차의 가속도가 a 라면 
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근 = 5m/s2 


차가 운동한 거 리 S 2 = vt ^+ = 2 .625 m 


유효수자를 두자리 취 하면 S 2 = 2. 6 m 
따라서 5 = 5 2 -5 1= 2.6-1 = 1.6 m 
풀이 과정의 S , S 0 , 5 i , S 2 은 그림을 보아라. 

7. 1) 나무토막 A 가 B 판으로부터 미 끄러지 지 않고 파판의 왼쪽 
모서 리로 미끄러져갔을 때 A 와 묘는 같은 속도를 가진다. 이 
속도를 u 라고 하고 A 와 묘의 처 음속도를 … 이 라고 하면 
운동량보존법 칙 에 의 해 Mv 0 - mv 0 ={M + m)v 


이것을 풀면 v : 


M - 


내 o 


M + m 

u 의 방향은 오른쪽으로 향한다. 

2) A 가 묘판의 오른쪽 끝에 있을 때 처음속도는 왼쪽 방향이고 
B 판의 왼쪽 끝에 도달할 때의 마지막속도는 오른쪽을 향한다. 
이로부터 A 가 운동할 때 반드시 왼쪽 방향으로 감속운동을 
하여 속도가 령이 되였다가 다시 오른쪽으로 가속운동을 하 
여 속도가 u 로 되는 두 단계의 과정을 거치게 된다. 

만일 사를 A 가 왼쪽으로 운동하 
기 시작하여 속도가 령이 되는 
과정 에 지 나간 거 리 라고 보고 I 
2 을 속도가 령으로부터 U 로 증 
가하는 과정에 오른쪽 방향으로 
운동하여 지 나간 거 리 ， Z 을 A 
가 운동하기 시 작하여 B 의 왼 
쪽 모서리에 도달한 순간까지 


I 


h 


L 




im 2-4-2 


묘가 운동한 거 리 라고 하고 그림 2 _ 4 _ 2에 표시를 하자. 


A 와 B 사이의 마찰력을/라고 할 때 일과 에네르기사이 관계 
로부터 묘에 대해서 


fL 
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A 에 대 해 서 는 




fl x =-mv\. 


fh =7； mv l 


기하학적관계로부터 L + (l'-! 2 ) = l 

우의 매 식들로부터 1=^1^-/ 

AM 

8 . 프로펠라의 작용은 거의 정지되 여있던 공기 를 이)까지 가속시 키 

는것 이 다. Af 시 간동안에 질 량이 인 공기 가 & 까 

지 가속된다. 

공기의 운동량의 변화는 AP = (Atn)v 0 = p 0 SvlAt 

운동량보존법 칙 에 의해 프로펠라가 작용하는 힘덩 이는 

A / = AP = / vftdAP ^4. 프로펠라가 공기 에 주는 힘 은 

^ = ~ = Po^vl 
At 

공기 가 프로펠라에 주는 반작용힘도 이 값을 가진다. 비 행기 가 
공중에 떠있도록 하자면 F=Mg 

v 0 = I 스空 - = 1.49m/s 

i 外 ) S 

가 되여야 하며 Af 시간동안에 질량이 Aw 인 공기가 얻는 운 
동에 네 르기 ᅀ= |凡5오 Af 는 발동기 가 수행 한 일 로부터 온다. 
그러므로 

A Z7 1 

N = — 느 = 스广 0 5 여 =5.95x10 4 W 
At 2 yo 0 

9. 미끄러운 덩 어 리와 함통이 핍성충돌을 할 때 그것들의 질 량이 
갈으므로 호상 속도를 교환하게 된다. 첫번째로 부딪쳤을 때 
미끄리운 덩어리는 멎고 함통은 오른쪽으로 미끄러진다. 두번 
째로 부딪쳤을 때 함통은 멎고 덩어리는 오른쪽으로 미끄러진 
다. 그러 나 이때 미끄리운 덩 어 리의 속도 & 는 보다 작다. 
이로부터 알수 있는것처럼 함통이 거리 £만큼 옮겨갔을 때 두 
번째 충돌이 일어난다. 덩 어 리는 마찰이 없는 운동을 하므로 
매번 덩어리는 멎어선다. 함통의 운동속도는 덩어리가 멎기 전 
에 가진 속도와 정 확히 같다. 분석할 때 함통이 멈 춰선 시 간은 
고려하지 않을수 있 다. 또한 함통의 운동은 련속적 인 감속운동 
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이다. 함통의 운동방정식은 


mAv 

- = -YV 

At 

이 로부터 ml 幻) - -yuAt = -/AS 이 다. 

즉 ^17()=/' 이므로 미끄러운 덩어리와 함통의 충돌회수는 

2 S 2 mv 0 

n = —— =- - 

L yL 

10. 왕복운동을 하기 위해서는 작은 구와 뚜껑이 각기 충돌전이나 
충돌후에 나 속도가 서로 갈아야 한다. 충돌할 때 구와 뚜껑의 
속도를 각각 17 2 이 라고 하면 아래의 식 이 성 립 한다. 

mv x -Mv 2 = - mv l + Mv 2 , 


또한 구가 바닥면에 도착하는데 필요한 시간을 t 라고 하면 

, 1 2 
h = v x t + — 

구가 완전히 되 돌아오는데 걸린 시 간은 


: 2 广 : 


2 ( - 간 1 + yjv 


1 +2gA) 


g 


두껑 이 제 자리 에 되 돌아오는데 걸린 시 간은 

호1다2 이 므로 


h = 


2v 2 

g 


_ 마 + + 2gh _ m，' 수 ^ _ M I 2gh 

g Mg 1 y m(、m + 2 M ) 

11. 차가 4 에서 정지되여있다가 ◦점까지 운동할 때 그 속도의 크 
기 는 력 학적 에 네 르기 보존법 칙 으로부터 y =/ 0 ^ 

식에서 k 는 용수철의 핍성결수이다. 

차에 물방울 «개 가 떨어진 후 차가 ◦점 에서 가지 게 되 는 속도 
는 운동량보존법 칙 으로부터 

Mv = {M + nm)u 
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M 

u = - 

M + nm 


Mlp 

M + nm 



또한 


丄 7 9 

— (M + nm)u = —kx 


으로부터 


M + nm 


K 


u = l o ^ 


M 


M + nm 


12. 그림 2-4-3 에서 보여준것처럼 작은 구가 원운동을 할 때 그 
반경을 요라고 하자. 그러면 뉴톤의 제2 
법칙으로부터 

= mg tan 6 = mRco 1 
이것을 풀면 R = g ^- 


구는 속도가 u = 出穴 = gtan 分/® 인 등속 
원운동을 한다. 구가 A 점에서 B 점까 
지 운동하는 과정에 작은 구에 대한 가 
는 끈의 장력 T 가 드림선방향에서 가 
지는 힘덩이는 



I y =T y t = mgy 

CO 

그 방향은 7의 정방향이 다. 운동량보존법칙으로부터 구가 수평 

방향으로 받는 r 의 힘덩이는 

T 0 tan 分 

l x = mv B -mv A = Zmg - 

co 

그 방향은 x 축의 정방향이 다. 

또한 구가 ^축방향으로의 운동량변화는 령이 다. 장력『의 이 
방향에서의 분력은 령이므로 장력 r 가 구에 주는 힘덩이는 

I = Jl 2 x +I 2 v = 또 [ = V^ 2 +4tan 2 6> 

V CO 

그 방향과 드림선방향사이의 좁은 각은 
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n I r 2 tan 9 
tan B = — = - 

ly 刀' 

13. 대 칭성 에 의하여 두개의 질점 B , D 의 수평，수직속도의 크기는 
같다. 이 속도를 각각 하， i ； 2 이 라고 하자. 질점 C 의 속도방향 
은 C 에 서 A 에 로 향하며 그 속도는 tv 로 하자. 그림 2-4-4 에 

표시했 다. 끈 A , B 방향에 서 두 
질점 A , B 의 속도는 같고 BC 
방향의 두 질점 B , C 의 속도도 
같다. 그리하여 

cos a + v 2 sina = v cos 公 , 

v x cos a -v 2 sma = v c cos 公 

AB 에 수직인 방향에서 두 질점 B , C 의 총운동량은 
m{v x + y c )sin« - mv 2 cos a = 0 
우의 세 식을 련립하면 

y cos 2 幻 ; v v sin 2a 

l + 2sin 2 a 1 + 2sin 2 a l + 2sin 2 a 

그러므로 계의 총운동량은 



P = m{v + 2v x +v c ) = 


4mv 

1 + 2sin 2 a 


총운동에네르기는 


Ek= \ m{v2+2VI+2V2+Vl)= l + Z^a 

14. 그림 2-4-5 의 기에 보여주는것처럼 질점과 고리가 A 점에서 



im 2-4-5 


고리안벽 은 매끈하므로 고리 와 질점사이 의 호상작용힘 은 고리 
의 반경방향으로 향한다. 그러 므로 부딪 치 기 전과 후에 질점 의 
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원둘레 접선방향의 속도변화는 없다. 핍성충돌을 하므로 그 충 
돌곁수는 1이다. 그러므로 질점과 원고리가 충돌할 때 원고리 
의 반경방향에서의 상대속도의 크기와 방향은 변하지 않는다. 
그림 2-4-5 의 l 에서 보여주듯이 직각자리표계를 설정 하고 ^ 
축을 OA 방향으로 하게 하자. 마는 질점 이 부딪 치 기 전 원고 
리에 대한 상대속도이고。은 질점이 부딪친 후 원고리에 대 
한 상대 속도이 다. 앞에 서 서 술한것 에 의해 하，。의 두 자리 표 
축에 대 한 성 분량의 크기관계 는 I ；。와 均ᅮ 가 같고 可, 와 y 2x 
가 서로 같다. 여기서 쉽게 알수 있는것처럼 그림에서 a = p 
이 다. 이 에 근거하여 질점과 고리의 충돌에 대 해서는 아래의 
결론이 떨어진다. 

고리 는 오직 병 진운동만 하며 회 전운동은 하지 않는다. (고리 가 


받는 중돌힘 의 작용선 이 고리중심 을 지 나기 때 문이 다. ) 

고리에 대해 상대적으로 보면 질점 이 충돌할 때 반사각은 입사 
각과 같다. 질점이 고리의 P 점으로 입사하고 또다시 P 점에서 
나올 때 질점의 충돌현상은 고리 에 대해 상대적으로 보면 반사 
각이 입 사각과 같다는것 을 만족하며 질점 이 고리안에서 7 V 번 
충돌할 때 지나간 로정은 원고리에 대해 본다면 ( W +1) 개의 
변을 가진 바른다각형을 만든다. 질점이 P 점에서 원고리에 입 
사할 때의 속도를 해 이 라고 하자. …과 PO 방향사이각을 分 라 
고 하면 앞에서부터 알수 있는것 처 럼 2 산 는 바른다각형(꼬 +1) 
의 내각으로 되는데 즉 


2分 = 


N + 1-2 

尺 + 1 


N 

尺 + 1 


刀■’ 


_ N -1 n _n n 
~ 7 V + l ' 2~~ 2"~7 V + 1 

또한 그림 2-4-5 의 도 에 서 v N 은 질점 이 고리안에 들어 온 후 
고리 에 대 한 상대 속도이 다. v N 의 크기 와 해 은 갈으며 1、과 
OP 사이의 각은 산이다. 1〜과 …이 OP 에 수직인 방향의 성 
분량은 같다. 또한 동시에 전체 충돌과정에 고리는 회전운동을 
하지 않는다. OP 방향은 책상면에 대해 상대적으로 볼 때 변화 
를 일 으키지 않는다. 우의 두 설명 과 운동량보존법 칙 에 근거하 
여 다음의 판단을 내릴수 있 다. 

질점이 고리에서 튀여난 후 고리의 OP 방향에 수직인 운동량 


은 령이 다. 
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※ 이 판단의 근거는 질점이 고리에서 튀여난 후 고리의 OP 방향에 
수직 인 방향에서 책상면에 대한 상대속도는 령 이 아니며 책상면 
에 대해 상대적으로 본다면 질점이 고리에서 튀여날 때 고리와 
질점이 OP 방향에 수직인 총운동량은 질점이 고리에 들어설 때 
OP 에 수직인 방향에서의 운동량과 같지 않다. 이것은 운동량보 
존법 칙과 서로 어 긋난다. 

즉 질점이 고리에서 튀여난 후 고리에서 op 방향에 수직인 속 

도는 여전히 령으로 되며 질점과 고리가 여러번 충돌한 총효과 

는 질점과 고리가 op 방향에서만 작용한다는것과 맞먹는다. 

고리에 대해 본다면 질점의 op 방향으로의 속도성분량 

( u q cos <9) 파 고리가 핍성중돌을 하는것으로 본다. 핍성중돌에 

대한 모형으로부터 고리가 얻는 속도는 

2mv^ cos 6 2mVc 、 . n 

v M = ---=- — sm - 

M -\-m M + m N + \ 

이것은 질점이 고리를 벗어난 후 고리중심의 책상면에 대한 상 
대속도이며 그 방향은 PO 의 련결선인데 모에서 o 에로 향한다. 
15. 미끄리운 물체와 상자벽이 /번째 충돌한 후 미끄러운 물체와 
상자의 땅면 에 대 한 상대 속도는 각기。와 M 이 다. 

V 0 의 방향을 정 방향이 라고 하고 미끄리 운 물체 와 상자를 하나 
의 계로 보면 충돌전과 후의 운동량은 보존된다. 
z = 1 일 때 tnv 0 = mv l + mu 이 다 . 

또한 중돌곁수에 대한 식 

v 7 - v , U - V ： 

公 — ---- =--—— 

아0-갑20 巧- 1- 비-1 

으로부터 아-비才이을 얻는다. 이 식을 풀어서 

v \ =조 (1 -分) 1 노 ， u \ = ~(} + e ) V 0 

을 얻고 같은 방법으로 i = n 일 때 

mv 0 = mv n + mu n 

V n_ U n = ~ e ( v n-l ~ U n-l = … = (- 公) 72 ᄍ。 

을 얻으며 이것을 풀면 

V n = 1[1 + (- 之 )"] 1 ’0 ， U n = ~^\\~i~ e ) n ] V 0 
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을 얻 는다. 미 끄러 운 물체 와 상자가 «번 중돌한 후 종운동에 네 
르기는 


77 丄 丄 2 丄 2 n , 2 n \ 

E Kn=^ mv n~2 mu n =^rnv 0 (\ + e ) 
계가 잃어버린 운동에네르기는 

쇼 Ekm ~ E K q — E Kn = — mVQ - —mVQ (1 + e 2n ) = —^o 



문제의 의미로부터 스프쁘<0.4, ^—^<0.4 -> «<4.6 

五'모 o 2 

이로부터 계가 손실한 총운동에네르기는 처음 운동에네르기의 
40%보다 작아야 한다. 

미끄러운 물체와 상자가 충돌한 수는 4보다 많아서는 안된다. 


제5장. 천체의 운동 


4) 

풀이방향: 위성의 고도를 낮추면 위성이 지구에 대하여 상대적 
으로 동쪽으로〈〈 띠 간다.〉〉고 볼수 있 다. 즉 지 구의 자전보다 더 
빠르며 회전주기는 좀 작아전다. 따라서 반경을 감소시켜야 하 
는데 먼저 아래로 고도를 조절하고 동경 128°에서 다시 우로 
고도를 조절해 야 한다. 

1) 

풀이방향: 만일 련속체 라면 고리안의 매 개 점 의 각속도는 반드 
시 같 다 . 즉 v = coRx R 

만일 위성들의 집 합체 라면 고리안의 매 위성의 향심 력은 만유 
인력 에 의해 계 산된 다. 

GMm mv 1 2 1 

R 2 R R 

합성 과 뉴톤의 운동법 칙 을 고려할것 


4) 

풀이방향: 운동의 

T a 2 
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를이방향: 행성 의 질 량 M , 위성 의 질 량은 m , 행성 의 반경 R 
라고 하면 위성 이 행성주위 로 운동할 때 


역 = ” (의 .R 

R 2 U J 


또한 행성의 밀도는 p = — = ^ 

V GT 2 

따라서 Pa - Pb =yj 

1 公 

5 . 두 별의 질 량을 각각 M x , M 2 이 라고 하자. 

그러 면 모두 련결선우의 어 떤 점둘레 로 주기 가『 인 원운동을 
한다. 별 1과 별 2에서 그 점까지의 거 리는 각각 식 와 £ 2 이 다. 
만유인력법칙과 뉴톤의 제2법칙 및 기하학적조건으로부터 


6 . 


G 


M x M 2 

R 1 




•I 사 ， G 


M x M 2 


R z 




• L 2 , L 2 = R 


이 식들을 련립하여 풀면 

M l + M 2 


AttR^ 

GT 2 


사람들은 원고리형의 우주촌의 변두리에서 생활한다. 사람에 
대한 변두리의 맞선힘이 향심력으로 되며 이 크기는 사람이 땅 
면우에 서 받는 중력 과 같다. 뉴톤의 제 2법 칙 에 의하여 


I 다리씨 


mg = m (27 rn) 2 r 



5X10—V 1 


7. 문제에서 용수철저울로 재여 얻은 물체의 무게 ，와，는 실 
제상 용수철저울로 읽은 수자이 다. 즉 용수철의 핍힘 이 다. 행성 
의 두 극에서 물체는 만유인력 代ᅀ 과 용수철저울의 됩 힘 ，의 


작용을 받는다. 이곳에서 물체는 회전운동을 하지 않고 정지상 
태에 있으므로 


f o1 =w = g 



(식에서 M 을 행성의 질량, 은 물체의 질량， 


요는 행성의 


반경 이 다. ) 
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또한 


M = pV = p • 


4ttR 3 

3 


3W 

\nGRm 


행 성 의 적 도위 치 에 서 물체 는 만유인 력 F o1 과 행 성 의 자전 운동 
에 따르는 용수철저울의 핍힘，의 작용을 받는다. 따라서 


F 0] -W' = m 


Att^R 

T 2 


또한 ~=不이므로 


W-W^m^r-R — mR :( 竹’-竹기 


T 2 


4刀， 2 


우의 매 식을 정돈하면 


P 




GT 2 (W-W') 


를 얻는다. 

8. 3 946±10， 1.5 X 10 6 


■ I 방향: 

1) 문제 에 서 《 게 모양별 구름》으로부터 지 구까지 의 거 리 가 5 
OOOly 이 라는데 대 하여 주의한다. 

2) 〈〈 게모양별구름〉〉의 펼 친각도라는 의 미 는 지 구상의 관찰자가 
《게모양별구름〉〉의 직경을 바라보는 각도이 다. 

9. 땅면우에서 시험할 때 용수철의 핍성자리에네르기는 원룰체의 
운동에네르기로 전환된다. 그러므로 압축된 용수철의 자리에네 
르기는 


이 다. 만일 분리 되 기 전 궤 도우에 서 로케 트의 운동속도를 v ， 
분리된 후의 로케트의 속도를 끼，원를체의 속도를 아 라고 하 
자. 력학적에 네 르기보존법 칙 과 운동량보존법 칙 에 의하면 


(M + m)v l = Mv\ + mv’ 2 , 


(M + m)vl 


=!세 — 2 


이로부터 
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11 


고상대 — 간 2 = 간 o 1 + ] 균 = 5 • 6 m/s 


10 . 1 ) 


를 얻는다. 
GMm 


R 2 


mRco , M : 


P-ttR 3 
厂 3 


-> P : 


3 co 2 


2) 

P = 

3切 2 _ 

\nG 

3) 

M - 

4 

: f 이 R 

I 다리씨 



3 x (60 tt ) 2 


4 穴 " x 6.67 x 10 


-ii 


4 穴 "G 

：1.27 xl 0 14 ( kg / m 3 ) 


R 


3 M 


3 x 2 x 10 


30 


:1.55 xl 0 5 ( m ) 



. Anp V 4 x 3.14 xl .27 xl 0 14 
i 가 w 2 주위 로 반경 이 / 인 원운동을 한다고 생 각하자. 

은 원의 중심 이 다. 두 질 점 사이 에 만 

유인 력 이 작용하므로 지 는 래 양계 의 행 
성의 운동과 같이 볼수 있다. % 가 점 
A 에서 속도가 최소로 되고 점선을 따라 
타원운동을 한다고 보자. 이때 m 2 은 초 
점인데 그림 2-5-1 에서 보여주었다. 원 
운동과 타원운동의 주기를 각각 r 와 r 、 

긴 반경을 각각 I , /'라고 하자. 

케플레르의 제3법칙 

y>2 y f 2 

로부터 »기 가 점 a 에서 속도가 령으로 될 때 r -> i 

m 가 점 A 에서 w 2 까지 운동하는데 걸리는 시간은 t = T ， 12 
이다. 또한 %가 원운동할 때 향심력의 작용을 받는다. 


원의 반경과 타원의 


F n =G 


m x m 2 

~r 


: mj 


4 tt z 

~ T ^ 


-> 


T z 4 tt z 


V 


Gm ᄀ 
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따•리써 



그러므로 


T' = 27rl ，2 ^= 
、 jGm 2 




1.36x10 8 (s) 


12 . 미 싸일 이 우로 올라가는 최 대 높이 를 쇼라고 하자. 
력학적에네 르기 보존법칙에 의하면 


^ Mm 1 2 广 ， Mm 1 2 

- G - h — mVn = _(j - h — mv 

R 2 0 R+h 2 

이 성 립한다. 

미싸일의 운동은 케플레르의 제2법칙을 따르며 미싸일이 최고 
높이에 올랐을 때 그 속도방향은 미싸일과 지구중심을 련결하 
는 선에 수직 이 다. 그러 므로 ito 0 sin «=( i ? + 切 wsin 90° 를 풀면 
h = Rcosa 이 다. 

13. 1) 쌍둥이별 이 그것 들을 련결 하는 선의 중심주위 로 원운동을 


한다. 운동속도를 u 라고 하면 향심 가속도는 다음의 방정 

식을 만족한다. 

GM 2 “ V 2 \GM 

—규一 = M -> v = J — — 

]} LI2 V 21 

그 주기는 

베 / 2 ) [2L 

0 v \GM 

2) 관측결과로부터 별의 운동주기는 

나이 

이 것은 쌍둥이별계 가 받는 향심 력 이 자체 의 끌힘 보다 크며 
결과적으로는 중심으로 향하는 그 어떤 다른 힘을 받는다 
는것을 말한다. 문제의 의미를 보면 이 작용은 골고루 분 
포된 검은구멍으로부터 온다. 구안에 고르롭게 분포된 검 
은구멍 의 쌍둥이별 계 에 대 한 작용은 질 량이 구안에 포함한 
검은구멍의 전체 질 량 M ' 와 갈으면서 중심점 에 위 치 하고 
있는 질점 의 작용과 맞먹 는다. 검 은구멍 의 작용을 고려한 
후 쌍둥이별의 속도 즉 관측된 속도는 ~ 이 다. 그러 면 
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14. 


M 


vl _ GM 2 


+ G 


MM' 


마) 


\G{M + M') 


LI2 L 2 ( L /2) 2 ' M 2L 

자리길 이 일정할 때 주기 와 속도는 거 꿀비 례하며 이 로부터 


이 고 나 아가서 


이) - Jn 


N-\ 

M ，= - M 


이 다. 구하려는 검은구멍의 밀도를 厂 라고 하면 
； 3(N-l)M 


.4 스 . P 고 M 


P ： 


3 ]2厂 4 ᅳ ，厂 2此 3 
1) 써 2 《비이 므로 우주비 행 선은 일정한 속도로 지 구주위 로 
운동하며 위성의 운동은 우주비행선의 
지구에 대한 원운동과 위성의 

우주비행선에 대한 원운동의 합성이다. 

그림 2-5-2 에 보여주었다. 이에 

대 해 서 

Gm x m^ 2 


，사 i 公， 2 穴지 = 

n 2 에 대 해 



R z 


co 




① 하와 함께 지구주위로 운동한다. 

F 


F - 


cos 公 


자므로 


尺 


F 2 

2 -= m 2 a> (R-L cos a) 

cos 公 


또한 


F S 2 


Gm 2 m ᄌ' Gm 2 m ᄌ' 


R 1 


(년 


cos 公) 


(R-L cos a) 

웃식으로부터 

F = [ f ^ 2 - m 2 o) 2 (R-L cos 公)] cos 公 = 3m 2 co 2 L cos 2 a 
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② 우주비 행선주위 로 운동할 때 접선방향의 각가속도를 P 
라고 하면 

F " = F tan a 

그러므로 

m 2 L /3 = -F tan a = 3 m 2 co 2 L sin a • cos a 

이로부터 

p + 3 m 2 a> 2 L sin a • cos a = 0 
« 가 상수라면 分 = 0 이 다. 

즉 sin« = 0 일 때 公 。=0 혹은 a Q = n 

夕 T - 3 

cos a = 0 일 때 « 0 =— 혹은 « 0 = — ^ 

2) 만일 힘모멘트 M = Ftana-L 의 +, 一 부호의 변화와 
( a , -« 0 )5] 부호의 변화가 반대로 된다면 평형상태에 
있게 된다. 대응되는 변화로부터 0, n 각을 취할 때 
평형상태 로 되 고 tt /2 와 3 tt /2 를 취 할 때 비평형상태 에 
놓인다. 

15. 지 구와 씨리 우스별，씨리 우스별 
과 같 이 도는 짝패별 의 운동자리 
길을 그림 2-5-3 에 보여주었다. 

씨리 우스별 의 질 량을 M , 같이 
도는 짝패별 의 질 량을 m, 그의 
거 리를 라고 하자. 

그림 에 서 a„ 이 은 각각 씨 리 우 
스별과 그와 같이 도는 짝패별들로부터 그것들의 질 량중심 C 
까지의 거리이다. 씨리우스별이 C 주위를 돌 때 그 향심력은 
씨리 우스별 과 그와 함께 도는 별사이 의 만유인력 에 의해 생 긴 
다. 

각속도를 ® 라고 하면 



GMm 

( 公 1 +a 2 ) 2 



a x 


그러므로 
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t 2 ᄃ 4 穴 ■ 2 a 1 0 1 + 아) 2 

Gm 

또한 그림으로부터 알수 있는것처 럼 

a x _ a x + R 0 
tan a tan ( 幻 r + P) 

a , /? 가 다 작으므로 


tan 公 r « 幻 r, tan ( 幻 r + aJ3 


^=- R 0 


P u 0.376( 


入 = 6. m 0 


M 


ma 2 = Ma x -> a 2 = —— a { 


m 


i 다리써 


T 2 6.12 3 x4^ 2 (m + M) 2 i? 0 3 


Gm 


또한 지구가 태양주위로 공전할 때 반경이 R 0 , 주기 T 0 
라고 하면 

G • M 래 w 지 


Ro 


m 


지 


2 n 

~ f ~ 


요 o 


T 0 2 - 4 서 


GM , 


m 


나아 가서 

Tp 1 
T 2 6.12 3 (m + M ) 2 M 래 
웃식을 풀면 

m 


1 r x 2 c\ t- r\ 가ᅵ 


, 23(m + M 태 ) = 250 


사태 


好래 


la 이 
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제 6 장. 물체의 평형 


3) 

풀이방향. 전체 과정에서 반구의 작은 구에 대한 맞선힘 7 V 과 끈 
의 작은 구에 대한 장력『의 합력은 변하지 않으며 이 합력 T 
와 사은 닫긴벡 토르3각형을 형성한다. 그림 에서 우에서 서 술한 
벡토르3각형과 류사한 3각형을 찾을수 있는데 이 3각형의 3개 
의 정점은 각각 고정도르래，작은 구와 반구의 중심이다. 닮음3 
각형의 비례관계를 리용하여 풀수 있다. 

3) 

풀이방향. A 와 묘의 공통의 중력 중심 이 책 상의 변두리 를 벗 어나면 
안된다. 

T) 

를이방향. a 와 b 를 고찰대상으로 하고 평형원리를 리용하여 구할 
수 있는 정 확한 도형 은 n 밖에 없다. 

1) 그림 2-6-1 과 같이 A 위치에서 최 

소한의 힘을 가하려면 힘의 방향 
은 AP 에 수직이며 이렇게 하여 야 
힘 의 팔이 가장 크다. r = 2 A 이므 
로 기하학적관계로부터 

ZPAO = 30°, ZPOB = 60 o 이 다. 

만일 원기둥체가 P 축주위로 굴러 
올라가게 하자면 이때는 땅면의 
원기 둥체 에 대 한 맞선힘 이 서 = 0이 다. 이때 장력 斤 와 중력 
의 점 모에 대한 힘모멘트들이 평형을 이루므로 이로부터 
mgr sin 60。= P • 2 r cos 30。 

t 다리써 

F = 2.5 x 10 2 N 

2) 원기둥체에 대한 계단의 작용힘을 /라고 하자. 운동하기 시 
작했을 때 /와 중력 wg 및 장력 厂 의 세 힘 이 평형 을 이 
루며 반드시 한 작용점을 가진다. 

이로부터 힘 /의 방향은 PA 의 방향이다. 즉 힘 /의 방향 
과 厂 의 방향은 수직 이다. 
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그러므로 /의 크기는 중력의 AP 방향성분힘과 같다. 즉 
/ = mg cos 30° 

/ = 4.3 x 10 2 N 

5. 날수 있는 림계속도는 F = G 를 만족해야 한다. 즉 

CSv 2 = mg — > v = 우품 cc VZ 

타조가 나는데 필요한 최소속도 I ；는 



v ' = 27. 5 m/s 

그러므로 타조는 날수 없다. 

6. 1) 연마반이 정지했을 때 막대기 AB 의 작업대상을 하나의 물체 
로 보면 그것이 받는 외력은 축 A 에 대하여 힘모멘트를 가 
진다. 즉 중력 의 힘모멘트 



연마반의 공구에 대한 맞선힘의 힘모멘트는 

F °i 

凡의 힘모멘트는 F B / 이다. 힘모멘트의 평형조건으로부터 
F 0^ = ( m l +m 2)g^ + F B l ᅳ F B=^[ F 0~( m l +m 2)g] 

수값을 넣 으면 F b = 40 N 이 다. 

2) 연마반이 회전운동할 때 중력과 맞선힘 斤 의 힘모멘트외에 
도 공구에 대 한 마찰력의 모멘트 빼 도 작용한다. 

힘모멘트의 평 형조건으로부터 

F 0 ! 조 = juF 0 d + (wj +m 2 )g 1 - + Fy 

를 풀면 

Fb = ^-[^o _( w i + m 2)s\~— 
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수값을 넣으면 



FI = 30 N 

7. 그림 2-6-2 와 같이 3차원자리 표계 를 택하고 ABCD 를 자리 표평 
면으로 하면 Oz 축은 ABCD 평면에 
수직 이 다. 물체 가 경 사면에 서 등속 
직선운동을 한다면 그가 받는 외부 
힘들의 합력은 령으로 된다. 3차원 
자리표계 에 서 힘 을 분해하면 

ABCD 평면에 있는 모든 외부힘들 
의 벡 토르합은 령 이 므로 물체 는 F 그림 2 -6_ 2 



와 Gsin /9 의 합력방향으로 미끄러 진 다. 그리 고 마찰력 
/ = -^ F 2 + (G sin 0) 2 = 5 a /2 N 
F 와의 사이각은 135° 이 다. 

8. 그림 2-6-3 의 가에서 끈 OA 의 장력 이 7； 에 이를 때 끈 OB 의 


장력 은 이 미 r 2 보다 커 지 게 
않는다. 왜냐하면 OA 의 장 
력 이 刀 에 이 르기 전에 수 
평방향의 끈 OB 가 이미 끊 
어지기때문이다. 그림으로 
부터 

收 2 -박 >G 

이런 조건하에서 OB 의 장 
력이 최대 값에 이를 때 e 는 


된다. 이것은 문제의 요구에 맞지 




그림 2 - 6-3 

이 미 최 대 값에 도달해 있다. 


多 최 = tan- 1 — 

니 G 

다음으로 그림 L 에 보여주는 다른 한 가능성 은 

、/”_守 <G 

인데 끈 OB 의 장력 이 r 2 에 이 르기 전에 OA 가 먼저 끊어 진다. 
따라서 끈 oa 의 장력이 r , 일 때 산는 최대값에 이른다. 

6^ = cos- 1 두 

9. 저울의 구조는 그림 2-6-4 와 같다. 저울의 걸개 B 로부터 손잡 
이까지의 거리는 d , 령표시점 A 에서 손잡이까지의 거리는 / 0 , 
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최대눈금 D 로부터 손잡이까 
지의 거리는 I , 저울대와 저 
울걸 개 가 받는 중력 을，라고 
하면 저울이 수평을 이루었을 
때 ，의 손잡이 에 대 한 팔의 
길 이는 名 이다. 저울추의 질 




r d . 

i_s 

r 



L A.i 






- 

/<» 




/ 


6 p 

그림 2-6-4 


량을 m , 저 울의 최 대측정 량을 M 이 라고 하자. 빈짐 상태 에 서 
평형을 이룰 때 


10 . 그림 2-6-5 의 


Mgd = Pd 0 + mgl — > 


m = 


Md 
/ 0 +/ 


기에 보여 준것처럼 쇠고리의 반경을 요 라고 하 


자. 쇠 고리 에서 임의의 토막구간 A / 을 취 하면 그의 질 량은 


A, n =—AI 

2 刀 ： R 



Aw 이 받는 힘은 아래 와 같다. 

원를면의 맞선힘 N, (그 방향은 원를면에 수직 이다. ) 중력 
Awg 및 ᅀ/의 두 끝이 받는 장력 은 I 7 이 다. 그림 6-5 의 L 와 
같이 ᅀ/의 쇠 고리중심 에 대 한 펼친 각은 A ” 이 다. 그러 면 

2rsin^ = 7Vcos — 

2 2 


ᅀ/이 아주 짧으므로 Ap 도 아주 작다. 그러므로 


를 넣으면 


. A(p A(p 
sm -=- 


2 2 


TA(p = N cos 


A(p 

~ 2 ~ 
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토막 A / 은 힘 평 형 을 이 루므로 


우의 두 식으로부터 


쇠고리의 장력은 


Amg = 


tan a = Amg = mg _ 

2 m(p 2刀 T 


TV sin — 


T m S 

tan — 

2 

11. 나무를 쌓아서 문제의 그림 2-6-6 과 같은 구멍 이 있는 다리를 


만들 때 다리구멍의 높이 // = 10/2-/2 = 9/2 이 다. 최대 너 비 5* 는 
아래와 같이 구할수 있다. 쌓은 나무토막들이 미끄러우므로 제 
일 웃층의 나무토막들사이에는 수평방향의 호상작용힘이 없어 
야 하며 기타 매 나무토막들사이에도 
수평방향의 작용힘이 없어야 한다. n 
번째 나무토막 끝점과 « + 1번째 나무토 
막끝점사이 거리는 Ax „ 이다. «번째 나 
무토막우에는 모두 «-1 개의 나무토막 
이 있는데 중력의 합력의 작용선을 n 
번째 나무토막의 모서 리 B 점의 왼쪽 혹 
은 B 점을 통과한다. 그렇지 않으면 우 
의 나무토막들이 평형 을 이룰수 없다. 지지점사이거 리 5• 가 가 
장 큰것을 요구하므로 중력의 합력은 점을 통과해야 한다. 
« + 1번째 나무토막의 모서 리 A 를 지 지 점 으로 잡으면 «번째 나 
무토막의 힘모멘트의 평 형 조건은 

(«- l)GAx 세니 


ᅀ X 


—• 



n-l | 


i 

i 



B 

1 


T 



r 



(n-l)G 
그림 2-6-6 


식 에서 G 는 매 나무토막이 받는 중력 이 다. 이 식 을 줄면 

A L 2 h 

ᅀ사2 = = —— 

Zn n 

그러므로 


S - 2’ 호 ，: Ax” 



11.32 h 


i 다리써 
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S _ 11.32 h 
~ H ~ 一 9 h 


= 1.258 


12 . 부표가 평형위치에서 미소각 « 만큼 벗 
어 났다고 하자.(그림 2-6-7) 아래결구 
의 곡률중심 O 를 기준점으로 잡았다고 
하면 전체 부표계(부표와 막대 기 ) 는 두 
개의 힘모멘트의 작용을 받는다. 

중력 ■의 O 점 에 대 한 힘 모멘트는 




: - 7 ；) 


sm 公 


중력 ■ 의 O 점 에 대 한 힘 모멘트는 



M 2 = m 2 g(R - 은 ) 


sin a 


전체 힘모멘트는 

M = M x -\ - M 2 = m ' g(、R - 능) sin a + m 2 g ( 능 - R ) 


sm 公 : 


{ m x + m 2 )R - ( m x h + m 2 l ) 


gsma 


n m x h + m 2 l . 、 . 

= - ( m l + m 2 )gsma 

_ Z ( m l + m 2 )_ 

„ m]h + m，l 

x = R --- — 

+ m 2 ) 

M = x { m x + m 2 )g sin a 
따라서 jc 〉0 인 때 M 〉0 

전체 힘모멘트는 되 돌이힘모멘트이 며 안정한 평 형상태 에 놓인 
다. ; c <0 인 때 M <0 이 다. 전체 힘모멘트는 기 울어 지 게 하는 
힘모멘트로 되 여 불안정한 평 형 상태 에 놓인 다. 
x =0, M =0인 때 전체 힘 모멘트는 령 으로 되 여 중립평형 에 
놓인다. 

13. 수평으로 된 호수바닥에 매 변의 길이가 £인 바른6면체의 물 
체가 있는데 그 질량분포는 고르로우며 밀도는 广 이다. 물체의 


오른쪽 측면에 속도가 간인 물흐름이 이 측면에 수직 으로 왼쪽방 
향에서부터 온다고 하자. 이 물흐름이 오른쪽측면에 주는 힘을 
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F 라고 하면 물체는 물의 뜰힘 (오와 중력 G 
의 작용을 동시에 받는다. C 는 물체의 중 
력 중심 이 다. (그림 2-6-8) 斤의 작용은 물체 
를 움직 이게 하는 점 이 다. 그리 고 G 와 Q 
의 합력 P 는 아래로 향한다. 강바닥의 물 
체에 대한 맞선힘은 

N=P=G-Q 

강바닥의 물체 에 대 한 미 끄럼마찰력 은 

f = juN = /j(G - Q) 

만일 물체 가 움직 이지 않는다고 하면 

요 G-Q) 

여 야 한다. 문제에 이미 주어진 조건에 따라 
F = kv 2 L 2 ( k 는 비 례 곁 수) 

물의 밀 도를 广이 라고 하면 

P = G-Q = {p-p 0 )gL 3 

이것을 정 리하면 

切 2 左 2 ^ ju ( p - p 0 ) gL 2 

즉 1스 切 2 

M(p-Po)g 

따라서 물체 의 중력 은 G = pgl) > ' f 次 1； - ?■ 

^g\p~Pof 

으로 표시할수 있 다. 이 제 

C 岸 3 

^g\p~Pof 

으로 표시할수 있 다. 이 식 으로부터 G < tt ； 6 인 물체 는 이 리 한 
물흐름의 충격 을 받으면 밀 려가게 된 다. 즉 물속에 서 물흐름때 
문에 밀 려가는 물체 의 무게 는 물흐름속도의 6제 곱에 비 례한다 
는것 을 알수 있 다. (류체 력학에 는〈〈 물의 흐름속도가 «배 증가 
하면 그 물흐름에 의 해 밀 려가는 물체 의 무게 는 « 6 배 로 커 진 
다.〉〉라는 법칙이 있는데 우의 결론은 이 법칙의 내용을 반영 하 
고 있다.) 



ᄀ탭 2-6-8 
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13. 얇은 관의 마개를 뽑은 후 얇은 관의 아래단 A 위 치 에서의 
요소액 체토막이 웃쪽과 아래 쪽에 서 받는 압력 은 그림 2-6-9 
와 같다. 웃쪽의 압력은 
P'a =P 0 + P l g(H +1) 

이고 아래쪽의 압력은 

Pl = P 0 + p lg (H + l ) 

이 다. 

여 기 서 P 0 은 대 기 압이 다. p 2 > a 이 
므로，>"이다. 

이것이 관안의 밀도가 큰 액체를 관 
밖을 밀어내는 작용을 한다. 관이 대 
단히 가늘고 또 웃쪽과 아래 쪽의 압력차가 크지 않으므로 각종 
내부마찰 등의 영향하에서 밀도가 큰 액체는 서서히 흘러나간 
다. 작은 용기안의 액 체변은 계 속 아래 로 내 려가서 얇은 관의 
A 점에서의 웃쪽과 아래쪽의 압력이 서로 같아지면 밀도가 큰 
액체는 계속 흘러나가지 않는다. 작은 용기의 자름면적이 큰 
용기보다 훨 씬 작다는것 에 주의 를 돌리 며 큰 용기 의 액 체 높이 
는 변하지 않는것으로 볼수 있다. 평형을 이루었을 때 작은 용 
기 안의 액 체 면은 Ax 만큼 내 려간다. A 끝에 서 웃쪽의 압력 은 
P'ai = + PiS (^ -Ax + /) 

아래쪽의 압력은 까 i =하+/7 1 료(산 + /)으로된다. 

p'a\ = Pai 로부터 

P2§( h -Ax + l ) = p { g(H + 1) 

Ax= Pl ~ Pl (H + l ) 

Pi 

그러 므로 처음에 작은 용기 에서 흘러 나오는 액체질 량은 
Awj = p 2 AxS = (p 2 - Pi)(H + l)S 
이 러 한 평 형 은 불안정 한것 이 다. 

액 체안에 서의 미세한 요동은 관안의 밀도가 큰 액체 를 웃쪽으 
로 미 소량 x 만큼 올리밀게 한다. 그림 에 서 보여 주듯이 웃쪽 
압력은 P x = P ' A i - P 2 gx 





—I — 1 i - 


B 

i i i — 


B 

P : 

A 

>； 


메 


Px 


A 


ZIMi 2-6-9 
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아래 쪽의 압력 은 p " x = p " A l-PlgX °1 된 다 

(여기서 다시 아래와 같이 근사적으로 취급하자. 얇은 관의 자 
름면적은 '보다 훨씬 작으며 얇은 관안의 밀도가 큰 액체가 작 
은 용기 로 다시 흘러 들어온 후 작은 용기 의 액 체 면의 높이 는 
거 의 변하지 않는다. ) 

^ A 1 = Pa \ » /)2 >A 이므로 Px Px 

이 것은 얇은 관안의 밀도가 큰 액 체는 줄곧 되돌아 올리호른다 
는것 을 보여준다. 밀도가 큰 액체 면이 올리흘러 얇은 관의 꼭 
대기 묘에 이른 후 밀도가 작은 액체는 우로 떠오른다. 이것은 
작은 용기 안의 전체 적 인 액 체 면의 높이 를 부단히 증가시켜 얇 
은 관의 아래쪽과 웃쪽의 압력이 같아지면 흐름이 정지된다는 
것 을 의 미 한다. 즉 Pb = 이 다. 이 후로 부단히 순환이 진행 
되는데 작은 용기의 밀도가 큰 액체가 전부 빠져 큰 용기의 밑 
부분에 쌓일 때 까지 진행 된다. 작은 용기 안에 밀도가 작은 액 
체 로 결 국 바뀌여 진다. 계전체 의 에 네 르기 가 최 소상태 에 이 르 
게 되 여 안정한 평 형상태 에 이 르게 된다. 

이러한 순환과정에서 작은 용기속에 들어가는 밀도가 작은 액 
체의 임의의 질 량 와 용기 에서 빠져 나가는 밀도가 큰 액체 
의 임의의 질량 '을 계산하자. 매번 밀도가 작은 액체가 작 
은 용기 에 들어 가는 시 각에 P' AK = P'^ K 이 다. 이 작은 용기 에 
A 자만 한 높이의 밀도가 작은 액체가 흘러들어온 후 얇은 관 
의 끝 B 점에서의 웃쪽과 아래쪽의 압력을 같다고 하자. 즉 

P AK 一 fhgl + P\g^k = P AK - Plgl 

I 다리써 

^k={p 2 ~ P\)sH P\ 

ᅀ «、 = p^ k s = (p 2 - p { )is 

또한 매번 밀도가 큰 액체가 작은 용기에 흘러나가는 시각에 

^Bn = PBn 

이 다. 

작은 그릇안의 밀도가 큰 액체의 높이가 Ax „ 만큼 감소한 후 
얇은 관의 끝에 서의 아래 쪽과 웃쪽의 압력 이 같다고 하자. 즉 
^Bn + Pl8 l - PlS^n = PBn + Pig 1 
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I 다리씨 


= (Pi _ PlW ! Pi 

ᅀ , W h = "2 ᅀ策 n , = ("2 " A ), 公 = 쓰 m k 


15 . 나무굴대의 질량을 m, 벽면의 
맞선힘 과 마찰력(웃쪽)을 N u 
F u 나무판의 맞선힘과 

마찰력을 N 2 , 凡이라고 

하자. (그림 2-6-10) 나무판파 
벽면의 사이각을 산 라고 하자. 
나무굴대의 평형조건식은 

드림선방향에서 

시 + 八厂 2 sin(9 + _F 2 cos(9:=wg (1) 
수평 방향에 서 


N \ = N 2 cos 分 一 F 2 sin 分 


⑵ 


F X R = F 2 R (3) 

나무굴대가 벽면에서 먼저 미 



-1) 


Zim 2 - 6-10 


끄러진다. 이때 



F \ = 지최 = M\ N \ 

(4) 


^2 - ’2 최 = "2 八’2 

(5) 

식 

3 에 의해 벽 면에서 미 끄러 질 조건은 식 ᄅ 

4 5 를 합처서 


M 八厂 1 乞 "2 八厂2 

(6) 

식 

2, 3, 4 로부터 



서 (1 + ju x sin 6) = N 2 cos 分 

(7) 

식 

6, 7 로부터 



cos 6 1 .ᄊ 

(8) 


- <—— + sin 分 


Mi Mi 


"1 

= 1, // 2 =1/ a / 궁을 식 8 에 넣으면 



a/3 cos 分 < 1 + sin 分 

(9) 


이것 이 벽면에서 미끄러질 때 / 9 가 만족해 야 할 조건이 다. 이 식 
으로부터 알수 있는것처럼 산가 작을 때 이 식은 만족할수 없다. 
分가 림계각 하보다 커야 발생한다. 外은 


a/3 cos (9 0 < 1 + sin 6 0 (10) 

을 만족한다. 이 식은 식 g 이 같기부호를 가지는 경우에 해당 
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된다. 이로부터 알수 있는것처럼 이때에 최대마찰력이 림계상 
태 에 놓이 게 된 다. (9 가 하보다 작을 때 나무판에 서 미 끄러 진 
다. 즉 나무굴대 가 벽 에서만 미끄리지고 나무판대기 에서는 미 
끄 러 지 지 않 는다. 

1) 나무굴대 가 나무판에 서 미끄러 질 때 의 조건을 론의 해 보자. 
그때 

’ 2 = 厂 2최 = "2 八^ 2 (4) 

F X < F ^ = Ml N x (50 

이 때 나무판에 서 미끄러 질 조건은 

/ u x N x > ju 2 N 2 (60 

로 된다. 식 2，3，4호부터 所와 八^의 관계는 

N ' = A ^ 2 ( cos « - // 2 sin 分) (70 

식 6 '， r 로부터 

cos 分之-!-+ sin 分 (80 

사 2 나 

이 식은 식 8과 반대된다. 

즉 나무판에서 의 미끄러지는 分 <0 Q 일 때 발생한다. 6><6> 0 
일 때 나무판에 서 미끄러 진 다. 

2) 림계각 하을 구하자. 즉 식 10의 량변을 두제곱하여 cos 外 
을 없애면 

2sin 2 分 2 + sin 分 0 -1 = 0 (11) 

[1/2 分 0 =30° 

sin 分 0 시 

[-1 分 0 = -90° 

그 풀이가 6» Q =30° 일 때 식 10을 만족한다. 이 식 10이 
구려 는 풀이 이다. 다른 풀이 는 하)=90° 인데 식 10을 만족 
하지 않으므로 버린다. 결국 산 = 15°~30° 일 때 나무판에 
서 미 끄러 진다. 分 = 30 0 ~ 60 0 일 때 왼쪽에서 미끄러 진다. 

3) 화살표의 회 전각을 구하자. 각이 15°, 30°, 60°일 때 나무 

굴대 중심 의 높이 를 h \, 쇼2, 쇼3 이 라고 하면 

r 0 

— = tan— 

h 2 

그러므로 그림으로부터 
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AO = A/O = h x =r cos^^-j = 7. 57 r 
BO = B’O = h ? =r cos = 3. 73 r 

l 2 J 

CO = CO = 쇼，， cos [무) = 1.73， 

나무굴대 가 A 에서 묘까지 떨어질 때 시 계 바늘방향으로 각 

。만큼 돌아간다. 

cp x ={ h \ — h 2 )/r = S . 84 rad = 220。 

묘에서 C 까지 떨어질 때 나무굴대는 나무판에서 시계 바늘반 
대 방향으로 巧만큼 돈다. 

ᄍ 2 = ( 쇼 2 -’ 23 ) =2.00 rad = 115° 
r 

이 과정 에 나무판자체는 시 계 바늘방향으로 30°만큼 돈다. 
그러므로 화살표는 마지막으로예 -※+ 30ᄋ = 135。를 자 
리키게 된다. 그러므로 화살표는 최종적으로 수직의 웃쪽으 
로부터 시 계 바늘방향으로 135ᄋ 돌아선것 을 가리킨다. 


제7장. 력학적진동과 력학적파동 


1. 3) 

풀이방향: 진동그라프에 서 A ? 크기 를 선택하여 론의한다. 

2 . 1) a , b 2) c 


풀이방향: 두개의 간섭성파동이 서로 만날 때 마루와 마루가 만나 
는 점，골과 골이 만나는 점은 모두 진동의 세기가 커지는 점들 
이 다. 


3 . T = 2k, 


/ sin a 


g 


를이방향: 이 장치의 등가흔들이(하나의 줄에 매달린 구)의 길이 


는 /sina 
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4. 1) 급(公 (S + 公 5 + 公 4 _ 公 3 - 公 2 - 公 l )/ o 2 

2) D 

3) y = Asin 2^/1^ 

{ \ g J 

5 . 3) 

풀이방향: 파동의 중첩은 파동에 참가하는 질점들의 변위，속도， 
가속도 등 벡토르의 합성이다. 먼저 두 파동이 P , Q , S 위치에서 
의 진동상태 를 판단하고 다음 벡 토르합성 을 진행한다. 

6 . 풀이방향: 질점 보의 진동방향에 기 

초하며 파의 전파방향이 왼쪽이라는 
것을 확정하고 다음 문제에서 주어 
진 파의 속도，시간에 기초하여 파 
동이 전파된 거리를 구하고 나아가 
서 t =0, 5 s 일 때 의 파형 의 그라프를 그림 2-7-1 

그리면 그림 2-7-1 과 같다. 

7 . 1) 진폭 J = 0.2 m ， 파장 A = 8 m 

2) ( f 2 —/ D 가 한주기보다 작을 때 오른쪽으로 전파된다면 
전파거리는 그림에서 2 m 라는것을 알수 있다. 이로부터 
속도가 

2 

v 9 =- m/s = 400 m/s 

^ 0.005 

인 파동이 왼쪽으로 전파된다면 그림으로부터 6 m 라는것을 
알수 있다. 이로부터 

p 의 = ―-一 m/s = 1 200 m/s 
ᅨ 0.005 

3) 파동의 전파거리는 6 000 m / sx 0.005 s = 30 m 로서 3개의 파 

장보다 6 m 더 길다. 그림에서 알수 있는것처럼 파동은 왼 
쪽으로 전파된다. 

8 . 문제에서 서술한데 기초하여 진동자와 가림막은 모두 조화진동 
을 한다. 가림 막의 진동방정 식 은 ; q =^4 cos©f (진동을 시 작한 순 
간을 ^=0, 이 시각 가림막은 변위 가 최대 인 점 에 위 치 하고 있 
고 cos 함수로 변위 를 표시할 때 그의 처 음자리각은 령이 다. ) 로 
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표시하면 전동자는 가림막보다 시간 늦게 진동한다. 그의 진동 
방정 식 은 

x 2 = Acosci\(t - Af) 

진동자의 그림 자가 가림막에 대 하여 상대 적 으로 운동하는 운동 
방정 식 은 


ᄌ 상 = - x x + x 2 = A cos cot + A cos co(t - A?) = 

n , aAt、. - coAt n . . coAt . ( A ?、 

= -ZA sm (cot - ) sm - = ZA sm - sin t - 

v o y o o o 


이 식들로부터 그의 상대적인 운동도 역시 조화진동이라는것을 
알수 있으며 그의 진폭은 J =2jsin^ ■ 이다. 

상 2 

세 Ocm, =5cm 

. . coAt , l 

. . sm - = 土 一 

2 4 

1) 만일 sin °^- = — , ①국 1 =k7r-\- (-1)^ arcsin^, A: € Z 이 라면 

ᅀ다 = — \kn + (-1 ) 쇼 arcsin 丄] = k + (-1) 소 x 0. 08s 
co 4 

2) 만일 S i n 으^ = -丄이 라면 우와 같이 
2 4 

At 2 =灰 一(-if x0.08s 
우의 두가지 경우를 종합하면 
ᅀ/ = 足 ±0. 08 (s) 

문제 에서는 상 > 0일것을 요구하므 
로 문제의 답은 

ᅀ, = |"±0. 08|s, k eZ 

9 . 진동자가 정지되 여 있을 때 위 치 O' 를 
자리표원점으로 하는 자리표계를 설정 
하자. (그림 2-7-2) 외부힘 이 진동자를 
义만큼 변위시 켰 다고 하면 이 때 막대 기 
OAB 는 O 주위로 각 산 만큼 돌아간다. 

만일 x 와 신 가 최소값 즉 
jc ->0, 여 ■() 이라면 이때 두 용수철의 



그림 2-7-2 
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핍힘은 각각 차 = 외이 9, F 2 =k 2 (x-b0) 

막대 기(혹은 보) 의 평형조건으로부터 

F x a = F 2 b — > k x a da =k 2 (x- b0)b, 

. a _ 足 2 公' 

. . 년 2 2 

Jc'ci + k^b 

가속도를 〜이라고 하면 


分를 넣으면 


F 2 =i 


: k 2 { x - bO ) = ma n 


k x k 2 a 


m ( k ' a 2 + k 2 b 2 ) 


k ' k 2 a 2 
灰 1 幻! 2 + 소 그 스으 


k ’ 

=- x 


진동자는 조화진동을 하며 그 주기는 


T = 2tt^ 


\ m { k x a + k 2 b 2 ) 


k ' k 2 a 2 


10. 흔들이의 주기 공식으로부터 r OC 시임을 알수 있 다. 승강기의 

가속도를 a , 추시 계 의 표준주기 를 r Q 이 라고 하면 승강기 가 우 
로 가속운동할 때 추시계의 주기는 


비수 

승강기가 아래로 가속운동할 때 추시계의 주기는 


t 2 = t 0 I ^ 

“-a 

대칭성으로부터 승강기가속도가 우로 향해있는 시간과 가속도 
가 아래로 향해있는 시간이 갈으며 그것을 이이라고 하면 추시 
계 가 나타내 는 시 간은 


^ 0^0 ■ ^ 0^0 
一〒「국 



: t 0- 


2 + 2 


寸 


< 2, t (\ 


이것은 추시계가 나타내는 시간이 실제의 시간보다 작으며 승 
강기운전공은 늦게 퇴근하게 된다는것을 보여준다. 
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ii . 수학흔들이가 작은 흔들이를 거치는 과정에 최대흔들이각을 e 
라고 하자. 력학적에네르기보존법칙으로부터 연추가 맨 아래점 
을 지날 때의 속도가 제일 크며 그 속도는 

하 ) = V 2 g/(l-cos6>) =" 京 " .sin| 

흔들이각이 작은 경 우 

. e a 

sm — « —— 

2 21 

여 기서 셨는 진폭이다. 그러므로 


하) 



T = 


2jiA 


강 o 


진주가 달려있는 수학흔들이 가 흔들거 리 는 과정 에 진주는 항상 
동일 한 수평 선에 놓여 있게 되 므로 연추가 맨 아래점 을 통과할 
때 의 속도는 v ，진주의 속도는 v 12, 계 의 력 학적 에 네 르기 는 
보존되므로 


~mv 



= mg/(l-cos 0) 


v = 2 /2g/(l-cos<9) 
' V 5 



2nA 7rA^ V5 미 

- = - = - 1 . 

v Vq 2 



이므로 



12. 그림 2-7-3 에서 보여주듯이 1 과 2 층 
이 접하는 경 계 에서 굴절법 칙 에 의 해 


sin 分 j _ 2v l 3 

sin 分丄 이 ~ 

2 와 3 층이 접하는 경 계 에서 _ 


sin 分 3 _ 3 아 
sin 分 2 21 ；! 


I 

I 


그림 2-7-3 
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그러면 «-1과 «층이 접하는 경계에서는 

sin 6 n _ nv x 
sin 分니 («- l ) 어 


. 厂 y ，ᄆ . 기 ，!• ，|• 丄 

^ n =—^0 n _ X = — .— 


-sin 여 


그 러 므로 sin d n =n sin O ' 이 다 . 

소리파가 매 층에 서 전파될 때 수평 방향의 변위 를 Ax ,. 로 표시 
하자. 여기서 i = l , 2, •••, n 


/번째 층에서는 sin 分,. 


Ax +d 2 


i 2 d 2 sin 2 6 


이 성 립 하고 sin 6 n = «sin 分! 와 련 립 하면 Ax; =-^-^— 

1 - 1 sin 0 X 

/번째 층에서 Ax ,.->0 일때 즉 이 위 치 에서 전반사가 발생 할 때 

소리파는 땅면 방향으로 전파된 다. 이 때 

2 . 1 
1 - i~ sin 0 X =0 , l = —- 


이 대 응된 다. 分!=30°이 므로 / = 2이 다. 

웃식 으로부터 알수 있는것 처 럼 2와 3층의 경 계 면에서 소리파 
는 전반사되 며 대 칭 성 으로부터 소리파가 땅면의 B 점 에 전파될 
때 A 와 B 사이의 거리는 

L = 2( AX [ + Ax 2 ) = 2 d (tan 30° + tan 60°) = d 

13 . 먼저 굳은 강철틀을 연구대상으로 하자. (그림 2-7-4) 이 틀이 
정지상태에 있을 때 틀에 작용하는 매개 
힘의 회전축 C 에 대한 힘모멘트의 합은 
임의의 순간에 모두 령이 다. 어떠한 순간 
에 다 람쥐 가 AB 의 중심 점 O 로부터 만 

큼 떨어졌다고 할 때 다람쥐가 드림선방 
향에서 이 틀에 대한 작용힘은 다람쥐가 
받는 중력 ■와 같다. 여기서 W 은 다람 
쥐 의 질 량이 다. 이 중력의 회 전축 C 에 대 그림 2-7-4 

한 힘모멘트의 크기 는 wgx 이 고 방향은 시 
계바늘방향이 다. 틀이 평 형상태 에 놓이 도록 하자면 다람쥐 가 



183 




반드시 틀 AB 에 수평방향의 힘 厂를 더 가해야 하며 이 힘의 
회 전축 C 에 대 한 힘모멘트와 드림 선방향의 중력 이 발생한 힘모 
멘트의 크기는 같고 방향이 반대여야 한다. 즉 다람쥐의 위치 
를 자리 표의 정 의 x 점 으로 보고 F 가 x 의 정 방향을 향한다면 
자리표가 부수일 때 F 는 x 의 부방향을 향한다. 이것을 그림에 
표시하였 다. 또한 평 형조건 


mgx = FI sin 60° = 


V3F/ 


을 만족한다. 식에서 /은 틀의 길이이다. 그러므로 


F = 병 1 

쥐가 수평방향에서 틀 AB 에 주는 힘은 쥐가 차지한 위치가 변 


하는데 따라 조절 하여 厂 = 生^이 만족되 여 야 한다. 다시 다 

람쥐를 연구대상으로 하여 다람쥐가 운동과정에 드림선방향에 
서 받는 합성힘은 령이고 수평방향에서 틀 AB 로부터 받는 힘 
은，이 다. 뉴론의 제3법칙으로부터 이 힘은 厂의 반작용힘 이 
므로 


F ， = _2 mgx 

~ V3/ 

다람쥐는 수평방향에서 받는 힘 ，의 작용하에서 O 점을 평형 
자리로 하여 조화진동을 하며 그 진동주기는 


이 식 에 서 



k = 


2 mg 

737 


수값을 넣 으면 r = 2. 64 s 이 다. 다람쥐 가 틀의 두 끝점 A 와 묘로 
이동했을 때 틀은 반대방향으로 운동하며 조화진동규칙에 따라 속 
도는 령이 다. 그러 므로 다람쥐 가 조화진동을 하는 진폭은 


A<1 !2 = lm 


이 다. (진폭이 lm 이 면 다람쥐 를 질점 으로 본것과 대 응한다. ) 이 
상의 내용으로부터 다람쥐의 운동자리길 AB 에서의 운동은 AB 
의 중심점 O 를 평형자리로 하고 진폭은 J < lm 이며 주기가 
2. 64 s 인 조화진동이 다. 
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14 . 승강기가 a = 0 °i 때 


kAL = mg , k = 

이므로 승강기가 aj = 0. 5 g 로써 내려갈 때 중력가속도 
gl = g -0.5 g = 0.5 요 에 해당되며 방향도 아래로 향한다. (그림 

2-7-5) 이때 용수철의 연장길이는 AL 1= ^^ = 0.5 AI 




ᅀ八= 0. 5£ 인 자리이 고 이 점 이 원점 이지로 된 다. 아래방향 
을 자리표의 정의 방향으로 보면 진동을 시 작할 때 처음자리 가 
^oi =0.51 , 처음속도 갑 01 =0이다. 이것은 진동하는 물체가 최 
대 변위 자리 에 놓여 있 다는것 을 말해 주며 진폭 ^ 4=0. 5 i , 진동주 
기는 



그러므로 t = 7 r = 5 T 이다. 물체가 진동을 5번 한 후 최저점에 
있게 되며 이때 속도는 0이 다. 승강기가 a 2 =-0.5 g 로 내 려갈 
때 중력 가속도 g 2 =1.5 g 에 해 당되며 방향은 아래 이 다. 이때 
용수철의 연장길이는 Ai 2 =1.5 A / 이 다. 이때 진동의 평형 자리 
는 용수철의 본래 자리로부터 아래로 1.5 AL 인 자리이고 이 
점 이 두번째 진동의 자리표인 점 02이 고 아래방향을 자리표 
의 정방향으로 보면 이때 진동이 시작될 때의 처음자리는 
x 0 2 = 0 . 5 AL , Vq 2 = 0 이 고 진목은 A =0. 5 AL , 주기 는 
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승강기 가 정지상태 에서 0.5 g 아래방향의 가속도를 받고 어떠 한 
속도에 이르렀을 때 0.5 g 로 웃쪽으로 향하는 가속도는 승강기 
의 속도를 령으로 감소시킨다. 운동의 대칭성으로부터 승강기 
가 감속하는데 걸리는 시간도 모 이다. 그러므로 두번째 진동 
도 다섯번의 진동을 거쳐 마지막에는 처음진동자리에 멎게 되 
며 그의 진동그라프는 그림 2-7-5 와 같다. 

15. 1) 나무막대기의 자름면을、로 표시하자. 정지상태로부터 나무 
막대기의 아래끝이 두 액체의 경계면에 도달했을 때 이 과 
정에 나무막대기는 아래방향으로 향하는 중력 

+/? 2 )£5눈 와 웃쪽으로 향하는 뜰힘 PiLSg -§• 받는다. 

뉴톤의 제2법 칙 으로부터 내 려가는 가속도는 

이= 스[쇼 
Pi+Pi 

가 로써 필 요한 시 간을 표시하면 


이것을풀면 ，■호 m 을 얻는다. 

2) 나무막대기의 아래끝이 아래쪽의 액체로 들어가기 시작한 후 
r 로 나무토막이 웃쪽의 액체에 잠긴 부분의 길이를 표시하 
면 이때 나무막대기가 받는 중력은 변하지 않으며 여전히 아 

래 방향으로 향하는 중력 1(/^ +/? 2 )£5눈 을 받는다. 그러 나 뜰 

힘은 사’雄 + 凡 ( i - T ) 松 로 변한다. L = L ' 일 때 뜰힘은 중 
력 에 비해 작다. 소' = 0일 때 뜰힘 은 중력 보다 크며 합력 이 0 
이 되는 평형자리가 있다는것을 알수 있다. 사로 이 평형자 
리에 이르렀을 때 웃쪽 액체속에 놓여있는 나무막대기의 길 
이를 나타낸다면 이때 
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■ 궁 (A + Pi)^S = P'L’ 0 Sg + p 2 (L- L' 0 )Sg 

여기서 L' 0 =L/2 1- 얻 는다. 즉 막대기의 중심점이 두 액체 
경계선우에 놓일 때 나무막대기는 평형상태에 있게 되며 자 
리표계 를 그 원점 이 경 계 면우에 놓이 도록 취 하고 수직 방향이 
z 축이면서 웃쪽이 정 의 방향이 라고 하면 막대 기중심 점 의 자 
리표 z = 0 일 때 막대 기 가 받는 합력 은 0 이 다. 중심 점 자리표 
가 z 일 때 받는 합력은 

A ( 줏 , + 2 )*%나 戶 2( 조 ' 卜 - 2 )‘% = 

= -(A -p 2 )LSgz = -kz 


一 TT(A + 厂 + 


식에서 I = (/?2- A ) 雄 이다. 이때 막대기의 운동방정식은 
니法 = 1강 Jh + Pi )LSa z 
여기서 a z 는 z 방향의 가속도이다. 즉 


公 Z 


-2 


(，v 


(Pl+P 2 ) 


分 1 ) Lgz = -co 2 z 


CO 


, (" 2 -A) 
(Pl+P2) L 


g 


이로부터 조화진동이라는것을 알수 있고 그 주기는 


느 2n [豆만 + 此丄 

切 V 2 ( ， 2_Ak 

두가지 액체속에서 운동하는데 걸 리는 시 간을 구하기 위 해서 
먼저 진동의 진폭 ^4를 구하자. 막대기의 아래끝이 아래쪽의 


액체속으로 들어갔을 때 그 속도는 v = a { t x 이다. 
력 학적 에 네 르기 보존법 칙 으로부터 


2 


{P\+Pi)LS 


V + 2 kZ ~ 


-kA z 


식에서 z = £/2 은 이때 막대기중심의 자리표원점으로부터의 
거리이다. 우의 매 식으로부터 이다. 이로부터 막대기의 

아래끝이 아래쪽의 액체에 들어가기 시작해서 막대기중심이 
자리표원점 에 도달하기 까지 경 과한 거 리는 진폭의 절 반이 라 
는것 을 알수 있 다. (그림 2-7-6 에 표시하였 다. ) 대 응하는 0 
는 30°, 시간은 r /12 이 다. 그러므로 막대기와 아래끝이 아 
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래쪽의 액체속에 들어가기 시작 
하며 웃 끝도 아래쪽의 액체속에 
들어 가는데 걸 리는 시 간 즉 막대 
기 중심 이 Z = Z /2 로부터 
z = - Z /2 까지 이동하는데 걸리 
는 시간은 


t =2 L. = ^L Z (A + / 。 2) 
2 -“12_ 3 시 2( p 2 - Pl )g 



그림 2-7-6 


3) 막대 기전체 가 아래쪽의 액체 에 잠긴 때로부터 받는 힘의 분 
석은 1) 과 갈으며 단지 이때 뜰힘 이 중력보다 크다는것이다. 
그러므로 등감속운동을 하며 가속도는 아와 같고 2) 의 과정 
은 1) 의 과정과 반대로 되며 시간은 f 3 = 다 이 다. 

4) 전체 시간은 

t _ t " . f _6 V 6+ V 2^ l £( p 1 + p 2 ) 

6 \( P 2 - P\)g 

이다. 


제8장. 력학종합문제 

1. 강물이 (강물의 속도는 U ) 자리표 
계안에서 흐르는것으로 해놓고 떼 
목의 운동을 연구하자. 이 자리표 
계에서 떼목은 처음속도 U (그림과 
같이)를 가지고 직선운동을 하는데 
동시에 물의 저항작용을 밤으므로 
속도는 1/로 감소한다.(만일 물의 
저 항을 받지 않는다면 : T 만 한 시 간이 지 나면 떼목은 자리표가 
x = uT , 少 = i ； r 인 C 점 에 있 게 된 다. (그림 2-8-1 에 표시했 
다. ) f 시 간동안에 떼목이 강기 슭에 대 하여 상대 적 으로 옮겨 간 
변위는 물에 대 한 상대적 인 변위 상 = i/r 와 물흐름의 변위 
= 의 벡 토르합이 다. (그림 을 볼것) 2 r 만 한 시 간이 지 나 
서 물흐름의 변위 는 2배 로 늘어 나고 x 축을 따라서 O 점 에 서 떨 
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어 진 거 리 를 래로 표시 하면 JC 축의 25 # 인 점 을 지 나며 5^ 에 


평행인 직선과 떼목의 자리길은 X 점에서 사권다. 2 J 만 한 시간 
이 지 나서 떼목은 바로 이 점 에 이 르게 된 다. 우의 작도법 을 써 
서 3 T , 4 r 인 경우에 떼목이 가닿는 거 ^ 

리를 구할수 있다. 

2. 먼저 천정이 없다고 가정하자. 이 경우 o 
에 조각들이 땅바닥에 떨 어 진 최 대반경 
을 구하자. 자리표계를 설정하고 전등 
의 위 치를 원점(그림 8-2 에 표시)으로 
하자. 조각들은 수평 방향과 각 «를 이 
루면서 날아가다가 f 만 한 시 간이 지 나 
서 땅바닥우에 떨어진다. 

-/ 2 = vtsina R = vtcosa 

각의 선택 에 따라 요 값을 가장 크게 할수 있 다. 이 를 위 하여 
우의 식 을 변경시켜 




vsma , 


R 

—— = 17C0S 公 


이 로부터 요 와 관련 한 안같기식 은 


R ~{p + 《 2), - -,2 - _ 

1 노느 : 

ᅳ + g0 

L 

< 

( 2 7 A 

刀 +gk 

4 

1 2 

g ) 


l g J 


이로부터 니싸元 

조각들이 이만 한 거리를 비행하는데 걸리는 시간은 


수평 방향과 이루는 각은 아래식으로부터 얻는다. 


에 스 = 
vf 


I ᄍ 2 + 2g/ 2 

Viv 2 + g i 2 ) 


조각들이 운동한 자리길에서 전등웃쪽의 높이 서는 아래식으로 
부터 얻는다. 
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h ’: 


(i ， sin«’) 

2 g 


2g {l ~ C ° S ' a)= 4g(v 2 + gl 2 ) 


천정 이 있 다고 보자. 만일 /,>々’이 면 


니 V 元元 

만일 /，서이라면 즉 


4g(v 2 + gl 2 ) 

인 경우에 조각들의 운동자리길의 전등우에서의 최대높이는 
가 (자리길과 천정 이 서로 접한다.)이여 야 조각들이 땅바닥우에 
떨어지는 반경이 가장 크다. 이러한 결론을 증명하기 위하여 
천정 에 의해 튀 여나는 조각들의 운동을 연구하면 된 다. 조각들 
이 튀 여 난 후의 자리 길을 《 접선〉〉자리 길과 대 비 하면 《 원형〉〉 
에 더 다가간다. 어떤 때를 막론하고 조각들의 운동자리길은 
《접선〉〉자러길과 사귀지 않는다. 이것은 천정과 접하는 조각들 
이 천정 에 맞고 튀 여나는 조각들보다 더 멀 리 날아간다는것 을 
의 미한다. 이 로부터 


이면 


4g(v~+gl 2 ) 


요최 = — 、"’ 2 + gl 2 + 、 / 2 유(가 + h) 

S 


이 다. 이 답은 방정 식 어 sin 이 2 =A 인 경 우에 얻 은것 이 다. 

2 g 


3 . 1) 비행선이 A 점에서 B 점까지 가는 경우 에네르기보존의 법칙 
으로부 터 



GMM 달 

R 달 + h 



GMM 달 
jR 달 


케 플레 르의 제 2법 칙 에 의하면 속도벡 토르는 같은 시 간동안 
에 같은 면적 을 지난다. 시 간간격 산 를 짧게 하면 이 면적 
은 근사면적으로 i；Af 를 밑면으로 하고 요를 높이로 하는 3 
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각형의 면적이다. 


급 (요달 +A)i? a A 호 = 급요달 广 

이 관계식으로부터 발동기를 끈 다음 비행선의 A 점에서의 
속도는 




2 容달 ^4 


'( 穴달 +h)(2R^ +h) 

발동기를 끄기 전에 비행선은 원자리길을 그리며 운동한다. 
그의 속도는 


아) 


I 容달 及놓 


달 + h 

발동기는 비 행선의 속도를 감소시 키는데 


^V = v 0 - v A 



v 0 h 
AR 


: 24 m/s 




발동기의 동작시간이 아주 짧으므로 운동량보존법칙을 리용 
하면 

MVq = (M - m)(v 0 - Av) + m(u + 1 ? 0 ) 

식 에서 m 은 분출한 연료의 질 량이 다. 이 식을 변형하면 

MAv MAv OA1 

m = - « - = 29 kg 

u-\-Av v 

2) 이 경 우의 답은 1) 의 경 우와 비 슷한데 차이 는 벡 토르 At ； 의 
방향이。의 방향에 수직이라는것이다. 


Av =、f 호 


~Vn 


乂 


I 다리써 


Av = h 
MAv 


요 달 


v 


4 . 1) 구면파의 일반식은 少 


J 조달 + h 

116 kg 
A 


:97 m/s 


-cos 公과 


t-- 


식에서 J 는 파원으로부터 단위길이만큼 떨어진 곳의 진폭， 
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는 파원으로부터의 거리，”는 파의 속도이다. 일반식으로부 
터 n 만큼 떨어진 곳에서의 진동은 

A ( rA A ( 10^1 

y x = — cos 公 ; t-— = —— cos 公 ; t - 

r V v J 10 V v) 


문제에서 주어진 


yi 




식과 비교하면 


A = 20 m , co = 4^ rad / s , w = 80 m/s 


파장은 고 = i^ = 4 0m 
co 

2) 문제에서 준 조건과 수값을 넣으면 n =10 m 인 곳의 진폭은 
소 =2 m 이 다. ᄍ =25 m 인 곳의 진폭은 소이 다. 즉 

A 2 = 소도 = 0. 8 m 

厂2 

r 2 인 곳의 자리각은 



2끼~-자) 

J 



그러므로 서인 곳의 변위는 ^ 2 ： 


:0.예 


5. 웃쪽의 구와 벽이 충돌할 때 벽의 힘 
덩이 /의 작용을 받는다. 결과 〈〈 아 
령〉〉전체 는 힘 덩 이 /와 맞먹 는 운동량 
P 를 받으며 그 방향은 벽에 수직이 
다. (벽 은 미 끈하다. ) 

운동량，의 막대 기방향의 성 분은 두 
개 구에 의해서 나뉘 여지 는데 막대 기 
에 수직 인 방향의 성분은 모두 웃쪽의 
구에 작용한다. (그림 2-8-3 에 표시 ) 
충돌후에 웃쪽구의 운동량 八는 운동 
량정의에 의해 ᄌ축성분 

匕=축- P 복 



이 고 j ； 축성 분 
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P \y = (戶 ' ^0) 루 

그러므로 운동량 

미 2 =( f 이 2 [화마서 #、 2 

충돌후 아래 쪽 구의 운동량 外의 X 축성분은 

네 시 스 f 이 고 7축성 분은 P 2 y =} Y P 0 

그러므로 세세 # S 

V z ) 、스 厂、ᅀ) 

아래에서，의 크기를 구하자. 구와 벽사이에 핍성충돌이 발생 
하므로 력학적에 네 르기보존법 칙 에 의해 E k 0 = E kl + E k2 



이로부터 P = | P 0 

운동량정의에 의해《 아령》이 벽 에서 떨어질 때 운동량，를 가 
진 다. 

F = P -2 P 0 = ^ P 0 

이 때 《 아령》의 질 량중심 은 속도 

강’= | 간 0 으로 운동하고 두 구는 속도 V = 어^ - Vq 으로 질 점 주위 
o o 

로 원운동을 한다. 

6. 매 시각마다 작은 구의 회전축은 선과 원기둥체의 접점을 지난 
다. 이것은 선의 장력이 구의 속도에 수직이라는것을 말해준다. 
이로부터 장력은 일을 하지 않으며 구의 운동에네르기는 변하지 
않는다는것을 알수 있다. 그의 속도 W 의 크기도 변하지 않는다. 
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/ 과 f 사이의 관계를 알기 위해 호순간에 풀어놓은 선을 〜개의 토 
막(尺은 아주 크다.)들로 나눈다고 가상할 때 매 작은 토막의 길 
이는 

ᅀ/ = 스이다. „번째 작은 토막을 풀어놓는데 걸리는 시간을 At n 
N 

이 라고 하면 이 시간동안에 선끝이 이동한 거 리는 vAt n , 그리고 


선자체의 회전각도는 ᅀ公 =으^ (그림 

2-8-4 에 표시)선과 원기둥의 접점으로부터 
그어진 반경도 같은 각만큼 돌아간다. 즉 



A Al 

A(p = —— 
r 

이 로부터 At n : 

A / 2 

= n - 

vr 

그러므로 

t: 

- A 广 i + A 广 으 + … + 


ᄍᅀ 



八 /_ 구•。◦이면 


A / 2 2 A / 2 NM 2 凶 1 N(N + 1) 

=- 1 - 1 - 1 -=- 

vr vr vr vr 2 

N 2 M 2 l 2 

t = - = - 

2vr 2vr 


... / = 、 /2urt 

7 . 그릇면이 미끄럼고 마찰이 없으므로 막대기 끝에서 그릇이 받게 
되는 맞선힘 N ] 는 반경 BO 방향을 향하게 된다. 막대기가 C 점 
에서 받는 맞선힘 N 2 은 막대기에 수직이면서 BO 의 연장선과 A 
점에서 사권다. 그런데 ZBCA 가 직각이므로 A 점은 같은 원둘 
레우에 있는 점으로 된다. 한편 막대기 
는 중력 G 의 작용을 받는다. 막대기가 
평형일 때 힘 尺2의 A 점에 대한 힘모 

멘트는 0이여야 한다. 그것은 중력 G 의 
A 점에 대한 힘모멘트도 0이라는것이다. 

즉 중력의 작용선이 A 점을 지나야 한다 
는것 을 말해 준다. (그림 2 _ 8 _ 5에 표시) 



194 




이제 각 «와 관련한 삼각함수방정식들을 보기로 하자. 직3각형 
ABC 에서 활줄은 BC = 2 i ? cos « 이 다. 

한편 막대기에 작용하는 중력의 작용점이 막대기의 중심이라는 
것 을 고려 하면 x = 2 요 cosa-L 이 다. 또한 반경 OC 가 중력 G 의 
작용선에 의해 두 부분으로 나뉘여졌다고 볼수 있으므로 


,n 


R-R sin (— -2a) + x cos a 


로된다. 우의 두 식으로부터 4ᄍ cofor - Zcosa-ZRzO 이다. 그 
런데 각 «가 ; r /2 보다 작으므로 우의 방정 식 에서 정수풀이 만이 


물리적의 미를 가지며 따라서 cos « = —(L + ylL 2 + 32R 2 ) 이다. 

8次、 

cos « 가 1을 넘을수 없으므로 L 니 L 2 +32R 2 <8R 

이로부터 L <2 요이다. 이러한 조건의 물리적의미는 아주 명백 
하다. 만일 막대기의 길이가 그릇 직경의 2배를 넘으면 막대기 
의 중력중심은 그릇의 밖에 놓이게 되므로 막대기는 그릇밖으로 
넘어 진다. 만일 i =2 穴이 면 막대 기는 수평 으로 그릇의 C 점 에 걸 
려있게 된다. 

만일 막대 기 가 매 우 짧으면 그릇안으로 미 끄러 져 들어가게 되 
는데 막대 기의 웃끝이 그릇의 변두리 (jc = £) 에 놓이 게 된다. 
막대기의 최소길이가 2次 cosci ^ =2 L 로 되여야 한다. 한편 극한 

각 이 는 우에서 준 조건 cosa = —(L + ^L 2 + 32R 2 ) 도 만족시 

8R 

켜 야 한다. 

이 로부터 막대 기 의 최 소길 이 는 L = 튼 R 로 된 다. 

O 

최 소길 이 와 대 응하는 극한각 6^ 는 을 만족한다. 

3 

그러므로 막대기의 길이가 조건 1- R < L <2 R 를 만족한다면 

3 

평형이 가능하며 각 «는 공식 cosa = -^-(L + ^L 2 + 32R 2 ) 

oR 

에 의해 결정된다. 좀 더 고찰을 심화시켜보면 평형이 파괴되 
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여 막대기끝이 C 점 에 걸쳐지지 않을 때 에는 이 막대기 가 다시 
평형상태로 되돌아가게 된다는것을 알수 있을것이다. 이런 평 
형상태가 바로 안정한 평형상태이다. 만일 막대기의 길이가 그 
릇의 직경보다 작다면 a < K ) 막대기가 그릇안에서 수평을 유지 
하게 되는 또하나의 안정한 평형상태가 나타나게 된다는것을 
쉽게 알수 있다. 

8 . 1) 문제 에 의하면 3개의 물체 는 상대 적 으로 정지 되 여있고 동일 
한 가속도로 오른쪽으로 운동한다. 먼저 경계면 A 에서의 마 
찰력을 구할수 있다. 

A = ¥ 

2에 대 해 힘 분석 을 진행 하자. (그림 
2-8-6 에 표시) 뉴톤의 제2법칙에 
의해 수평방향에서는 

/ B cos 6 - f A - N 2 sind = m 2 a 

이고 수직방향에서는 

f B sin 0 + N 2 cos 6 - + m 2 )g 

이 다. 이 로부터 

/b = ( m \ + m 2 )( a cos ^ + g sin 0) 

N 2 = (m x + m 2 )(g cos 分 一 a sin 6) 

이다. 그러므로 

/b 최 = Mb N 2 = Mb ( m i + m 2 cosd-a sin 9) 

f A _ m x a 公 

/a 최 Ma 예 g Ma 8 
/ B _ a cos 分 + g sin 分 
/a 최 jU A (g cosd-asind) 

2) 1 에 대해서 볼 때 1 은 최대가속도 a ᅬ 를 가지며 그것은 최 
대정지마찰력 으로부터 결정된다. 뉴톤의 제2법 칙 에 의해 

/녀 = MA m \g = m i a 

그러므로 이 최 = MaS 이다. 이로부터 «>이 최 인 경우에 
경계면 A 는 미끄러진다. 2에 대하여 볼 때 그것은 
최 대 가속도를 가지 며 그것 은 최 대정지마찰력 에 대 응된다. 
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이 때 /b 최 = 사 B 八 노 
우의 식에 넣으면 

ju b N 2 sin 0 + N 2 cos 9 = ( m x + m 2 )g 

jU b N 2 cos 6 - ，미섰느최 一 八厂 2 최 sin 6 - m 2 a 2 ^ 

이 다. 정 리하면 

N 2 ( jU b sin 6 + cos 6) = { m x + m 2 )g 


N 2 ( jU b cos 6 - sin 6 ) = { m x + 〜 2 )幻【 2 최 


이로부터 


*2 최 


/u B cos 分 一 sin 分 
ju B sin 6 + cos 6 


g 


를 얻는다. 

그러므로 싸⑴내- sin 〜 인 경우 

fj, B sin 0 + cos 6 

미 끄러진 다. 

a i ᅬ 와 七ᅬ 를 비 교하자 - 


경 계 면 묘는 


이최 < 와최 이 면 즉 써 < 


ju B cos 分 一 sin 分 
ju B sin 9 + cos 6 


이면 경계면 A 가 먼저 미끄러지고 


이최〉“2최 이면 즉 사 a 〉 


/u B cos 分 一 sin 分 
jU B sin 6 + cos 6 


이면 경계면 묘가 먼저 미끄러진다. 


3) -0 대신에 0 를 넣으면 씨 < 써⑴내+ 빠 일 때 경계면 

/u B sin 6 一 cos d 


A 가 먼저 움직 인다. 


4) // A =0.5 와 /位=0.8을 우의 안같기식들에 갈아넣으면 


0.5< 


0. 6cos 分 一 sin 分 
0. 8sin 分 + cos 分 


이 로부터 최소경사각 e 는 久! = 12 . 1 ° 이 다. 이 각은 처 음 
마찰시 킬 때의 각보다 크지 않다. 즉 3에 대해 힘을 가하지 
않은 경우에 경계면 묘는 이미 미끄러지기 시작한다. 
그러므로 tan 6 。// B =0.8 이다. 이로부터 최대경사각 <9 의 
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값은 〜 =38. 7。최 종적 으로 얻 은 경사각 分 는 




12.1 0 <6><38.7° 

사람이 나무판의 한쪽 끝에서 다른쪽 끝으로 이동하는 과정에 
먼저 나무판이 뒤로 운동하는 경우를 p o 

론의하자.(그림 2-8-7) 사람이 운동 P _ \ 

하기 시 작해서 다른쪽 끝에 방금 도착 ᅴ 노 — 

하여 아직 멎어서지 않은 과정 에 소비 
한 시 간을 ᄉ로 표시 하자. 지는 나무판 
이 뒤로 이동한 거리를 표시한다. /는 KH 
사람과 나무판사이의 마찰력，，'는 땅 ^ 2-8-7 

면 이 나무판에 주는 마찰력 을 표시한다. & 와 a 2 은 각각 사람 


과 나무판의 가속도를 표시한다. 
그러면 


： ma x , L - x x = — a { t 2 , f ~F = Ma 2 , x { = — a 2 t 2 


우의 네 식을 풀어서 


2 LMm 




를 얻는다. 사람과 나무판으로 이루어진 계에 대해서 사람이 
나무판의 다른쪽끝에서 멈춰선 후 두 대상의 전체 운동량은 처 
음부터 이 시각까지 땅면의 마찰력 斤의 힘덩이와 같다. 사람이 
갑자기 멈춰선 짧은 시간토막은 무시한다. 그러면 


Ft = (M + m)v 

이다. 

는 사람이 나무판의 다른쪽끝에서 멈춰섰을 때 두 대상이 함 
께 운동하는 속도이다. 사람이 나무판의 다른쪽끝에서 멈춰선 


후 두 대상이 함께 앞으로 이동한 거리를 시이라고 하고 땅면 
의 미끄럼마찰력을 " 라고 하면 


-(M + m ) v 2 


= ju(M + m ) gx 2 


나무판이 앞으로 이동한 거리는 x = x 2 - x { 
우의 매 식들로부터 
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Mg 


p 


M -Vm 


LMm 

(M + m \ f - F ) + MF 


웃식으로부터 


-(/ -지 


Lm 

MfHf - F ) 


알수 있는것처럼 나무판이 


앞으로 이동한 거리 


X 를 가장 크게 하려 면 f = F , / - 尺! = /4사 + »7) 玄 이 다. 


나무판이 앞으로 이동하는 거리가 최대로 되는 조건은 사람이 
나무판에 주는 정지마찰력 이 땅면이 나무판에 주는 미끄럼마찰 


력과 같게 되여야 한다. 이동한 최대거리는 々 =— — L 

M -\-m 

웃식 으로부터 나무판이 뒤 로 운동할 때 즉 />' 인 경우 f = F 0 A 
때가 극대값을 가지며 다시말하여 0〜 f 사이에서 나무판이 움직 
이지기 직전에 극대값을 자진다. 나무판이 운동하지 않을 때 즉 
f < F 인 경우 /< F 이므로 사람이 가지 고있는 운동에 네 르기와 충돌 
후의 전체 운동에네르기는 모두 작아지며 앞으로 나간 거리 x 
도 작아진다. 즉 우에 서술한 x ᅬ 보다 작다. 


제9장. 분자운동론, 열과 일, 
고체와 액체의 성질, 물질의 상변화 


4) 

풀이방향. 분자들사이 의 호상작용에 네 르기 는 분자들사이 의 
호상작용힘과 분자들사이의 거리에 의해 결정되는 량이다. 
문제 에서 제시한 A，B 두 분자들이 처음에는 멀리 떨어져 있어 
분자힘을 무시할수 있으므로 그들사이의 포텐샬에네르기도 
령이 다. (에 네 르기기준점을 여기 에 놓는다.) A 분자를 
고정 시키 고 B 분자를 A 분자에 접 근시켜 r = r 0 까지 다가가게 


하는 과정에 r > r Q 일 때에는 분자힘이 끌힘으로 작용하며 


따라서 분자힘 이 정 의 일 을 수행하므로 분자들사이 의 
호상작용에 네 르기 는 점 점 더 작아지 게 된 다. (령보다 더 
작아전다.) r = r 0 일 때 호상작용에네르기는 최소로 된다. 이 
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위치로부터 B 분자가 A 분자쪽으로 더 접근하려 할 때에는 
r < r ᄋ 으로 되면서 분자힘이 밀힘으로 되면서 그것 이 부의 일을 
수행하므로 호상작용에 네 르기 가 커 진 다. 따라서 처 음에 는 
분자힘 이 B 분자에 대해 정의 일을 수행 하고 그 다음은 B 분자가 
분자힘을 극복하면서 일을 수행하므로 호상작용에네르기가 
처음에는 작아지 다가 그 다음은 커지게 된다. 

2 . 2 ) 

풀0 [방향. 물체 의 내 부에 네 르기 를 변화시 키 는데 는 두가지 방법 이 
있 는데 그 하나는 일 을 수행 하는 방법 이 고 다른 하나는 열 량을 
전달하는 방법이다. 이 두가지 방법은 동시에 실현될수도 있고 
각기 실현될수도 있다. 따라서 물체의 내부에네르기가 변할 때 
온도가 꼭 변해야 하는것은 아니다. 즉 1) 은 들린다. 물체가 
외 부계 에 일 을 수행하거 나 외 부계 에 서 물체 에 로 열 량이 전달될 
때 물체의 내부에네르기가 꼭 변해야 하는것은 아니다. 
왜냐하면 물체가 외부계에 일을 수행함과 동시에 외부계로부터 
물체에 열량이 전달된다거나 외부계에서 물체에 열량이 
전 달되 면서 동시 에 물체 가 외 부계 에 일 을 수행하는 경 우에 는 
내부에네르기가 변하지 않게 할수도 있다. 

3. 2) 에 가깝다. 

풀이방향. 결정체에서 매개의 이온마다 할당되는 평균체적을 
구하여 라. 문제 에서 제시한 그림을 보면 가장 가까운 두개의 
나트리움이온중심들사이의 거리가 이 평균체적파 같은 체적을 
가지는 바른6면체의 한개의 변의 길이와 같음을 알수 있다. 

4. 표준조건에서 공기 lm 이의 체적은 V = 22.4 L , 그속에 

들어있는 분자수는 N h : 6.02>< 10 23 11101 _1 개이다. 따라서 

공기분자 1개 가 차지하는 평 균체 적 은 

V 0 = v I N a = 3.72 xl 0 _26 m 3 이다. 바른6면체모형을 리 용하면 

분자들사이의 평 균거 리는 〜 =# = 3. 3 X 1 (厂 9 m 이 다. 

5. 5( 卜 60 kg 정도이다. 

풀이방향. 방안의 온도를 300 K 정 도로 보고 그속에 들어있는 
공기의 몰질 량을 구한 다음 그 질 량을 구하여 라. 

6. 1) 이 문제를 풀자면 물 lmol 의 체적 厂를 알면 된다. 
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p = —N 으로부터 
n 

물분자의 수 

„=쇼 = 삿= 


V ^ M / p , 따라서 1 cm 3 속에 들어있는 


6.022 x 10' 


：10 d 


V M 10 6 xl .8 xl 0 一 2 

2) 물분자를 구모양으로 보면 분자 한개의 체적 


3.9 xl 0 22 ( cm _ 3 ) 


여사 


Vo 


V 


M 


N A n aP 


이로부터 


d: 


6 M 


6x1.8x10 


-2 


\ ttN a p V 3.14 x 6.022 x 10' 23 x 10 
1) v = c/A (c 는 진공속에서의 빛속도)로부터 
3 x 10^ 


3.9 xlO _ 10 ( m ) 


v i 


厂 2 


： 1.5x10 17 Hz 


-9 


2 x 10 

3 xl 0 8 


： 1.5x10 16 Hz 


2 xl ( T 8 

즉 태 양복사의 주파수범위는 1.5><10 16 〜1.5><10 17 ^切이 다. 

2) lh 동안에 태양겉면으로부터 복사되는 에 네르기총량은 
W = Att( 7RI-T a -t = 

= 4 x 3.14 x 5.67 x 10— 8 x (696 x 10 6 ) 2 x 5 770 4 x 3 600 = 

= 1.38 x 10 30 ( J ) 

3) 화성겉면온도를 T ， 태양으로부터 화성까지의 거리를 J 라고 
하면 단위시간동안에 화성이 흡수하는 태양의 에네르기는 


:4께쎄_ 


nr 

And . 2 


이 다. 그런데 d = 400^ 이 므로 P t = ncfry /400 2 이 다. 
한편 화성겉면에서 단위시간당 복사되는 에네르기는 
=4; rr 2 CTr 4 이 며 복사, 흡수 평 형 상태 에서 는 으로 

된다. 즉 

^aTy/AOO 2 =4;r r 2 o ， r 4 
이며 따라서 r = 7 ； /V800 =240( K ) 
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8. 대기압이란 대기층을 이루고있는 공기분자들이 땅겉면을 

누르는 압력 이 다. 따라서 대 기 층전체 에 들어있는 공기분자들의 
총 질 량을 m 이 라고 놓으면 wg = P 0 _4; r 次 2 으로 된 다. 

여 기서 g 는 지 구겉면근방에서의 중력 가속도， P 0 은 

지 구겉 면 근방에 서 의 대 기 압, 요 는 지 구의 반경 이 다. 이 로부터 
m = P 세 =1Q 5 X 4^x(6. 4xl0 6 ) 2 =514xl0 i8( kg ) 
g 10 

표준조건에서 대기층이 차지하고있는 전체 체적은 
F = ^JL = 4xl0 24 mL 

이다. 여기서 // 는 공기의 평균몰질량, Fq 은 공기 lmol 의 
체적 이다. 사람이 한번 호흡했다가 내원 공기 가 1년어간에 
대 기속에 골고루 퍼졌다고 보면 그 비률은 

n = — = l x If}-] 2 
V 

1년후에 한번 들이원 공기중에 바로 1년전에 그가 한번 내 쉴 
때 나갔던 공기분자의 수는 

, nV'N A 1x10— 22 x0.4x6.02xl0 23 t 
V 0 22.4 

9. 열 량계 가 외부와 단열되 여있다고 할 때 다음과 같은 세 가지 
경우가 있을수 있다. 

1) 물이 전부 얼음으로 되 면서 최종온도가 f <0 °C 인 경 우 
이때 열평형방정식은 

c x m x (t l2 - 广 ) + c 2 m 2 (t n - 0) + m 2 L + c 3 m 2 (0-t) = c 3 m 3 (t - 1 3 ) 

따라서 

_ {c x m x + c 2 m 2 )t u + c 3 m 3 t 3 + m 2 L 
t — 

c x m x + c 3 (m 2 + m 3 ) 

이며 f <0 °c 로 되 자면 

ᄂ ^( cim l + c 2 m 2 ) t l 2 + m 2 L 
c 3 m 3 

로 되여야 한다. 

2) 얼음이 전부 녹아 물로 되면서 최종온도가 z〉(TC 인 경우 
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이때 열평형방정식은 

c \ m \(^12 ~0 + c 2 m 2^ i 2 ~0 = c 3 m 3 (0 - ^ 3 ) + 제 + c 2 m 3 (t - 0) 
결국 

_ ( c 1 m 1 + c 2 m 2 X 2 + c 3 m 3 t 3 _ m 3 L 
t — 

c x m x + c 2 ( rn 2 + m 3 ) 

이며 《>0 °C 로 되자면 

C3W3 

로 되여야 한다. 


3) 얼음과 물이 섞여 있으면서 f = 0 °C 로 되는 경우 

만일 t 3 이 우의 두 경우에서 얻어낸 조건에 만족되지 
않는다면 최 종상태 는 얼음과 물이 혼합되 여있으면서 


호 = o ° c 인 상태이다. 따라서 이러한 상태가 나타날 조건은 
(c^ + c 2 m 2 )t l2 + m 2 L ᄀ < m^L - + c 2 m 2 )t n 

c 3 m 3 c 3 m 3 

으로 된다. 

10 . 수은방울이 바닥에 떨어져 작은 방울들로 갈라질 때 그의 전체 
체적은 변하지 않았지만 겉면적은 커진다. 이때 증가된 
겉 면에 네 르기 는 중력에 네 르기 의 감소로부터 보충되 는 량이다. 
방울이 떨어질 때 력학적에 네 르기의 손실(열에 네 르기에 로의 
전환)이 없는 조건하에 서 그 높이 가 최 소로 될것 이 다. 원래 
수은방울의 반경 을 R , 갈라진 작은 수은방울의 반경 을，라고 
하면 

4 4 3 

— nR - n- — nr 
3 3 

로 되며 에네르기 전환관계는 

mgh -(Arcr 2 n-A7 ： R 2 )cr 
여 기서 w =/?_4; z ■次 3 /3 으로 놓으면 


h = 



11 . A 와 B 에서의 액체의 온도, 액면의 높이，체적들을 각각 t x , 
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h ” 厂 ! 와 ? 2 ， h 2 , 厂 2 로 표시 하면 

느 = 도 

쇼2 厂2 

이며 관 A 와 묘안에서 액체의 질량은 서로 같다. 그리고 

厂1 = 厂0(1 + 幻자)，厂2 = 厂0(1 + 幻义 2) 


이므로 


V x _ \ + at x h x _ \ + at x 
V 2 1 + 幻;， 2 ’ h 2 1 + at 고 


s ᄍ h 〜一 h 2 

/?2 ?l /오1,2 

12 . 바다물이 일 을 수행 하는 과정 을 몇 단계 로 갈라볼수 있 다. 그 
첫단계 는 작업 실안의 공기 를 단열 압축하면서 바다물이 수행한 
일 이 기 체 의 내 부에 네 르기 로 변 화되 는 과정 이 다. 둘째 단계 는 
등압상태에서 피스톤을 올려밀면서 일을 수행하는 과정이다. 
단열 압축단계 에서는 바다물이 피 스톤을 올려밀면서 단열적 으로 
일 끼 을 수행하는데 그것 이 기체의 내부에 네 르기 로 넘어 간다. 


乂 


W x =AU 


-R 




(， 2 ᅥ): 


3(P 2 F 2 -^) 

2 


A 

거 


\ 2/5 


-1 


:3.49x10 4 (J) 


&가 열린 다음은 등압압축과정이며 이때 바다물이 피스톤을 
올려 밀면서 수행하는 일은 


f P \ in 

w 2 = PAV = P 2 V 2 = P 2 V X =4.66xl0 4 j 

\ P 2] 

따라서 바다물이 한번 상승하면서 수행하는 일은 
W = w x +w 2 =8.15x10 4 J 

13. 흐름관 입구에서 와 출구에서 공기의 분자밀도를 미，« 2 라고 


하면 n 0 v 0 = n x v x 로 된 다. 그리고 At 시간동안에 
에 네 르기 흐름관계 식 은 
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자)ᄍ 0 A, • S 


— 171V f) + — kTr, 
2 0 2 0 


+ P — n^v^t • S — ifiv^ + — JcT' 


2 


2 


로 된다. 금속그물이 기체를 가열하므로 기체는 팽창되며 
따라서 흘러나가는 기체의 흐름속도가 커지게 된다. 이렇게 
되면 흘러나가는 기체의 총운동량이 흘러들어올 때보다 좀 
커지게 되 고 결국 금속그물망의 가열 에 의 해 추진력 F 를 받게 
된다. 이 추진력은 단위시간당 운동량변화량과 갈으므로 


F _ n 0 v 0 At - Sm ( v l - v 0 ) 

~ At 

한편 볼쓰만상수 k = RIN A ( N a 은 아보가드로수)， 

흐름관입 구에 서의 압력 尺 은 리상기 체 상태방정 식 으로부터 


P , 


nkN A 

V 


^0 = n o^o 


이다. 여기서 n 은 물질량(몰수)， « 0 은 입구에서 나오는 

분자수밀 도이다. 우의 식 들을 련 립하면 


刀 


5k 


2 PkT 0 

P 0 IVS 




+ T 0 


F = ^v 0 S m{Vl -v 0 ) 
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제 10 장. 기체의 성질 


1. 2)，3)， 4) 

풀이방향. 리 상기 체 상태 방정 식 

P = — (n 은 기체의 물질량) 

V 

을 놓고 고찰하면 인 차 판단할수 있다. 사실 O 점 과 c 점， O 점 과 
c /점을 련결하는 직선(등적변화선)을 그려놓고 고찰하면 기체의 
질량이 주어진 경우에 Oc , Od , Oa 선들중 그 경사도가 클수록 
그의 체적이 더 작다는 결론이 나온다. 

2. 3) 

풀이방향. 용기안에 있는 기체인 경우 그의 압력과 체적은 언제 
나 일정하다. 따라서 리상기체 상태방정식 PV = nRT 로부터 용 
기속에 있는 기체의 몰수와 그 온도의 승적이 상수임을 알수 있 
다. 결 국 용기속에 들어있는 기 체 분자들의 총수와 그 온도와의 
승적 도 상수이다. 

3. 고압증기가 안전변을 들고 배출되는 순간에는 그림 
와 같이 규ᄃ하 + ^방八^이다. 여기서 5•는 배기구멍 
의 자름면적(고압변의 가로자름면 이 아니 다. 그 
원인은 배 기 구멍의 안과 밖에 서 만 압력차가 생 기 
기때 문이 다. )이 다. 값을 넣 으면 

J P = 2.4 xl 0 5 Pa 

이 압력 은 표준대 기 압보다 1.4 xl 0 5 Pa 만큼 커 진것 이므로 물의 
끓음점은 1.4 xl 0 5 +3.6 xl 0 3 =39(° C ) 만큼 높아진다. 따라서 
물의 온도는 139° C 이다. 

4. 기 통이 수평 으로 설치되 였고 피스톤과 기 통벽 사이의 마찰을 무 
시하므로 평형상태에서 두 기통안의 압력은 같아야 한다. 처음 
상태에서 기통내부의 압력을 P 0 , 기통 1과 2의 체적을 각각 V x , 
V 2 , 피 스톤 A 가 오른쪽으로 c /만큼 이 동할 때 피 스톤 B 가 오 
른쪽으로 이동한 거리를 x , 마지막상태에서 두 기통안의 압력 
을 P 라고 하자. 온도가 변하지 않으므로 두 기 통 1과 2안에 
있 는 기 체 들에 보일-마리오트의 법 칙 (등온변화법 칙 ) 을 적 용하면 
기 통 1에 서 는 P Q V X =P{V l -Sd + Sx) , 

기 통 2 에 서 는 P 0 V 2 = P(V 2 - Sx) 


2-10-1 에서 


\PS 



\PoS 

그림 2-10-1 
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로 된다. 우의 두 식 으로부터 를 구하면 

;c = — 이며 쇼 = 1이므로 x = -d 
V 1 + V 2 V 2 2 5 

5. 처음상태에서 기체의 온도를 r 。 이라고 하자. 그러면 피스톤이 
제 한턱 에서 떨 어지 는 순간에 기 체 의 온도는 t 0 + Ar 이며 이때 
압력을 月로 놓으면 

T 0 + AT _ P , 

To ~ P 0 

기체기둥이 비일 때 기체의 온도를 7；이 라고 하면 등압과정 이 

므로 -그니스 ，기둥높이 가 표, 일 때 온도를 r ， 이 라고 하 
T o + AT H o 

면 등온 ( r 2 =7]) 과정이므로 도스 ，따라서 표上^ = 프1이 

서 H 2 Tq h x 

므로 T 0 = —프一 AT 이 며 결국 표 = 프1 이 다. 7^=7； 임 을 고 

^ TJ TJ T U z 1 

" 2—"1 丄 0 "0 

려 하면 

T , = T X = 月 2 月 、 Ar = 540 K 
- H 0 { H 2 - H x ) 

6 . 1) 기 통속의 기 체 압력 을 P , 가는 끈에 작용하는 장력 을 F 라 

고 하면 피스톤 A , B , 가는 막대기전체의 평형조건은 


p 0 s a - ps a + ps b - p 0 s b + f = o 


따라서 


처 음상래 에 서 


F 


P=P ° s A -s B 

厂 = 지 =30 N 이 므로 기 통속의 


기체의 


처음압 


력은 P 1= P 0 + ——!— = 1.2 xl 0 5 Pa 이다. 또한 P > P 0 일 때 

公 A - 公 B 

라야만 가는 끈에 장력 이 작용하면서 피 스톤이 움직 일수 
없게 된다. 기통속의 기체의 온도를 낮추는 과정은 등적과 
정 이며 온도가 낮아지면서 압력 이 사 까지 낮아졌을 때 라야 
가는 끈에 걸린 장력 이 0으로 된다. 온도를 더 낮추면 피 
스톤이 오른쪽으로 이동하게 되는데 이때의 온도를 r 2 이라 
고 하면 압력은 
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P 2 = P 0 이 므로 도 = 쇼 , 따라서 T 2 = 450 K 
7] P ' 

2) 온도를 더 낮추면 가는 끈은 느슨해지며 평형조건은 P = P 0 
으로 된다. 그리고 그 다음은 등압과정으로 피스톤이 오른 
쪽으로 이동하면서 기체의 체적이 작아지며 피스톤 A 가 련 
결부위에 닿을 때의 온도를 石으로 놓으면 

2 시세 ， r 3 =270 K 
T 2 t , 

3) 온도를 r 3 =270 K 로 고정 시키 고 피스톤을 왼쪽으로 미는 과 
정은 등온과정이며 맨 마지막상태에서 기체의 압력을 斤 4 로 
놓으면 

P 4 _ 31 S b 
21 S a + IS b 

그런데 F 2 은 왼쪽으로 피스톤을 미는 힘 이므로 힘의 평형 
조건은 p 0 s A - P 4 S A + P 4 S B - P 0 S B + F l - F 2 = 0 


F 2 = 90 N 


7. 용수철의 원래의 길이를 1 0 , 기체의 처음압력을 P , 마지막압력 
을，로 표시하면 보일-마리 오트의 법 칙 에 의 해 Pl = P '2 l 이다. 
처음상태에서 피스톤이 받고있는 힘들을 그림 2-10-2 의 1에 
주었다. 이때 이 힘들의 평형조건은 p o s 

PS ^ P 0 S + k ( l - l 0 ) I 

마지막상태에서 피스톤이 받고있는 힘들은 1 ~ 

그림 L 와 같으며 이 힘 들의 평 형조건은 __ ] T ~ 

k(l-lo) PS 


P'S + F ^ P 0 S + k (2 l - l 0 ) 


-i) 


이 다. 우의 식 들을 련 립하면 


2{ F - kl ) 
—— S — 


， o=，+ f 이 


斤 = 50이사일 때 P = 0.4 P 0 , / 0 = 1.5 m 
이때 용수철은 처음이나 마지막이나 다 압 
축된 상태에 있다. 


p u S F 



*( 2 /-/„) PS 


그림 2-10-2 


片= 7001^인 경우에는 P = 0.8 P o , / 0 = 0.833 m , 보는바와 같이 


208 





이 경우에 처음상태에서는 용수철이 압축되여있었으나 마지막 
상태에서는 용수철이 늘어난 상태에 있다. 


8. 1) 리상기체상태 방정 식 PV = ^~HT 를 리 용하면 처 음의 평형상 

나 

태에서 세 부분의 리상기체들의 질량사이에 다음과 같은 관 
계가 성립된다는것을 알수 있다. 


m l :m 2 -m 3 = 


도. 도 .도 = 또. 요. 뜨 
八. 八’ ( ( T: T, 


마지막 평형상태에 이르면 세 부분의 압력과 온도가 모두 
같아지므로 


a[ : a' 2 :a' 3 = V { : : 厂 3 ’ = m x :m 2 '-m 3 


한편 


a[ + «2 + «3 = 360 ° 


수값을 넣 어 계 산하면 a ； = 99 ° ， «； =112° , a 、= 149° 

2) 기체의 비열을 c ，마지막 평형상태에서의 온도를 T , 압력을 
，로 표시하면 에 네 르기보존법 칙 으로부터 

m ^ ciT - T x ) + m 2 c(T - T 2 ) + w 3 c(r _ T 3 ) = 0 
우의 식 들과 련 립하여 구하면 

j _ m \^\ + m 2^2 + 테 = 예 + a ' 2 T 2 + «3?3 _ 298 ( K ) 
m x + w 2 + w 3 a [ + a ' 2 + a \ 

리 상기 체 상태 방정 식 으로부터 PV = (지 + m 2 + w 3 )^ 이 며 

이 상의 식 들로부터，ᄃ 가임 을 알수 있 다. 

9. 수은의 흐름이 멎게 되는 때에 용기속에서 수은면이 xcm 만큼 
더 내려왔다고 하자. 이때 용기속에 있는 기체의 압력은 

P = (10 + 40 + ᄌ)/? 수 g = (50 + ; c)yO 수 g 

이다. 용기속의 기체에 보일-마리오트의 법칙을 쓰면 
75X40=(50 + jc)(40+x) 

즉 ?+ 90 녜 000 = 0 

이로부터 x = 10 cm . 따라서 이때 기체의 압력은 
P = (50 + ᄌ)， 수 g = 60/? 수 g 
즉 수은면이 10 cm 더 내 려온다. 
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10. 기 체 의 내 부에 네 르기 증가량은 
두개의 피스톤이 내려올 때 그 
의 포텐샬에네르기의 감소량과 
같다. (그림 2-10-3) 즉 

jfj Q 

—石세 ~ T \) - 2 Mg 달(사 - h 2 ) 

/u Z 

리 상기 체 상태 방정 식에 의 해 



miP 2 Tl L 2 


그림 2-10-3 


P ^ S ^- RT ,, P 2 h 2 S =- RT 2 
로 되며 처음상태에서와 마지막상태에서 

P _ M S s p _ 2 M 8 e 

1 5 ’ 2 5 

로 된다. 우의 식 들로부터 r 2 =1.4^ 

1) 피스톤을 평형자리로부터 약간 오른쪽으로 이동시킨 거리를 
라고 하자. (그림 2-10-4) 이때 왼쪽 기통에서 기체의 압 
력을 P x , 그의 체적을 V ；= V ,+ xS , 오른쪽 기통에서의 기체 
압력을 P 2 , 그의 체적을厂 2 ，=^-새 피스른 점선 

라고 하자. _、노 _ 

왼쪽 기 통에 보일-마리오트법 칙 을 ’ ^ 

쓰면 ^^_ 

PV x = PAV ,+ xS ) 기* KH 

오른쪽 기통에서는 niJ 2-10-4 


그림 2-10-4 


PV 2 =P 2 (V 2 -xS) 


로 된다. 이로부터 


PFi _ P 
V^xS - l + xS_ 


ᅪ:卜프 


V 2 +xS 1 + 프 、 v 2 ) 

V 2 

오른쪽 방향을 X 축의 정 방향으로 취 하면 피 스톤이 받는 힘 

F=(R-P,)S = -PS 2 Vl + Vl x = -he 
KV , 
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우의 식에서소=/씼 2 즈土^은 상수이다. 우의 식은 피스톤이 
▼2 

조화진동을 한다는것 을 보여준다. 

2) 조화진동주기공식 r = 2; r % /^71 으로부터 피 스톤의 진동주기 

"니^ [ 

\PS\V X +V 2 ) 

3) v } , r 2 이 일정할 때 진동주기는 평형상태에서의 압력 p 의 
1/2제 곱에 거 꿀비 례 한다. 기 통속에 들어 있는 기 체 의 질 량 
m 은 일 정 하며 전체 체 적 h+G 도 일 정하므로 샬의 법 칙 
(등적변 화법 칙 ) 을 쓰면 

月 기 

이로부터 Il = fK = E = J 273 + 40 ~ = 1.07 
r 2 p ] 사 7； V 273 

12 .수은을 병에 담아 피스톤우에 놓았을 때 기통안에서 기체의 압 
력 증가량을 /2 라고 하면 등온변화법 칙 에 의해 

H 0 L 0 = (H 0 + h)L, h = MhzR 

이 다. 이 때 /? 는 수은의 질 량에 따라 달라진다. 다음 수은을 
그대 로 피 스톤우에 천천히 쏟아부어 피 스톤이 정지되 였을 때 
피스톤웃면에서 수은기둥의 높이를 AH, 피스톤이 아래로 이동 
한 거리를 Ax 라고 하면 보일-마리오트의 법칙에 의해 

H 0 L 0 =(H 0 +AH) (L 0 -Ax) = 

L 0 -Ax 

로 된다. 따라서 다음과 갈은 두가지 경우가 있을수 있다. 
첫째로, 수은의 량이 작아서 병안의 수은을 모두 쏟아부은 후 
피스톤웃쪽의 기통을 다 채우지 못하던지 혹은 겨우 
채워 진 경우. 

이때 ᅀ公 = 쇼이며 M/<Ax 로된다. 또한 Ax = £()-Z 이 
므로 피스톤으로부터 기통바닥까지의 거리는 

L' = L 0 -x = L, 결국 L 之 // o 이며 이때에는 Z / = i 이 다. 
둘째 로, 병안의 수은량이 많아서 피 스톤웃부분의 기 통을 충분 
히 채우는 경 우. 
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이때는 아직 병속에 수은이 남아있게 된다. 이때에는 
AH = Ax , ᅀ//<쇼 이므로 ᅀ 义 = £ 0 -// 0 으로 된 다. 피스 

톤으로 부터 기통 바닥까지의 거리는 L '= L 0 -Ax = H 0 , 
결국 £<//() 이며 이때에는// = //o 으로 된다. 

13.관속에 있는 기체기둥의 높이를 h 라고 하자. H = h 일 때 
H = H c i 된다. 유리관을 누르는 과정은 그림 2-10-5 의 기를 참 
고하여라. 

① 가라않는다 



그림 2-10-5 

1) 유리 관이 전부 물속에 잠기 기 전(즉 일 때 ) 에 는 아 

르키메데스의 법칙에 의해 F = /客//5 1 이며 유리관이 구면밑 
에 잠겼을 때 (즉 H > H c 때 ) 에 는 아르키 메 데 스의 법 칙 
F = /〕ghS 와 리 상기 체 의 등온방정 식 

( P 0 + pgH)Sh = ( P 0 + pgH ,) (b + H,)S 
그리고 그림 가에서 ②의 경우 (표류)에 mg 와 뜰힘 
/客산' 가 비 기 고있 다는 조건을 리용하면 
[，_ {PqS + mg){b + H l )S 


2) 유리관이 완전히 잠기지 않는 상태에서 표류할 때는 
PgHS = mg H = H X =^~ 

ps 

으로 된다. 유리관이 물면밑에 완전히 잠긴 상태에서 물속 
에서 떠돌아다닐 때 (그림 n 에서 ④) 月■값은 
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„ m ( P 0 S \ 

月 2 = — + 1 + 」L I 公 

pS y mg ) 

3) F = pgHS 는 // 에 대 한 1 차함수이 며 

F _ (P 0 S + mg)(b + H l )S 
1 — 一 H + PJpg 一 

는 //에 대 한 감소함수이 다. 두 함수의 련결점 에서 F 는 극 
대 값이 므로 이 위 치 에 서 뜰힘 이 최 대 로 된 다. 이 때 

h = H = H c 

로 된다. 이것을 식 

(P 0 + pgH)Sh = (P 0 + pgH x ){b + H x )S 

에 넣 고 정 리 하면 


pgH 2 c + P 0 H C - ( P 0 + pgH^ib + H { ) = 0 
이고 그 풀이는 



4) ，= /(산)함수는 그림 l 와 같다. 

14 .기구에 기체를 가득 채우되 기구안에서 기체의 압력이 기구밖 
에 서 보다 클 때 이 기 구는 팽팽해지 면서 각부분에 장력 이 생 기 
게 된다. 이 장력 에 의해 기구가 찢어지 게 된다. 이 기 구속의 
기체를 오른쪽 반구와 왼쪽 반구로 갈라서 고찰하자. 그들의 
접촉선은 직경 이 넜인 원둘레이며 그 길 이는 ;rJ 이 다. 따라서 
이 부분의 천이 찢어지 려면 거기 에 걸리는 장력 이 f 에 로 
되여야 한다. 이제 왼쪽 부분의 반구를 주목하면 여기에 작용 
하고 있는 힘 은 세 가지이 다. 

刀성 2 

첫 째 로, 바깥대 기 의 압력 에 의 한 힘 이 다. 그 크기 는 P h 녹 . 

여 기서 P h 는 A 만 한 높이 에서 대기의 압력 이며 이 힘 
의 방향은 오른쪽으로 향한다. 
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둘째로, 기구내부의 기체의 압력에 의한 힘이다. 그 크기는 


P 


ml 

~T 


이며 방향은 왼쪽으로 향한다. 


셋째로，오른쪽 반구가 이 왼쪽 반구에 주는 장력，로서 그의 
방향은 오른쪽으로 향한다. 

왼쪽 반구는 이 세 힘의 작용하에서 평형상태를 이루고있다. 즉 


p 


7[ d 


p „ 


7 i d 


+ F 


4 n 4 

片 >/_】(/ 이면 기구가 찢어진다. 즉 이 조건은 

刀■넜 2 

{ p - p n )^-> f^d 

기구가 높이 쇼 에서 터 진다면 

P h = P ho + (x P h, T = T 0 + a T h 

기구가 떠오를 때 체적은 변하지 않으므로 

P = A 

T T 0 

우의 식 들을 련 립하면 


h > 


(4 f ^/ d )-( P 0 -PJ 

(^0 IT 公 ) a T - 公 p 


： 2. lXlO^m 


15 .타원의 표준방정식은 


V 2 


P l 


{ VJ 2 f { PJ 2 f 


i 다리써 


P - 


PV - 


1 V 2 

I : 一 균 


가， 


1 V 2 

t 一 균 


P 0 V 


로_丄| 

64 4 V 0 2 1 


2 V 2 


和 2 


P 0 


이 로부터 P = ^2 P 0 /4, V 나三 V 0 /4 일 때 는 극대값을 가지 며 
P = -V2P 0 /4, V = -兵 V 0 /4 일 때 P 厂는 극소값을 가전다. 자리 
표를 평행이동시키면 p '= p a + y [ ipjA , r ' = r 0 +^ r 0 /4 일 때 
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{ P ' V'X 


1 + 


石、 




P 0 V 0 


이며 P ' = P 0 -^ P 0 /4, 广 = 厂 0 -、/고 ， 0 /4 일 때 


(P'V'l 


『최소 


1 


■ 互 

4 


W ) 


으로 된 다. 리 상기 체 상태방정 식 P ' V ' = nRT ' , P Q r Q = 새 r Q 을 러 
용하여 계산하면 

/ 厂 、 2 

a/2 


^ia 


TL 


1 + 

v 4 y 


r 0 = 549.6 K 


: '4； 


T 0 = 125.4 K 


제 11 장. 열학종합문제 


1. 열장벽 을 설치한 후 평형상태 에 이 른 다음 온도와 열에 네르기흐 
름을 그림 2-11-1 에 보여주었다. 여기서 


J = (끼 一기 4 ), J = ^ - T 2 4 ), J = a { T 2 4 - T a l ) 


이 식 들에 서 •/' 는 열 복사에 네 르기 흐름밀 도 
이 고 o ■ 는 비 레 곁 수이 다. 우의 세 식 들을 
합하면 3 J == (7(7)； - T 유) = J 0 이 다. 여 기 서 
Jo 은 열장벽이 없을 때 평형상태에서의 
열 복사에 네 르기 흐름밀 도이 다. 결 국 


:7 V 

i 


t l 


r, Ti 

그림 2-11-1 


2 . 수소기체가 떠오르는 과정에 물의 압력이 부단히 작아지므로 수소기 
체의 체적이 계속 커진다. 그러므로 수소기체가 받는 뜰힘도 계속 커 
지 게 되므로 이 운동은 등가속운동이 아니 다. 물면으로부터 가 만 한 
깊이에서 기체가 받는 합력，는，= 이 다. 
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한편 스 ^, P = P 0 + pgh, r = —(l0' 2 /2 2 + 0. 12h + Q.2) 이 
P 8 • 31 


므로 F 값을 구하면 五 = -10*~ 6 쇼 이다. Foe 쇼 이므로 수소기체 덩 
어리가 떠오르는 과정이 조화진동에서 물체가 힘을 받는 과정과 
류사한 특징을 가지고 있다는것을 알수 있다. 때문에 이 과정을 
물면에 원점을 둔 조화진동의 한 부분으로 볼수 있다. 수소기체 
가 떠올라 물면에 닿는 시간은 우에서 고찰한 가상적 인 조화진 
동주기의 1/4이므로 


f= i = i x2 .£ = i X 2J 2x - 10 "4 10 - 

4 4 \k 4 V 10~ 6 


= 0.7( s ) 


3 . 매 개의 기통에 들어있는 기체의 물질량(몰수)은 n = PVI(RT)。] 


다. 여기서 r 는 주위환경의 온도로서 고정되여있다. 


첫 기통을 련결하고 평형상태에 도달했을 때 기체의 압력은 

„ _ nRT _ PV 

l = v 0 +v = v 0 +v 

진공통속에 들어있는 기체의 물질량은 


자 I 빼--누 

둘째 기통을 련결하고 평형 상태 에 이 르렀을 때 기 체 의 압력 은 


Pi 


(n + n,)RT f, V 0 ) PV 

V 0 + V = { v 0 + v)v 0 +v 


진공통속에 들어있는 기체의 물질량은 


n 2 ~ 


RT 



V 0 ) Vo 

v 0 + v)v 0 + v 


세번째 기통을 련결하고 평형상태에 이르렀을 때 기체의 압력은 


(n + n 2 )RT 
V 0 + V 


V 0 

V 0 + V 



Vo 




v 0 + v) 


PV 


V 0 + V 


진공통속에 들어있는 기체의 물질량은 


«3 = 


P,Vq 

RT 


1 융 



\ y ^ y ) 


y 0 

v 0 + v 


"번째 기통을 련결했을 때에는 
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Pn 


1+ v ° +1 

r r + „ 

.. + ! 

r 、 

N -] 一 

v 0 + v 1 

{^o+V) 

+ 1 




1 


ᄉ ^0 ^ 


PV 
V 0 + V 


p 


，，。비 

이때 진공통속의 기체의 압력이 가에 이르렀다면 P N = p 0 

p - p 0 


이로부터 


lg : 


N -- 


P 


lg 


Vo 


v 0 -v 


이 결과식을 좀더 정리할수도 있다. 

포화수증기를 리상기체로 보면 p = « oA：r 이다. 여기서 p 는 수 


증기 압력 ， «0 은 수증기 분자수밀 도이 다. 따라서 


«0 


P 

~kT 


한편 수증기분자들의 평 균속도는 

V=Cy/f (문제조건) 

여 기서 C 는 상수이다. 

A ? 시 간동안에 AS • 만 한 물면을 통해 물로 응축되 는 수증기분자 
의 수 ■은 v-At , AS , 해에 비례 할것이다. 즉 

AN = j 3 n 0 { v - At ) AS 

여 기서 ，는 비 례곁수이 다. 따라서 단위 시 간동안에 단위자름면 
적 을 통해 물로 응축되 는 분자수 «은 

AN 


여기에 


를 넣으면 


n 0 


At-AS 
P 

~ kT ， 


= Pn Q v 

v = c-v/t 


BcP 

yi — - - 

k 4 r 

평형상태에서는 단위시간당 단위자름면적을 통해 물로 응축되 
는 수증기 분자수와 물에서 증발되는 분자수가 같다. 
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100° C (즉 373 K ) 때의 포화증기압 p 100 =1.01 xl 0 5 Pa 과 
14° C (즉 287 K ) 때의 포화증기압 P u = 1.6 Xl 0 3 Pa 을 넣고 
계 산하면 


자100 : 자14 = 


| 戶100 

V 373 


287 


56 


5. 관의 자름면적을、라고 하자. U 자관을 거꾸로 세워도 관안에 
수은이 그냥 남아있다. 이때 공기기 둥의 길 이의 증가량을 x 로 
표시 한다. (문제 에서 제시 한 그림 2-11-2 의 L ) 

그러면 보일-마리오트의 법칙에 의하여 
결 국 [^0 + (쇼2 - K)Vo = [^0 _ (쇼2 + 기) + (Jh ~ x )](^ 0 + 기) 


대응하는 값들을 넣으면 

80 x 15 = (70- 2x) (15 + jc) 
x , = 5 cm , jc 2 =15 cm 

즉 x 값은 두개 가 나오며 이 것 들은 모두 석보다 작다. 즉 U 자 
관을 거꾸로 뒤집었을 때 공기기둥의 길이가 시 = 라)+지인 경우 
와 £ 2 =식+&인 두가지 경우가 있을수 있다. 

1) 식= 20 cm 인 경우를 보자. 이때에 밀폐된 기체 A 의 압력은 


P A = (75-32.5 + 17.5)133 Pa = 60 Pa 


이 다. 이 제 공기 기 둥의 길 이 를 Ax 만큼 
변화시켰다고 하자. Ax 의 부호는 늘어 
난 경우에 +로，줄어든 경우에 一로 보 
겠 다. 그러 면 리상기체 의 보일-마리오트 
의 법칙에 의하여 기체기둥속에서의 압 
력 은 

P' A = 60x20 - i 33 Pa = 1 200 _133 Pa 
20 + Ax 20 + 4x 



그림과 같이 U 자관의 굽은 부분의 중심 에서 얇은 수은층을 취 
하고 고찰하면 이 수은층의 왼쪽과 오른쪽에서의 압력 차는 

AP = P' -P A +2Ax= 1 200 -60 + 2 Ax = 

A A 20 + Ax 


：60 1- 


Ax 

20 , 


- 60 + 2 Ax ： = 60 - 3 Ax - 60 + 2 Ax = - Ax ： < 0 
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따라서 이 부분의 중심에 있는 수은층은 왼쪽으로 향하는 
힘 을 받게 된 다. 그러 므로 시 = 20 cm 인 상태 는 안정한 평 형 
상태 이 다. 

2) 句 = 30 cm 인 경우를 보자. 우와 꼭같은 방법 으로 고찰하면 


AP = 


1 200 
30 + Ax 


2 

- 40 + 2 Ax = — Ax > 0 
3 


이 것은 씬 2 = 30 cm 인 평형 상태 가 불안정한 평 형상태 라는것 을 


말해준다. 때문에 그 어떤 작은 외부작용을 받게 되면 수은 
이 전부 오른쪽 관으로 넘어 오게 된 다. 그러 다가 공기 기 둥 
의 길이가 저에 이르러 평형을 이루었다고 하자. 그러면 역 


시 보일-마리오트의 법칙에 의하여 


(_ P 0 + h 2 — 公 1 ) 公 0 == C 厂 0 — 公 2 — 紅 1) x 3 


: 3 =48 cm 

우와 같은 방법 으로 고찰하면 이 평 형 상태 는 안정한 평 형 상 


6 . 


태임을 알수 있다. 

유리 관속에 있는 공기 기 둥의 길 이를 h , 공기 의 압력 을 P , 대 


기 압을 P 0 , 수은의 밀도를 p , 중력 가속도를 g 로 표시 하자. 


그러면 그림 2-11- 3의 n 를 통해 알수 
있는것처럼 


P + pg (£- h ) = P 0 

으로 된다. 문제의 조건으로부터 
^0 = Pg ^ 이 며 따라서 

P = Pgh 

유리관의 자름면적을 ' 라고 하면 관속 
에 있는 공기의 체적은 V = Sh , 따라서 
이 즉 관속에 있는 공기의 
압력은 그 체적 에 비 례한다. 리상기 체의 
상태방정 식 

V 2 

Pg — = nRT 

이 식으로부터 온도가 낮아지면 관속에 
들어있는 공기의 체적은 작아지며 따라 



-1) 



L) 


그림 2-11-3 
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서 공기의 압력도 역시 작아짐을 알수 있다. 체적에 따르는 압 
력의 변화는 p - r 선도에서 원점을 지나는 직선이다. (그림 
2-11-3 의 L ) 관속의 공기온도가 7；로부터 7 2 로 낮아지 는 과 
정에 기체의 체적은 巧 로부터 厂 2 로 작아지므로 외부계로부터 
기체에 일이 수행되며 그 값은 그림에서 빗선을 친 부분의 면 
적 과 갈으므로 



f 네 


S S 


(v l -v 2 )=pg\ 


Vx-Vi 

2 S 


이 며 관속에 들어있는 공기 에 서 내 부에 네 르기 의 변화 AJ 7 는 


M 卜 nC v {T 2 -T') 

외부계 에서 기체 에 전달된 열 량을 幻 라고 하면 열력학의 제1법 
칙에 의해 

W + Q = AU, Q = AU-W 

이므로 Q = n(T 2 -T l )\C v +^ 

해당한 수값을 넣으면 ^ = -0.247 J 이다. 

幻<0이므로 실지로는 관속의 공기가 밖으로 열량을 방출하며 
그 값은 

幻，=-섟 = 0.247 J 

7. 리 상기 체 상태 방정 식 PV/T = C ( C 는 상수) 로부터 P = CT/V 이 
다. 이 식으로부터 알수 있는바와 같이 p - r 선도에서 일정한 량 
의 리상기체의 등적과정은 원점을 지나는 직선으로 표시되며 
기체의 체적이 콜수록 이 직선의 경사도는 더 작아진다. 따라 
서 문제에서 제시한 순환과정에 어느 상태에서 기체의 밀도가 
제일 커지는가 혹은 제일 작아지는가 
하는것은 원점을 지나면서 이 원과 교 
차되는 직선들중 경사도가 제일 큰것과 
작은 것을 찾아내면 된다. 그림 2-11-4 
에서 OA 와 OB 이 다. 

결국 A 상태에서 기체의 체적이 제일 커 
지고 B 상태에서 제일 작아지며 밀도는 
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그와 반대 로 된 다. 따라서 


A = 도 
A Vb 

여기서 V A , &는 각각 A , B 상태에서 기체의 체적이다. 이 상 
태 에서 기체의 온도를 각각 T a , &로 표시하면 

戶 a Va Pb Vb 

T a T b 

결국 P b t a = (Pb! p cWJ T c) = tan 2 o 

fh Pa T b (T a /T c )(P a /P c ) " 

각，는 그림에 표시하여주었다. 그림을 보면 « +，= 포/4 이므로 


픕 = - 2 任서 


’ 1 - tan a 
、1 + tan a 



한편 그림에서 tana =— , CB 는 원의 반경 r , OC 나조, 

OB 

OB = 、 l 2_ r 2 이 므로 


P\ r^ 2 -r 2 
Pi 1 + r 、/2- f 2 


8. 


그림을 보면 원의 반경 r 와 순환과정에 제일 낮아지는 온도 T 0 
사이 에는 

r = l -도 

T C 

임 을 알수 있다. 따라서 


1- 

f 이 

1 + 2 도- 

/ _ \2 
T, 

A _ 


' 1 

W) 

하 

1 + 

[ 되， 

1 + 2 크니 

[지 2 



T c 1 



1) AB 직 선을 따르는 상태 변화과정 에 서 는 P = aV 가 성 립 된 다. 
여 기 서 a = P x ! V x , 리 상기 체상태 방정 식 = «요 r 와 우의 


식을 결합하면 AB 과정에 대하여 
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V = J— 혹은 T- 


aV 2 P 2 


V a nR anR 

들이 성 립한다. 그리 고 B 상태 에 서 압력 은 

PV 2 


혹은 P = 、lanRT 


_P 2 = aV 2 

AB 과정에서 AU, W, 幻는 각각 


V , 


AU = MC V AT : 


n^C v {T 2 -r 1 ) = n M C F ^(v 2 2 -Vf)-- 
nK 

! 乂 C V P' 

RV X 


( 김-비 


w=-{p 2 v 2 -p l v l )~- 




// Cy 


R 


2V 

\ 

+ 2 


- Vi 2 ) 


' V , 


■V, 2 ) 


9. 2) AB 과정에서 비열은 c: 


AQ 


이 다. 여 기 서 AQ 는 AB 과정 

MAT 

에서 취한 임의의 짧은(미소)과정 A'B' 에서 흡수한 열량이 
며 AT 는 A'B' 과정 에서의 온도증가량이 다. " 상태 에서 상 
태변수들을 P；, V；, 요 상태에서의 상태변수들을 PI 리 로 
표시 하자. 그러 면 AB 과정 에 대 한 계 산결과들이 A'B' 과정 에 
서 도 그대 로 성 립되므로 


AQ : 


소 + 丄巧 
. R 2)v ； 


4 一 Iᅩ(낭 -T/ 2 ) 


또한 T 


幻야’2 

nR 


을 리용하면 


a 


pi 


Ar= _ 2 서 2 ) 뼈 
따라서 AB 과정에서의 비열은 


( V 2 2 ~ V ； 2 ) 


AQ 1 R 

c = - = c v -i - 

MAT v 2 ju 

즉 상수로 된다. 

10 . 1 ) 알루미니움구가 가열되여있으므로 그것은 얼음을 녹이게 된 
다. 가령 구의 온도가。일 때 녹게 되는 얼음의 최대체적 
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이 구의 체적의 절반(반구의 체적)으로 된다고 하자. 이때 
얼음면으로부터 얼음속에 매몰된 구의 맨 밑바닥점까지의 
깊이는 A = ᄍ 로 된다. (지 는 구의 반경) 구의 온도가 t 〉 t 0 
일 때는 쇼 > 요 이 므로 녹은 얼 음의 체 적 은 반구의 체적과 어 
떤 원기둥의 체적의 합으로 된다.(그림 2 - 11-5 의 - 1 ) 알루 
미 니움의 밀도를 p M , 비열을 c , 얼음의 밀도를 p , 얼음의 
비 녹음열 을 고 로 표시 하면 알루미 니 움의 온도가 f ° C 로부터 
0° C 까지 랭각될 때 방출되는 열량은 

4 3 

名)1 = 궁 刀요 " A 1 C ’ 

로 된다. 얼 음이 녹으면서 흡수한 열 량 起 은 


~ P 7 네 (、h — R) + 




A 


이 과정 에 얼음을 제외한 외부계 에 로의 열방출을 무시하면 
幻 =起 이 므로 


즉 h 는 f 가 클수록 커지게 된다. 그러 나 이 식 은 f>fo 일 
때만 성립된다. 표에 준 수값들을 문제와 함께 준 방한지상 
에 표시하면 1~8차에 해 당한 실험점 들이 A , B , …， H 등으 
로 표시된다. (그림 2-11-5 의 L ) 여기서 B , C , D , E , F 다 
섯 개의 점 들은 기 본상 직 선을 이 루고있다. 결국 이 직선이 


의+ 1요 
A 3 


로 되여야 한다. 그러므로 이 직선우에서 임의의 두 점을 


택하고 해 당한 수값을 찾아 각각 우의 식 에 넣 고 련 립하면 


비열 c 를 구할수 있다. 례를 들어 이 직선우에서 비교적 먼 
거리에 떨어져있는 가로축 8과 100에 해당한 두 점을 택하 


면 이 점 들은 지 (8, 5.1), (100, 16.7) 이 다. 이 수값들을 각 

각 우의 식에 넣고 요를 없애면 

c = 8.6 xl 0 2 J /( kg -° C ) 

2) 측정 값들중에 서 1, 7，8 차에 해 당한 자료들은 리용하지 
말아야 한다. 이에 해당한 점들은 A , G , H 이다. 그러면 
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A 점 이 왜 예상되는 직선으로부터 크게 편기되겠는가? 

4Rr 1 

h~R 인 경우에 식 h = — -t + -R 에 따르는 온도 

A 3 

f Q =65 °C 이다. 그런데 이 식은 ;> f Q 일 때에만 성립한다. 
1 차실 험 에 서 시 편의 온도가 다 = 55°(：< ~이 므로 녹은 얼 음의 
체적이 반구의 체적보다 작다. 때문에 우의 식이 성립되지 
않는다. 다음 G , H 점들은 왜 이 직선으로부터 
편기 되 였는가? 시 편의 온도가 너 무 높으면 (120° C , 140° C ) 
얼음의 일부가 승화되여 증기로 변할뿐만아니라 시편과 
주위 환경 의 온도차가 심하므로 열 손실량이 커 진다. 따라서 
우의 식이 성립되지 않게 된다. 
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제 12 장. 전기마당 


1 . 2 ) 

풀이방향. 전력선은 +전하로부터 시작하여 -전하에서 끝난다는 
것을 알고있다. a , b 는 서로 다른 부호의 전하이다. 전력선의 
분포로부터 전력선은 일정한 전기량에 대응한다. 여기로부터 a 
의 전기 량은 b 의 전기 량보다 작다. 

2. 2 mg + qE 

풀이방향. 두 대전된 구를 하나의 계로 보고 문제를 고찰하면 
쉽게 풀수 있다. 


w. IV — - 

{R+1/2) 2 

풀이방향. 정전기적평형상태 에 놓여 있는 도체는 그 내 부의 전기 
마당의 세기 가 령이므로 도체내부의 임의의 점 에서 생겨난 전 
하와 그 유도전하가 이 점 에 만드는 전기마당의 세 기의 크기 는 
서로 같고 방향은 반대 이 다. 

4. 작은 물체 가 받는 전기 마당에 의한 힘 은 五 = -分& 이 다. 크기 는 
변하지 않고 방향도 벽 의 방향을 가리킨다. 마찰력 /의 방향과 
작은 물체 의 운동방향은 반대 로 된 다. x 축을 따라 운동을 시 작 
한 작은 물체는 여러번 벽과 충돌한 후 마지막에 원점 O 에 도 
달한 다 . 이 과정 에 전 기 에 네 르기 는 AS = qEx 0 만큼 감소된 다 . 

작은 물체 의 운동에 네 르기 는 « wg /2 으로 감소된다. 물체 가 벽 
과 충돌할 때 력학적에 네 르기손실 은 없 으므로 작은 물체 가 마 
찰력 을 극복하는데 소비하는 에 네 르기 는 감소된 운동에 네 르기 
와 전기에네르기의 합 

fS = -mvl + qEx 0 

과 같다. 이로부터 작은 물체가 멎을 때까지 지나간 총 

운동거리는 s = ^ Ex 0 + mv 2 0 이다. 

2 / 

5. 1) 전자가 두 평행극판사이를 통과하는 시간은 // u « i ( r 9 s 이고 

교류전압의 주기는 r « i ( 厂 2 s 이므로 // d 《 t 라고 볼수 있다. 
이로부터 전자가 두 평행극판사이를 통과할 때 극판사이의 
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전압과 마당의 세기가 변하지 않는다고 볼수 있다. 전자가 
평행극판의 가운데선을 따라 입사한 후 수평방향을 따라 등 
속운동을 하며 수직방향을 따라 등가속운동을 한다. 전자묶 


음이 두 평행극판사이를 통과할수 없는 전압을 L 노 라고 하고 


전자가 평 행극판을 지 나가는 시 간을 t , 마당으로부터 받는 힘 
을 戶 f 고 하면 



d 



t 2 , 



e£c 

md 


이상의 3 개식으로부터 사뿌=바이다. 

2) (^)* = 2(산)，단 


1) 


그러므로 U c = U 0 sin —, 
3 


U 0 


91 

V 3/2 


105 ( V ) 


전자가 첫번째 J 72 내 에 도착하여 야 가장 큰 운동에 네르기 
를 가진다. 


d = ^, t < T - T > 2 d J ]; 

2 d 2 \ (P ok 

2) T = 2 d - [ 때 J 72 시간동안 전자의 위 치 이동은 대체로 d 
\<Po 노 

이므로 J 74 시간내에 전자가 등가속운동한 거 리는 d /4 이고 
등감속운동으로 T /4 시간동안 운동한 거리는 d /4 이고 그 
다음 반대 로 운동하기 시 작한다. 그리하여 전자가 묘판을 때 
린다. 

1) 운모를 끼운 후 축전기의 전기용량은 공기가 차있는 부분의 


축전기와 운모가 차있는 부분의 축전기가 병렬련결되였을 


때의 전체 축전기전기용량과 같다고 볼수 있다. 


공기부분의 축전기용량은 


S /2 _ C 0 
\nkd 2 


운모부분의 축전기용량은 

_ sSI 2 _ sC 0 
2 \nkd 2 

따라서 축전기용량은 c = q + c 2 여기에 수값을 넣으면 
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C =60 pF 

2) 전원이 공급하는 에네르기，는 전원의 전동력과 전원을 통 
해 흐르는 전기 량의 적과 같다. 운모를 끼우기 전 극판사이 
의 전기량은 幻)이고 끼운 후에는 ©이다. 따라서 

W = S { Q - Q 0 ) 이다. 또한 Q 0 = C 0 S , Q = CS 이므로 


，= 玄 ^ C - Q ) 이 다. 수값을 넣 으면 ，= 5 X 10 _ 6 J 
8. 1) 전기 마당이 없을 때 중력 , 뜰힘，끈기힘 에 의하여 기 름방울 
은 등속으로 아래로 떨어진다. 이때 F ^- F i = F ^ 

4 3 

즉 장”， g { p 2 - p x ) = Q7rrirv x 

이로부터 r = I 9,7 Vl 

i2(p 2 - Pl )g 

2) 전기마당이 있을 때 중력 , 뜰힘，끈기힘 에 의하여 기 름방울 
은 등속으로 우로 오른다. 이때 F 전 = F 중一+ F 끈 


따라서 


4 3 

qE = -nr g ( p 2 - p l ) + 67 n ] rv 2 


우의 식 과 련 립하여 풀면 


q = 9 ^.hl^l 

E \{ P 2~ Pl)g 

9 . f = 0 에서 시 작할 때 A 판의 전위 가 B 판보다 높으므로 전자는 B 
판에 있다가 전기마당의 작용으로 A 판을 향해 운동한다. 교류 
전압의 첫 반주기동안 전압은 변하지 않으므로 전자는 등가속 
직선운동을 하고 그 운동에네르기는 게속 커진다. 만약 주파수 
가 높다면 전자는 A 판에 도달하기 전에 교류전압의 다음 반주 
기 에 의해 반대 방향으로 운동한다. 즉 전 자는 원래방향에 서 등 
감속직 선운동을 하고 다시 반주기 지난 후에 그 운동에 네 르기 
가 0으로 되며 다시 등가속운동을 한다. 반주기 지 난 후 또 감 


속운동을 하면서 마지막에는 A 판에 도달한다. 등감속운동과정 
에 전자의 운동에네르기는 감소된다. 따라서 전자가 A 판에 도 
달할 때 가지게 되는 최대운동에네르기를 구하자면 전압의 크 
기가 주어진 조건에서 전자는 묘에서 A 로 갈 때 시종일관 가속 
운동을 해야 한다. 이것은 교류전압의 반주기가 전자가 묘판에 
서 A 판으로 가속운동하는데 필요한 시간보다 작지 말아야 한다. 
즉 주파수는 어 떤 값보다 클수 없 다. 전기 마당의 작용에 의한 
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전자의 가속도는 a = 乂 / o /( md ) 이 다. 여 기서 e 와 m 는 각각 전 

자의 전기량의 크기와 질량이다. ᄉ를 전자가 묘에서 A 에 도달하 

는데 필요한 시간이라고 하면 3 = 섰 2 /2 이다. T 를 교류전압의 

주기 , v 를 주파수라고 하면 우에 서 고찰한데 의 하여 다음파 같 

은 요구를 만족해야 한다. 즉 

T 1 

t < 一, v < —— 

2 2 t 

우의 세 식으로부터 V < I ^\ 

V 8 md 2 

즉 주파수는 시^을 넘 을수 없다. 

\8 rnd 2 

10. 1) 완전히 꼭같이 대전된 반구면이 주어진 반구면의 밑에 있어 

하나의 완전한 구면을 형성한다고 하자.(그림 2-12-1) 즉 
구면 및 내부의 매 점의 전위는 같다 
고 한다. 그것 을 으로 표시하면 대 
칭성 에 따라 우와 아래 반구면이 원둘 
레 A , B , C , D 점에 만드는 전위는 같 
다. 전위중첩의 원리에 따라 웃 반구 
면만 있을 때 원둘레 A , B , C , D 점 
의 전위는 완전구면일 때 전위의 절반 
이 다. 즉 C //2 이 다. 따라서 점전하를 
E 점 에 서 A 점 까지 이 동할 때 외 부힘 이 수행한 일 은 령 이 
다. 

2) 완전구면에 대해서는 E 점과 고점은 같은 전위를 가지므로 
전위 차는 령이 다. 전위중첩 의 원 리 로부터 웃반구면 이 T 와 
E 두 점에 형성하는 전위차는 이면 아래 반구면 

이 T 와 E 점 에 형 성하는 전위 차는 - 나 E ) 이 다. 따라서 

아래반구면 이 만드는 마당속에 서 표에 서 T 로《 를 옮겨 갈 
때 외 부힘 이 하는 일 은 이 며 웃반구면이 만드는 마당속 

에서 표에서 P 로《를 옮겨갈 때 외부힘이 하는 일은 -， 
이 다. 

11 . 1) 물방울의 전기 량이 q = C 2 U 0 , P 2 에 걸 린 전압이 이 일 때 

물방울이 받는 힘들은 평형상태를 이루므로 
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mg = qE = q 


으 L 
h 


여기로부터 mgh = mg ^ 

q C 2 L / 0 

2) « 개의 물방울이 떨어 진 후 의 P 2 전위 가 이,라고 하면 


jj _nq _ nU 0 C 2 
"-Q- Q 

이 때 «+1번째 물방울이 받는 전기마당의 힘 은 


F = qE n = 公 


U ,, 


nUlC \ 

C x h 


針1번째 물방울의 가속도는 


mg-F nUnCj 

公 = -- = g -브一丄 

m mC x h 

이로부터 p 2 에 도착하기 전의 속도는 

v 녜 J2gh _ 편히 

\ mQ 

12 . 스위 치 K 를 닫았을 때 축전기의 전압은 일정 하며 전동력 과 
같다. B 판이 평형자리에 도달하였을 때 자리는 一 jc 이다. 이때 
축전 기 의 두 극판사 이의 전기 량은 


47 rk(d - x x ) 

여 기서 '는 축전기극판의 면적 이 다. 축전기 의 두 극판사이의 

전기마당의 세기는 직ᄃ一프一이며 한개 극판이 만드는 전기마 

d - x 

당의 세기는 따의 절반과 같다. 따라서 묘판에 작용하는 힘은 

Ei 이 = = 及，ᄌ, 

2 _ 8 ; 法(넜 _ 서 ) 2 - 1 

여기서 k ' 는 핍성결수이 다. 다시 스위 치 K 를 닫았다가 열 때 

축전기에 쌓이는 전기량은 心 판은 미처 운동할 사이 

4 mzd 


가 없다.) 전기량이 心로 보존된다면 새로운 평형자리에서 B 
판이 움직인 거리를 저라고 할 때 축전기의 두 극 판사이의 전 
기마당의 세기는 
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公 


여기서 c 2 


ss 


A7ik{d -x 2 ) 


El = C 2 { d - x 2 ) 

이며 이로부터 묘판이 받는 힘은 


표2 公 2 


sr 


87±d 2 


: k’ X’2 


이 두 경우를 고려하면 


，分-지) 

너끼 

여 = 0.1( /라고 동!•면 JC 2 = 0.08( /로 된다. 

13 .문제를 푸는데서 기본은 원고리우에서의 전하분포와 구면우에 
균일하게 분포된 전하분포를 서로 련관시키는데 있다. 전기량 
幻가 구면우에 균일 하게 분포되 여있을 때 구안에서의 전기 마당 
의 세기는 령이 다. 전기마당중첩의 원리로부터 직경 AOB 우의 
매 점에서의 전기마당의 세기를 고찰하여보자. AOB 에 수직인 
평행평면들로 구면을 자르면 작은 구면띠들이 생기게 될것이 
다. (그림 2-12-2) 



그림 2-12-2 

어떤 한 구면띠에서 서로 대칭인 위치에 있는 고리의 일부분 
Pi , P 2 이 AOB 우의 임 의의 점 S 에 만드는 전기마당의 세 기를 
고찰할 때 AOB 에 수직 인 성 분들은 대 칭성때 문에 서 로 지워진 
다. 그러므로 이러한 대칭성을 고려하면 구면띠의 전체 전하가 
S 점 에 만드는 전기마당의 세기는 그 전기 량의 절반이 Pii , 나 
머지 절반은 P 2 에 모여있을 때의 전기마당의 세기와 같아지 게 
된 다. 따라서 AOB 우에서의 전기마당의 세기를 고찰할 때 전하 
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幻가 구면우에 고르릅게 분포되여있는 경우는 이 구면전하가 
AOB 를 직경으로 하는 원고리에 우에서와 같은 방법으로 모여 
있을 때의 경우와 같아지게 된다. 이렇게 전하가 분포된 고리 
인 경우에 그의 직경 AOB 우에서의 전기마당의 세기는 령으로 
된다. 전하 幻가 구면우에 고르롭게 분포되 여있을 때 면전하밀 
도 는 

_ 幻 

O' 一 — 

AnR - 

이다. AOB 에 수직인 무한히 가까운 두개의 평행인 평면으로 
이 구면을 자르면 좁은 구면띠들이 생긴다. 이 구면띠는 그림 
에서 각《에 의해 결정된다. 작은 구면띠의 면적은 

AS = 2kR 2 .sin 分•ᅀ分 

이고 전기 량은 A 幻 = crA 5 이 다. 따라서 分위 치에 있는 고리요 


소에서의 선전하밀도는 


M<P) : 


AQ Q 


2R-A(p AR 


•sirup 


로 된다. 

14 . 작은 구가 두 전하의 작용을 받아 등속원운동을 하며 그때 합력 
의 크기 는 일정 하고 방향은 항상 원의 중심 을 향한다. (그림 
2-12-3) 이때 구에 작용하는 원둘 
레의 접선방향에서의 분력의 크기는 
같고 방향은 반대여야 한다. 

그림 에서 보여준것과 같이 A '0 = ;c 
로 하고 A 점 과 A ' 점의 전하가 점 
P 에 작용한 힘의 크기를 각각 厂와 
戶 7, 라고 하면 

F sin « = F' sin f5 



이 고 시 누스정 리 로부터 


웃식으로부터 


sin a sin 0 sin ( 刀 " - P) _ sin 0 

r = ^PA ， x = PA 7 

F-r-PA' = F'-x-PA 
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끌롱의 법칙에 의하면 


F=k _0q_ 

p , =k Qq' 

( PA ) 2 

( PA ) 2 

이로부터 

qr 

qr 

( PA ): 

5 ~ ( PA ，) 3 

이 식은 점 모가 원둘레우의 임의의 점 에 있을 때 에도 성 립하여 

야 한다. 득수한 경우 즉 Q = 

= 0 일 때 PA =R-r, PJV = jc _ 及 

이며 分 = ；r 일 때 PA = R~r, 

PA ' 야-요 이다. 이 값을 웃식 

에 넣고 정리하면 

fR-r^ 


\R+rj 

' U + 穴 J 


이로부터 


R 2 
x = —— 
r 

혹은 

여기에 대응하는 전하는 


公’: 

R 

公， 


이 다 • 


제13장. 전기회로 

1 . 1) 

풀이방향. 전압계의 내부저항이 회 로에 주는 영향을 고려하여 라. 
다시말하여 전압계를 회로에 련결한 후 전압계와 병렬련결한 
저항이 작아져 분압효과가 떨어지게 되는데 이에 따라 제시된 
문제를 고찰하면 된다. 

2 . 3) 

풀이방향. 문제 의 그림 에 서 미 끄럼단자를 a 쪽으로 이 동시 킬 때 
穴 5 의 저 항이 작아지 며 회 로의 전체 저 항은 작아진다. 이 로부터 
닫긴회로의 음의 법칙, 직렬회로의 분압관게와 병렬회로의 분 
류관계로부터 전압，전류의 변화관계를 판단할수 있다. 
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요 1 + 요2 

2 ) 스위치를 열기 전 축전기의 전압은 /馬, 충전된 전기 량은 
心 =C/ 馬 이다. 스위 치 를 열고 안정된 후 축전기전압은 <?， 
충전된 전기량은 a = C 조치를 지나는 총전기량은 

ᅀ상 = C 分一/次 2 ) = 1.2X10_ 4 C 이 다. 

1) 측정할 때 의 전기 회 로도는 생 략한다. 

2) 임의의 전압계 례를 들어 두개의 전압계 A 와 B 중에서 A 를 
전원과 련결하고 계기에 표시되는 값을 t/ A 라고 한다. 다 
시 두개의 전압계 A 와 묘를 전원과 직렬로 련결하고 계기에 
표시 되 는 전압을 각각 C 4 와 C 노 라고 한다. A 의 내부저 항 
을 요 A ， B 의 내부저항을 R b , 전원의 내부저항을 r , 전원의 
전동력을 <?, 전압계 A 를 전원과 련결하였을 때 전류의 세 
기를 I " 두 전압계가 전원과 직렬로 련결되였을 때 전류의 
세기를 / 2 이 라고 하면 옴의 법칙으로부터 

8 = + r )> <? = + ^B +r ) 

u a = i , R a , u ' a = i 2 r a , U b = I 2 R b 

이로부터 표 = uaub 

U a - U' a 

문제의 조건으로부터 매 전지의 전동력과 최대허용전류를 알고 

있는데 전기기구의 사용전압과 작업전류보다 작으므로 전지를 

여러개 묶어서 전원을 보장해야 한다. 

1) «개의 전지를 직렬로 련결하면 매 전지로 흐르는 최대전류 
의 세 기는 / 1 = 2 A 이 다. 다시 W 개의 전지조를 / = 4 A 가 만 
족되 도록 병 렬로 련결한다. 여 기서 1개의 전지조는 «개의 
전지를 직렬로 련결한것이다. 이때 / = mil 즉 


mR + nr 

이미 알고있는 수값들을 넣으면 m = 2( 조), w = 10( 개) 

2) 매 전지로 흐르는 전류의 세기가 / 1 = 2 A 이므로 

P 출 = i x ( f-/ 1 2 r = 2 xl .5-2 2 x 0.2 = 2.2( W ) 

3) 전지조의 효률 
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xl0 °" «? xl00： 


11 


10 x 1.5 


- xl 00 = 73.3(%) 


6. 1) 매개 전원의 련결선은 그림 2-13-1 과 같다. 

2) 가속전압을 U 2 , 전자가 가속되 여 작은 구멍 을 지난 후의 속 
도를 I ；라고 하면 


— mv 
2 


■ eU 2 


전자가 O 점 에 부딪치 게 하 
려면 마와。사이에 적당한 
전 압 나 3 을 걸 어주어 야 한다. 
이 때 전 자가 받는 전기힘 과 
로렌쓰힘이 평형을 이루므로 

eU 3 


A 




<홋3 ' 


bi 



b 2 


Ci 


.Pi 

， P 2 


O 


c 2 


그림 2-13-1 


d 


: eBv 


우의 두 식으로부터 


ul 


2 U , B 2 d 2 


7 . 1) 대 전된 기 름방울이 전기마당속에 서 평 형 상태 에 놓여 있 을 때 
기 름방울이 받는 힘 을 분석하면 중력 은 아래 로，전기힘 은 


우로 향한다. 


2) 저항 馬 과 평행금속판을 병렬로 련결하면 저항 량끝과 금 
속판 량끝에서의 전압은 서 로 같다. 전압은 

U = Ed = 1 400 X 1.5 X 10" 2 = 21 ( V ) 

두 저항 馬과 馬을 직렬로 련결하면 매 저항에 흐르는 전 
류는 갈다. 


I: = h 


U __21 
i ? 3 35 


0.6( A ) 


B 점 의 전위 는 R 2 , 馬 에 서 떨 어 져 령 으로 된 다. (접 지 ) 따라서 


C / B -/ 2 i ? 2 -/ 3 i ? 3 =0 -> U B = 0.6 X 10 + 21 =27( V ) 

3) 저항 지의 두 끝의 전압이 27 V , 치에서 전류의 세기는 

/] =/ — / 2 =1.5 —0.6 = 0. 9 ( A ) 

이 다. 시 에 서 발생하는 열 량은 

Q = IU、t = 0.9 x 27 xl 0 = 243( J ) 

4) 均의 저항값을 조절할 때 회로에 흐르는 전류의 세기와 전 
암은 그에 따라 변하므로 변화량을 알아야 문제를 풀수 있 
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다. 전원의 전동력 <?은 이미 알고있으므로 먼저 전원의 내 
부저 항을 구하여 야 한다. 옴의 법 칙 으로부터 



30-29 

1.5 


= 2 (Q) 


이고 에네르기전환 및 보존법칙으로부터 전지조의 출력이 
62.5 W 일 때 전류의 세기를 /'라고 하면 

P t = rs - I ' 2 r , 62.5 = r-30-/ ,2 -2 


이 다. 풀이 를 구하면 /； = 2.5 A , = 12.5 A (버 린다) 


다시 옴의 법 칙 으로부터 외 부회 로의 총저 항 R ’ 는 
즉 R ' = 10 Q 

이로부터 ^=-^ = -^ = 30(0) 


J 2 = 


_s_ 

R + r 


丄 = 丄 + — 1 —로부터 구하면 피 = 5 Q 이다. 그러므로 R , 
R' R 2 + R' 3 3 

의 저항값을 5 Q 으로 조절하면 전지조의 출력은 62.5 W 이 다. 

8. 가능성. 조건이 아래 와 같을 때 찌 과 馬은 각각 A 와 묘의 전 

기 저항을 표시하며(저 항은 온도에 따라 변 하지 않는다고 가정 

한다.) 문제로부터 알수 있는 바와 같이 

1 0 2 1 Q 2 

^ — = 50 ( Q ), r 2 = — = 20 ( Q ) 

20 5 

A 가 전원에 접지되였을 때 정격출력 八의 요구에 부합되므로 

^ \2 

戶1 = 구느 爲 = 2 W 

、이 

표를 바꾸었을 때 표의 실지소모전력은 


P 2 <2 W 를 요구하므로 웃식으로부터 

r > 10>/10 Q , >10 + - 

5 

로 된다. 

9. 가 = 10 mA , / 2 =2.5 mA , 어 =2 V , 전류계의 내부저항 R A , 전압 
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계의 내부저항 R v , 전원의 전동력을 이라고 하면 분압관계식 
으로부 터 

R V ~ R x 

JJ _ + ^x g _ 次 K _ 穴ᄌ (? _ 

_ 穴 ,’ . 次 ，: _|_ R RyRx + Rx 及 a + Ra_Rv 

Ry + R , A 

足.를 전압계 와 분리 시키 고 전류계 와 병 렬로 련결한 후 전류계 
량끝의 전압은 

R A R x 

u A = ur a = Ra + Rx — s = - 산보 - 

r a r x , R/ r v r x + r a r x + r a r v 

R A +R x 

우의 두 식을 서로 나누면 전압계의 내부저항은 


^ =^L = 8x10 2 Q 

I ! 

이다. 차를 전압계와 병렬로 련결하면 전압계에 흐르는 전류의 
세기는 


I v = 으 L = 2 . 5 mA , 

及 v 

10.먼저 전원이 구의 량극에 그림 
2-13-2 와 같이 련결된 간단한 
경우를 고찰하자. 이때 《적도 
선》에서 거 리 A / 인 작은 구간 
사이를 지나는 전류의 세기는 
. _ I 0 AI 
2 nR 


미 V 2 야 



그림 2-13-2 


이 다. 이 제 두개 의 전원을 구에 련결하되 한개 는《 량극》사이， 
다른 한개는《적도선》 C 점과 그 대칭점에 련결한다. C 점에서 
전류의 세기는 두개의 서로 수직방향으로 흐르는 전류의 세기 
의 대수적합과 같다. 그러나 이 전류의 세기는 구하려는 전류 
의 세기의 2배와 같다. 그러므로 마지막에 얻어 지는 구면우의 
주어진 두 점사이의 전류의 세기는 
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7 -1/q4 R _ 42 
2 2 kR 1 000 4 OOOtt 


이 며 방향은《 적 도선》과 45°를 이 룬다. 

11 . 가변저 항의 제 일 웃끝점 보에 서 아래점 P 에 로 미 끄럼단자를 움 
직일 때 축전기의 충전전압은 점차적으로 감소한다. 축전기의 
전기량도 감소한다. 축전기가 방전할 때 검류계 G 를 지나는 
전류의 방향은 b 에 서 a 이 며 가변저 항의 미 끄럼단자를 보에 있 
을 때 축전기의 충전전압과 전기량은 각각 


U 0 


R 


-<?， Qo 


CR 


S 


R + r u R + i 

이 다. f 시간이 지난 후 가변저항의 미끄럼단자가 어떤 위 치에 
있 다고 하면 저 항은 兄 과 馬 로 나눌수 있다. 이 두 부분의 
저항값이 저항의 전체 길이에 정비례하므로 


따=추아， 


r 2= r_r 1= r 1 t 


축전기의 충전전압은 兄의 전압과 갈으므로 


U t 


Ri 
R + i 




RS 
R + r 


\--t 


이 다. 축전기 의 전기 량은 축전기용량과 전압에 의하여 결정되 
므로 


Qt = cu t = 


CRS 
R + r 



검류계 G 를 지나는 전류세기는 축전기극판사이의 방전속도에 


의하여 결정 된 다. 즉 

AQ Q 0 ~ Q t CR 紙 
1 At t (R + r)l 

그러 므로 방전전류는 항상 일 정하다. 수 
값을 넣 으면 I , = 3 //A 

12 . 1)2 극소자의 량끝단자에 걸 린 전압을 
U D , 2극소자를 지 나는 전류의 세기를 

2C， D = 사 / D+ 뚜 V 

V ^2 
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이 다. 수값을 넣 으면 =(1.5-0. 25 / D xl 0 3 )v 이 다. 이 것 
은 그림 2-13-3 에서와 같이 가로축으로는 1.5 V , 세로축으 
로는 6 mA 를 지나는 경사도가 一4인 직선으로 나타나게 된 
다. (2 극소자의 부하선이 라고 부론다.) U D , / D 가 2극소자 
에 의한 전압제 한을 받으므로 2극소자는 부하선과 전압곡선 
의 사귐점 P 에서 동작한다. 이때 2극소자의 량끝전압과 전 
류의 세 기 는 각각 U D = IV , / D = 2 mA 이 다. 

2) 저항 爲에서의 

전압은 ^ =< f -2 C/ D =4 V 

전력은 R =^ = 16 mW 
지 

13 . 닫긴면으로 들어오는 전류값은 나가는 전류값과 같다. 문제에서 
제시한 회로에서 구하려는 전류값이 있는 회로가 그림 13-4 와 
같이 닫긴면 S 로 둘러싸였다고 생각하자. 



이 닫긴면 에 의 하여 잘리 우는 회 로의 전류값은 / fl , I d , / e ，와 
4 이 고 전류 i a , i b , i c , i d , / e 와 八 의 전류방향은 그림과 
갈다. 전류값들을 다음과 같이 계산한다. 

그림에서 Q 점은 이다. 

八 를 구하기 위하여 전원을 포함하고있는 FE 부분회로를 고찰하자. 
cp-^— (Py = E 2 — Ijy x-10 = 0 / 公 ==1A 
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를 구하기 위 하여 부분회 로 EG 를 고잘하자. 

(Pe~(Pg = £ ， *- / c x1 = 4v , C =6A 
교차점 표에 서 는 八 =/ A +/ c —/ 3 = 5 A 이 다. 八 를 얻 기 위 하여 
P 점의 전위를 고찰하자. 

x 0.2 = IV 

이로부터 P 점의 전위는 p p =5 V 이다. 전원을 포함하고있는 
PH 부분회로에서 

(Pw — 分 ’ p = (五는 — 직) — /표 (5 +1 0) -수 I e = 10 A 
따라서 닫긴면 S 에서 

/ x =/"-/ e -/ a =5-0-3 = 3 ( A ) 

14 . 처음 전류계에서 최대편기전류는 / g [ mA ] , 내부저항은 r [ Q ] , 
1 mA 단자가 만족되는 관계 식은 


i?i + + R 3 



10 mA 단자가 만족되는 관계 식은 

Ig _ ^2 + Rj 
10-/ g _ r + R x 

100 mA 단자가 만족되는 관계 식은 

I g _ 及3 

100 一 I g r + + i?2 

爲를 웃식에 넣고 穴 2 과 馬을 없애면 

/ g + r = 160 

이것은 계기에서 / g 와 r 가 반드시 만족해야 할 관계식이다. 

뿐만아니 라 이 관계 식을 만족하는 3개의 계기들은 정확한 값을 
나타낼수 있다. 그러나 처음계기와는 내부저항값들이 갈지 않 
다. 계기 묘에 대해서는 

/ g +r = 0.5(120 + 160) = 140 <160 

이므로 / g + r = 160 의 관계식이 성립되지 않는다. 만일 계기 B 의 

내부저항 厂에 40 Q 짜리 저항을 직렬로 련결하면 계기의 내부저항 
은 r ' = r + 40 Q = 160( Q ) 으로 되며 우의 관게식을 만족할수 있다. 
즉 계기 묘는 마사진 전류계를 대 신하여 리용할수 있다. 
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제 14 장. 자기마당 


1 lB_ 

2 刀 777 

풀이방향. 전하의 운동자리 길 에 수직 인 자름면을 택 하고보면 한 
주기동안에 이 자름면을 통과하는 전기량이 《이다. 운동주기 
를 고려 하면서 등가전류를 구하면 된다. 

2 . 3) 

풀이방향. 문제 의 그림 을 보면 립자가 부의 전기 량을 띠 고있 다 
는것 그리 고 요 = 쯔으로부터 두 립자들의 전기 량과 질 량의 비 

公公 

k(k = qlm ) 가 句=2知 로 된 다는것 을 알수 있다. 다음 양성 자와 
a 립자에서의 A: 값을 리용하여 확인해보면 1) 과 2) 가 틀린다는 
것 을 알수 있 다. 그다음 자기마당속에 서 대전립 자의 운동주기 
공식 및 가속도공식을 리용하면 3) 의 경우가 옳다는것을 확인 
할수 있다. 

1 , 1 

3 . ~ yyiv _— (jvBd 

풀이방향. 서 로 수직 으로 사귀 는 전기마당과 자기마당속에 서 립 
자는 전기힘과 로렌쓰힘을 동시에 받게 된다. 이 두 힘이 평형 
을 이룰 때에만 립자가 마당구역을 등속직선운동하게 된다. 
자기유도를 증가시키 면 로렌쓰힘 이 더 커지며 따라서 립자가 
극판에 떨 어질수 있 다. 이 과정 에 로렌 쓰힘 은 일 을 수행하면서 
립자의 운동에 네 르기 를 변화시 킨다. 이 때 전기마당이 수행한 
일이 립자의 운동경로에는 무관계하 
므로 립자가 극판에 떨 어 진 구체 적 위 
치 에 관계 없 이 전기마당이 수행한 일 
을 통하여 립자의 운동에 네 르기 를 계 
산할수 있다. 

4 . 그림 2-14-1 에서 처 럼 전자가 자기마 
당속에서 반경이 及 인 원둘레의 어떤 
부분인 ab 를 따라 운동한다고 보고 
(실제로 그렇게 움직인다.) 중심을 C , 
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반경을 R , 전자가 자기마당에 들어올 때의 속도를 V ， 전자의 
질 량과 전기 량을 각각 m , e 로 표시하면 


eU = —mv 


evB : 


R 


e 

tan —: 
2 


R 


로 된다. 이 식들로부터 

B = l^R tan l 

2〜 e 2 

5 . 1) 동이 온의 전기 량을 e 라고 하면 이 이 온이 I ；의 속도로 구멍 S 
에 들어온 후 전기마당속에서 받게 되는 힘의 크기는 F x =eE 
이며 그 방향은 아래쪽으로 향한다. 그리고 로렌쓰힘의 크기는 
F 2 = evB , 방향은 우로 향한다. 중력 을 무시 하면 시 = 月 2 인 경 
우에 만 동이 온들이 편기없 이 오 로 빠져 나올수 있 다. 따라서 동 
이온들이 구멍 오 로 빠져 나올 조건은 선 ' = 해5 이 다. 다시말하 


여 처음속도가 v = : 【인 이온들만이 오로 나온다. 

B 


2) 이 이온들이 자기마당 요 로 들어온 후 받게 되는 로렌쯔힘 
은 F = 이 다. (중력 은 무시 한다. ) 이 힘 의 방향은 속도 
u 의 방향과 수직 이면서 그 값은 일정한 상수이다. 때 문에 
동이온은 자기마당속에 서 등속원운동을 하게 되 며 로렌쯔힘 
F 가 다름아닌 이 원운동에서의 향심력으로 된다. 질량수가 
63，65인 두 동이온의 자리길반경을 각각 R u 요 2 이라고 하 
면 


I 다리써 


evB ' = m x —— , evB ' = m 2 —— 
R \ R 2 


에，에 


수값들을 넣 으면 R ^— O . 33 m , Rt —0. 34 m 
6. 대 전립자를 S 점 에 서 출발시 키 면 두 원통사이 에 걸린 전기 마당에 
의해 가속되면서 실름 a 를 통과한 후 자기마당속에서 로렌쯔힘 
을 받아 등속원운동을 하게 된다. (그림 2-14-2) 이 립자가 S 점 
에 다시 돌아오려 면 실름 a 를 빠져 나온 립자가 원자리 길 을 따라 
돌다가 실 름 b 로 들어오면서 전기 마당의 작용으로 감속되 고 다 
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시 가속되 여 실 름 b 로 빠져나와야 한다. 그 

다음 꼭같은 과정으로 실름 c , d 를 거쳐야 

실름 a 로 다시 들어와 S 점에 도착하게 된다. 

처 음에 립자가 실 름 a 를 빠져나와 자기 마당 

속으로 들어갈 때의 속도를 I ；라고 하면 에네 

르기보존법칙에 의해 

1 2 
— mv = qv 
2 H 

로 된다. 그다음 로렌쯔힘 에 의해 진행 되 는 등속원운동의 반경 
을 요라고 하면 로렌쯔힘의 공식과 뉴톤의 법칙으로부터 

V 2 

m —— = qvB 
R 

로 된 다. 이 립자가 S 위 치 로 다시 돌아오려 면 그림 에 서 알수 
있는것 처 럼 이 립자가 a 틈으로부터 b 틈까지 운동하는 동안 바깥 
원통의 반경과 같은 반경을 가진 원의 3/4 만큼 원운동을 해야 
한다. 따라서 이 원운동자리길의 반경 R 는 대과 같아야 한다. 
이 로부터 



2 tj2 

u = ^ B 
2m 

7. 1) 자기마당속에 서 립 자들의 운동자리 길반경 을 요 라고 하면 뉴 
톤의 제2법칙에 의해 


qvB 



qB 


으로 되며 따라서 

요 mv 
公公 

2) 그림 2-14-3 에서와 같이 OP 
를 활줄로 하면서 반경이 같 
은 두개의 원을 그리면 P 점 
에 서 만나는 두 립자의 운동 
자리길을 그릴수 있다. 이 
두 원의 중심들과 직경들을 
각각 Oh 0 2 , OOlQi, 
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oo 2 q 2 로 표시하면 o 점으로부터 이 두 원에 그은 접선방 

향들을 각각 두 립 자의 입사방향을 표시 한다. (그림에서 두 

개의 화살부호) 이 방향들사이의 각을 0 라고 하자. 

그러 면 기 하학적 관계 에 의 해 ZPOiQj = ZPO z Q 2 =9 , 립 

자 1의 자리길은 이 원둘레길 이의 절반보다 (3, = 요0만큼 

길 며 립 자 2의 운동자리 길 은 Q 2 P = 요0만큼 짧다. 립자의 

등속원운동주기를 r 라고 하면 두 립자의 운동시간은 각각 

T , RO T R 0 
U = — + ——, U = —- —— 

1 2 V 1 义 V 

로 되며 따라서 출발시간차는 


이 다. 한편 


이므로 


Af = 가-효요 = 2 


R 6 


v 


R • cos - 



^ = 2 cos _1 


L 

2 R 


, Am _ 
At = —— cos 
qB 


LqB 
2 mv , 


8. 고리가 정지하고있을 때 고리에서의 전기마당의 세기는 령이 아 
니므로 대전된 전하들은 힘을 받고있으며 따라서 고리에는 이미 
장력 이 걸 려있 다. 고리 를 회 전시키 면 전하들이 고리 와 함께 운 
동하면서 전류를 형 성하게 된 다. 때 문에 이 고리 의 매 개 부분들 
이 자기 마당때 문에 생 기는 자기힘 을 받게 되는데 이 힘의 방향 
은 반경방향을 따라 바깥쪽으로 향한다. 이 힘 과 고리 의 요소부 
분 량쪽으로 생기는 장력의 합력이 바로 고리요소부분이 원운동 
하는데 서 향심 력 의 역 할을 한다. (그림 2-14-4) 고리 요소부분의 
길이를 M 질량을 Am 고리량끝점들에서 
고리 의 중심 을 바라보는 각을 A <9, 자기힘 을 
F ， 부가된 장력을 r 라고 하면 등속원운동조 
건으로부터 

2 T sin 년 - -F = Amco 2 R 
2 



그림 2-14-4 
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Ad 


가 매우 작으면 sin ^«^ 이고 


Am ■ 


2kR 


-RA0- 


A 分 
27T 


이며 


자므로 


F = BTM 


T 


Rco 

2 n 


:수 _ 


(QB + mco ) 


관이 깨의 속도로 운동하면 작은 구도 그와 함께 운동하면서 
로렌쯔힘을 받게 되는데 이 힘의 방향은 관의 축을 따라 우로 
향하며 이 힘의 크기는 F = qv Q B 로 된다. 그러면 우의 방향으 


로 향하는 가속도 a = m 쇼가 생기며 따라서 같은 방향으 

m m 

로 향하는 운동속도가 나타난다. 이 속도때문에 추가적으로 받 
게 되는 로렌쯔힘의 방향은 관벽에 수직이면서 왼쪽으로 향한 
다. 그러나 관벽을 수직으로 누르는 힘은 관벽의 맞선힘과 상 
쇄되여버리므로 작은 구는 관축방향을 따라 우로 향하는 로렌 
쯔힘 wvS 만을 받게 된다. 이 힘의 작용을 받으면서 구가 N 위 
치 에 도달할 때의 속도는 

V m 


로 된다. 그런데 이 구는 에의 속도로 오른쪽 방향으로도 운동 
하고있으므로 N 위 치 에 도착하였을 때의 합성속도는 



로 된다. 관을 벗어난 다음에는 자기마당속에서 로렌쯔힘을 받 
으면서 등속원운동하게 되며 이 원운동자리길의 반경은 



\2 qBh + 오 mv 0 
mv 0 J qB 


10 . 먼저 무한직선도선이 4각형도선틀에 주는 힘 F ’ 를 구하자. 문 
제 에 준 그림 에서 볼수 있는것 처 럼 변 ab 와 이는 대 칭이며 ab 
변 이 받는 힘 은 수직 웃방향， cd 변이 받는 힘 은 수직아래 방향이 
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므로 이 두 힘은 상쇄된다. 한편 ad 변이 받는 힘 广의 크기는 
지'= 하/ 2 / 2 이며 그 방향은 왼쪽으로 향한다. 여기서 幻은 무한 
직 선도선전류가 ad 변위치 에 만드는 자기 유도이 며 크기 는 

히 =& 이 다. 꼭같은 리 치로 be 변이 받는 힘은 워 = S 2 / 2 / 2 이며 
r 

방향은 오른쪽으로 향한다. 여기서 


이다. 따라서 4각형도선틀이 받는 전체 힘은 

f ，= f;-f 卜 산 1/2 1 X U 
1 2 rir + l^) 12 

이 며 그 방향은 왼쪽으로 향한다. 뉴톤의 제3법 칙 에 의하면 
4각형도선틀이 무한직선도선에 주는 힘 厂의 크기는 우에서 
구한，와 갈으며 방향은 반대로 된다. 즉 

F= n ，占 

r(r + /[) 

방향은 오른쪽이 다 

11 . 1) 대전립 자가 시 계 바늘정 방향으로 돌 때의 전기마당에 의 한 힘 
을 F, 로렌쯔힘 을 /라고 하자. 그러 면 五와/의 방향은 +전하 

쪽으로 향한다. 이 때 F = 3/, 月 + / = »7스느이 다. 립자의 운 

r 

동방향이 반대로 되면 로렌쓰힘의 방향이 반대로 된다. 한편 
전기마당에 의한 힘은 두 전하사이의 거리의 두제곱에 거꿀 
비례하므로 이 힘을，라고 하면 

F' = ^F, F'-f = m — 

R 2 R 

로 된다. 이 4개의 식을 련립하여 줄면 7 ?/r = ^/국-2로 된다. 
2) +전하의 전기 량을 Q , 一전하의 전기 량을 g 하고 하자. 자 
기마당을 없앨 때 부로 대전된 립자가 가지 고있는 에네르 
기는 
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E = E +E k =-k^- + -mv 2 = 
r 2 

= -Fr + |(F + /)r = -i(F-/)<0 

이 다. 이 때 전기마당이 립자에 주는 힘 이 원운동의 향심 력 
으로 된 다. 따라서 립 자의 운동자리 길 은 타원으로 변하지 
만 여 전히 +전하의 둘레 로 돌아간다. 자기마당을 없애 는 
순간 립자의 위치가 이 타원의 자리길우의 한끝점으로 된 
다. 이제 타원의 다른 끝점 이 +전하로부터 니만큼 떨어져 
있 고 립자가 이 끝점 을 지 날 때 의 속도를 1/라고 하면 케 
플레르의 제2법칙으로부터 = 로 되여야 하며 에네르 
기보존법칙으로부터 

~ k ^r + \ mv ' 2 =-\i F - fy 

r Z Z 


로 된다. 또한 꿀롱의 법 칙으로부터 -소李 = 一月스로 된다. 

r r 

이 식 들을 련 립 하여 풀면 / = r 로 된 다. 립 자가 원자리 길 
에 서 운동하고있을 때 의 운동주기 는 r = & 이 다. 이 제 타 

V 

원자리길을 따라 운동할 때의 주기를 r 라고 하면 케플레 
르의 제3법칙으로부터 



으로 되며 이로부터 T ' = 


3V6 


7tr 

v 


로 된다. 


12 . 매 질속에 자기마당이 걸 렸을 때 여 기 
로 들어오는 립자는 저 항힘 /와 로렌 
쯔힘 /로를 받으며 이 두 힘의 방향은 
서로 수직 이다. 이 두 힘은 모두 립 
자의 속도에 비 례하며 


卜세 ，로 


: qvB : 


qB 등 



Bql 



2-14-5 
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이 다. A f 시 간동안에 립 자운동량의 변화량 wAw 는 저 항힘 에 의 한 
힘 덩 이 /산 와 로렌 쯔힘 에 의한 힘 덩 이 난 의 벡 토르합과 같으 
므로 이 세 벡토르는 그림 2-14-5 와 같은 3각형관계 에 있다. 

매 질 속에 서 립자가 운동하는 전기 간에 다음 그림 에 보여준 세개 
의 류사한 벡토르3각형관계를 가지게 된다. 

여기서 1은 립자의 입사점으로부터 정지위치까지의 직선거리， v 0 
은 립자의 처음속도이다. 자기마당이 없을 때는 이 그림에서 3각 
형 이 수직 으로 선 직 각변으로 변화되 므로 mv Q = kB 로 된다. 자기 

유도 5 인 자기 마당속에 서 는 + ( Bql 1 ) 2 으로 되 며 자 

기 유도가 5/2인 경 우에 는 

mi? 0 = 

으로 된다. 우의 세 식으로부터 

/ 2 = , 1 = 8. 3 cm 

ᅳ VI + 3 ft //) 2 

13. 그림 2-14-6 에서와 같이 자리표계를 정하고 원형도선우에서 
미 소부분 A /,. 를 취 하면 A /,. = RA 0 i 이 다. 

이 때 요소전류 I l Al i 4 받는 자기힘 의 
크기는 

색 =페 A/ , 에쇼/ iA/ , 

Z7TX i 

이다. 여기서 자는 요소전류 가ᅀ/,•로부 
터 직 선도선까지 의 거 리 이 다. 대 칭 성 의 그림 2-14-6 

견지 에 서 볼 때 이 요소힘 들의 수직 방향성 분들의 합은 령이 다. 
따라서 원형도선이 받는 힘은 오른쪽수평방향으로 향하게 된다. 
이 힘 五는 

F = 고 ᅀ서 cos (9, 계 목는비 cos 0 t = 

= V 서)八八 RA0i cos0i = 부도 Va 6» ; .= 

노 2 kR cos 6 t 2 k 노 

~ 나 ()1 J 2 
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14 . 1) 문제 조건으로부터 구멍 A 를 통과하여 구역 II 로 들어 온 전 
자선에서 속도의 축방향성분이 I ；이다. 이 전자들은 구역 
II 에 서 자기 마당 5의 작용을 받아 라선운동을 하는데 라선 
의 피 치(라선운동에서 한바퀴 돌 때 축방향으로 전진한 거 
리)들은 다 갈으며 라선운동의 주기는 

2 刀 w 


T'- 


eB 


-로서 속도에 무관계하다. 그리 고 라선운동의 피 치는 

2k mv 


h = vT' ■ 


eB 


이 다. 여기서 w 은 전자의 질량， e 는 전기소량이 다. 이 전 
자들이 구멍 A' 를 통과하려 면 £ 이 쇼 의 옹근수배 로 되 여 
야 한다. 즉 


L = nh 


2k mv 
eB 

그러 므로 자기유도의 크기 는 


n = l f 2, 3, 


B 


로 된다. 요의 최소값은 


公 0 


2nmv 

eL 


2n m v 
eL 


이 며 따라서 B 0 은 h = L 일 때의 요값에 대 응된다. 문제 에 
제시한 그림 1 ■ 에 서 고의 변화주기는 r 이 다. 만일 구멍 A 
를 통과한 전자들이 구역 II 에서 운동하는 시 간이 r 보다 
작다면 전자가 A' 에 도착하기 전에 상의 방향이 바뀌므로 
원래의 라선운동과는 다른 운동을 하게 되며 따라서 이러 
한 전자들은 A' 를 통과할수 없다. 따라서 

T 

—>r 

2 

조건이 만족되여야 한다. 결국 『의 최소조건은 

T 0 =2T' = — 
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로 된다. 



2) r = 27； 이 라고 하자. 그러 면 구멍 A 로부터 구역 II 로 들어 온 

산란전자들가운데 서 5가 정 방향으로 향하는 시 간간격 의 앞절 
반시 간동안에 A 를 통과한 전자들은 구멍 A ' 를 통과할수 있 
지만 그다음 절반시간동안에 
A 를 통과한 전 자들은 A ' 를 Ba 
통과할수 없다.(그림 

2-14-7) O 

다시말하여 구멍 A 를 통과 
하여 구역 II 로 들어 온 전 _ Bo 
자들이 이 구역안에서 T 
시 간동안 운동을 해 야 구멍 A ' 를 통과할수 있으므로 이 운 
동시간내에 자기마당의 방향이 변하지 말아야 하는것이다. 
그러 므로 전자가 구멍 A ' 를 통과할수 있는 시 간간격 은 그림 
에 서 점 으로 찍 어 준 구역 들이 다. 

3) 구역 II 에 들어 서 는 전자들의 속도에 서 진공관죽에 수직 인 
방향성 분을 w 丄 으로 표시 하자. 그러 면 구역 II 에 서 전자들의 

로렌쓰힘 에 의 한 운동자리 길 반경 은『 = 관노이 며 이 가운데서 

eB 



r <| ■인 전자들만이 관벽에 부딪치 

지 않고 구멍 A ' 에 도착할수 있 다. 

따라서 v ± < — 되여야 한다. 
2m 

식 27 nn _ = r= L 을 리용하면 
eB v 

즈쁘 로 된다. 따라서 
L 

tan 6 = — < 끈!- 이 며 전 자의 

v L 

운동방향과 관축사이각의 최대값은 
分최 = arctan 드는 

15 . 전자총에서 전자의 발사속도를 I ；라고 



그림 2-14-8 
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하면 = eU 으므로 v = 관프느 ，여 기 서 m 은 전 자질 량 ， e 

2 m 

는 전기소량(절대값) 

1) 그림 2-14-8 에서 보는바와 같이 표적 M 을 명중하려면 전 

자의 운동자리길반경 ᄍ와 «, 。사이에 次 = |/sin 分와 

같은 관계 가 만족되 여 야 한다. 또한 요 와 자기마당 5사 

이에는 요 관계가 있 다. 이 세 식으로부터 
eB 

B _ mv _2 sirup 2 mU 
eR d \ e 

문제에서 주어진 수값들을 넣으면 

公 = 3.7 x 10 一 3 T 

2) BIIKM 일 때 전자는 걸음이 일정 한 라선운동을 한다. 이 

전자는 의 속도로 KM 방향으로는 등속운동도 

한다. 표적 보에 도착할 때까지 걸리는 시간은 

d 

t — - 

VCOS(p 

또한 이 전자가 i ； ± = z；sin 分의 속도로 公에 수직인 평면에 
서는 등속원운동하는데 이 원운동의 주기는 


eB 

전자가 표적과 정확히 충돌하려면 

t = nT , ( n = l f 2, 3, …) 
로 되여야 하므로 

B = 2 nm _ S ( p ， 2 , ᅩ 
ed 

수값들을 넣으면 公 = nx 6.7 xl 0 — 3 T 
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제 15 장. 전자기유도 


1)， 3) 

풀이방향. 전체 비 행 구역안에 서 지 자기 마당의 수직 성 분은 수직 
아래방향으로 향한다. 때문에 비행기 가 어 느 방향으로 날든지 
자력선을 끊는 상태는 같다. 오른손규칙을 써보면 비행기날개끝 
에서의 전위는 비행사의 왼쪽이 오른쪽에서보다 높다. 

3) 

풀이방향. 가변저 항기의 미 끄럼단자를 오른쪽으로 움직 일 때 선륜 
으로 호른는 전류는 감소되며 따라서 선륜내부의 자기마당이 약해 
진다. 그러 면 두 금속고리안으로 통하는 자력 선묶음도 모두 감소된 
다. 이때 두 고리에 생기는 유도전류의 흐름방향이 같다. (문제에서 
제시한 그림의 왼쪽에서 오른쪽 방향으로 볼 때 시계바늘운동방향) 
매개의 고리를 개별적인 자석으로 보면 M 과 N 사이에 서로 다른 
자극이 생기므로 서로 끌어 당기게 된다. 
w= 2viJ 2 Efl L 
R 

플이방향. 도선틀의 짧은 변이 자기 마당속에 들어서야 도선틀에 
유도전류가 생기며 그때에는 사람이 미는 힘을 주어야 도선틀의 
등속운동을 유지할수 있다. 이 힘의 크기는 

F = BII 2 =B^-l 2 
R 

이 다. 그런데 도선틀이 자기마당을 완전히 통과하려 면 량쪽 두 
변 이 각각 다 지 나가야 하므로 사람이 수행해 야 할 일 은 

W = 2F\ = 2z7(/ 2 公) 2 I 
1 R 1 

막대 기 가 아래 로 미끄리질 때 막대 기 는 
mg , 맞선 힘， N = mg cos 6 , 마찰력 / , 

힘 F 』 보! 를 받는데 그 방향들을 
R 

2-15-1 에 주었다. 

이 힘들이 평형을 이루었을 때 속도가 
커진다. 이 힘들의 평형조건은 
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mg sin 分 一 // mg cos 6 -— ^ = 0 

따라서 최대속도는 

_ mg(sind - /u cos 0) 

v ~ F 균 

5. 1) 도체 MN 과 두 도체 Oa, Ob 가 만드는 3 각형 aOb 가 닫긴회 
로를 이루고있으며 여기서 MN 의 일부분 ab 가 회로에서 전 
원의 역 할을 한다. 유도전동력 은 = (여 기서 L 는 ab 부 
분의 길이)이며 

L = Ob - tan 0 = vt tan 6 

이므로 결국 유도전동력은 시간 ᄉ에 비례한다. 유도전류는 
7 = i ( 及전 은 닫긴회 로의 전체 저 항) 이 다. 3 각형 aOb 둘레 

穴전 

의 길 이를、로 표시하면 


S = Ob + Oa + ab — vt -\- - + vt tan 0 

cos 分 


이며 전체 저항은 

ᄀ 。n 1 j n J cos 分 + 1 +sin 分、 

= SR = vt\ 1 + - + tan 分 \-R = vtR\ - 

V cos 6 J \ cos 

이 다. 따라서 닫긴회로에 흐르는 유도전류는 


Bv tan 9 • t 


Bv sin 9 


cos ^ + l + sin ^ 穴 ( cos 6> +1 + sin 分) 


즉 유도전류의 값은 시 간에 무관계한 상수로 된 다. 

2) 도체 MN 이 등속운동할 때 외 부힘，와 자기힘 은 비 긴 
다. 즉 


F = F a = BIL ■ 


f 호 sin 分 • tan 分 


「 穴 (cos<9 + l + sin(9) 

외부힘의 일능률은 

„ „ B 2 v 3 t sin^-tan^ 

i\i =Fv = - 

1 穴 (cos 산 + 1 +sin 分 ) 

3) 에 네르기전환및 및 보존의 법 칙을 고려하면 외부힘 이 수행 
한 일 이 전부 회 로에서 전기 적일로 넘어 가므로 전력은 
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_ 5 2 w 3 fsiru 9 taru 9 
전 _ 외 ~ 穴 (cos 分 + 1 + sin 分 ) 

1) / 을 매 변의 길이， 요를 매 변의 저항으로 표시하면 
/ = 0.8m , 穴 = 0.01 Q 이 다. 변에서의 유도전동력 을 작， ab 
변에 서 의 유도전동력 을 爲 이라고 표시하면 

좌 = 公/아 sin 90° = Blco~l = jBl 2 co = 0.024V 

S 2 = 公切 2 sin90° = Blco~l = jBl 2 co = 0. 008V 

da 와 be 변은 자력선을 자르지 않으므로 여기에는 유도전동력 
이 생기지 않는다. 

2) 닫긴도선틀안에 생기는 전체 유도전동력은 


容 = 爲 +爲 =0.032 V 
이로-？-터 유5■전■류•는' 


<? 0.032 

Jr = 0.04 


= 0.08( V ) 


렌쯔의 규칙 혹은 오른손의 규칙 에 의 해 판단해보면 전류는 
abed 를 따라 흐른다. 

3) 닫긴회로에서 전체 유도전동력은 전체 전위차와 같다. 그리 
고 功 c / 부분에 서 의 유도전동력 은 전체 전동력 의 절 반이 다. 


또한 이 부분의 저 항은 닫긴회 로전체 저향의 절 반으로 된 다. 
결국 이 부분에서의 전위의 증가량과 전위의 감소량은 꼭같 
다. 이 로부터 e 점 과 / 점사이 의 전위 차는 령이 다. 

가령 자기 마당 5의 방향이 그림 면을 뚫고 들어 가는 방향이 라고 
하자. 이때 봉 a 스에 생기는 유도전동력은 축 = 公태 이고 전류흐름 
방향은 이다. 꼭같이 하여 봉 a / 에 생기는 유도전동력은 

욕 = Bvl 이 고 전류방향은 d _> c 이 다. 닫긴회 로에 서 전류흐름방향 
은 公->넜- >c 이고 전류의 세기는 


i = ( S l + S 2 )/2 R = (2 BvI ) l 2 R = Bvll R 
이 때 봉 가 받는 자기 힘 은 우로 향하고 cd 가 받는 자기 힘 은 
아래로 향하며 그 크기는 
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公 2 , 2 ᄆ 

R 


봉 …가 아래방향을 등속운동할 때 그의 운동방정식은 

T + f = Mg 


이며 <：넜에 대해서는 r = /+ Mg ■로 된다. 여기서 r 는 금속봉들 
에 작용하는 장력 이 다. 우의 식 들로부터 2 f = { M - m)g 
따라서 


2 公 2 / 2 z ， 

― R — 


= (M - m)g -> 


(M - m)gR 
2 B 2 l 2 一 


8. 1) — B2avQ = 0.2x0.8x5 = 0. 8 ( V) 

부 = 0 . 4 ⑷ 


2 ) <?i=^ = 0.5x^a 2 x^ = 0.32V 


Pi 



= 1.28x10 2 W 


9. 자기 마당이 걸렸을 때 이온화기체(길 이 가 g 인 도체막대 기 로 볼수 
있다.)의 속도를 ^라고 하자 이때 관의 량쪽 측면방향으로 생기는 
유도전동력은 = 신 이 다. 관의 앞뒤쪽에서의 압력차는 기체를 
앞으로 밀어주는 추진력을 주게 되며 한편 유도전류(외부회로를 
련결했을 때만 존재한다.)가 받게 되는 자기힘과 마찰력은 기체를 
뒤로 밀어주게 된다. 기체가 등속으로 움직일 때는 이 두 방향의 
힘들이 서로 상쇄되여야 한다. 옴의 법칙에 의하면 

. <? 


관안에서 기체가 받게 되는 자기힘은 


F = IBa = 


BaS 




자기마당이 없을 때의 마찰력을 /라고 하면 /=/성스이며 자기 
마당이 있을 때의 마찰력을 /' 라고 하면 = + / 이 다. 
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한편 이므로 


v 0 _ f _ Pab 
~V~J'~Pab-F 
우의 식들로부터 전동력 을 구하면 

,, Pab , Pb 
Ba v 0 B 

히요 

lb 

10. 봉이 떨어질 때 임의 의 순간에 그의 이동속도를 I ；라고 하자. 
이때 생 기는 유도전동력은 = 이 다. 이제 매우 짧은 Af 시 
간이 더 흘렀을 때 봉의 속도가 w 로부터 u + Aw 로 변했다고 하 
자. 그러면 이때 유도전동력은 S ’ = Bl(、v + Nv ) 로 되며 축전기 
량극판사이 의 전압증가량은 Au = S'-S = BIAv , 축전기 극판에서 
전하의 증가량은 AQ = CAv = CBlAv , 전류흐름길에서 

의 전류 i = — = CBI— = CBIa , 금속봉에 뉴톤의 제2법 칙 을 
At At 

적 용하면 mg - Bli = ma , 이 로부터 금속봉의 가속도 


『 - 급 k~C 
므로 


는 일정 한 값으로 된 다. 금속봉이 등가속운동하 


나 ， 2 , 시 쁘 1 

11. 1) 원형고리를 무수히 많은 요소부분들로 분할하면 매개 요소 
부분들은 직선도선으로 볼수 있다. 이 요소부분의 길이를 
A / 라고 하자. 고리의 이동속도가 w 인 순간에 요소부분량끝 
사이의 유도전동력은 AgzfiA 切이며 고리전체에 생기는 유 
도전동력은 


8 — ISS — BAlv = Bv ^ A / = 2; r Bvr 


여기서 r 는 고리의 평균반경을 
미한다.(그림 2-15-2) 

따라서 유도전류는 


의 


8 2 n Bvr 

~ R ~ — R — 
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여기서 요 는 원형고리전체의 저항이다. 원형고리에서의 

자체유도현상을 무시하면 요 = 소(여 기 서 / = 2; rr ) 이 므로 

S 

2 7rB vr BS v 

j — -= - 

p2n r p 

一 _ S 一 

2) 원형고리가 축대칭자기마당속에서 움직일 때 운동방향과 자 
기 마당이 서 로 수직이 므로 이 고리 에 작용하는 자기 힘 은 

F = BIl = B — 27rr 
P 

이며 고리에 흐르는 유도전류의 방향은 오른손의 규칙에 
의하여 시 계 바늘의 운동방향으로 향한다. 왼손의 규칙 을 
써보면 이 전류에 작용하는 자기힘 의 방향이 수직웃방향 
임을 알수 있다.(고리의 운동방향과 반대) 뉴론의 제2법 
칙 에 의 하여 

ᄀ F B 2 27rrSv 

mg -r - ma , a = g - = g - 

m mp 

그런데 밀도 (/ =_t 이므로 
2 刀 : rS 

B 2 v 


12 . 스위 치 、를 닫을 때 전지 와 련결되 여있는 선륜에 는 자체 유도 
전동력이 생기며 이 두 선륜은 리상적인 변압기로 동작하게 
된 다. 권선의 직 류저향이 령이 므로 ' 를 닫을 때 자체유도전 
동력은 작=<? 이며 두 권선의 권회수밀도(단위길 이당 권회수) 
가 갈으므로 ni =n 2 , 따라서 저항 규와 련결된 선륜에 생기는 
전동력 은 爲 = <? 2 = <?으로 된 다. 그러 므로 

1) 저항 요에서 소비되는 전력 

jp 左‘ 겠，스 

R R 

2 ) 스위 치 ' 를 닫는 순간 저 항 요 와 련결되 여있는 선륜 묘에 

흐르는 전류는 / 2 =호 = 으이 며 八마= / 2 해 이 므로 전지 와 련 
R R 
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결되 여있는 권선 A 로 흐르는 전류는 / 1= / 2 =으 으로 된다. 

R 


이제 에 A 어 뼈 ᅨ몌 군 너 어 


은 S = L — , 따라서 소스 = 으 으로 되며 
At At L 

전류는 

T T M S S T 

/ — /a H - 1 = - 1 - 1 = /저 지 

0 At R L 전지 


결국 전지를 통해 흐르는 전류의 시간적 
변화를 그리면 그림 2-15-3 과 같다. 

3) 권선 A 로 흐르는 전류는 시간에 무관계 
한 성 분 SIR 今 시 간에 따라 변하는 성 
분 로 되 여 있 다. 이 때 두번째 마 


권선 A 로 흐르는 


田 


7접지 


그림 2-15-3 


디만이 선륜 B 에 유도전류를 발생시 킨다. z = r 일 때 이 
전류의 크기는 gtlL 弓: 되며 이 순간에 스위 치 S 를 열기때 


문에 이 전류에 대 응하는 자기마당의 에 네 르기 가 저 항 R 
에서 전부 줄열로 넘어가게 된다. 따라서 


Q = — 

2 

13. 도선의 매개 부분들에서 유도전류의 크기와 방향들은 문제에 
제시된 그림 에 표시되 여있다.전류의 분포에는 회 로의 대 칭성 
이 반영되 게 된다. 파라데 이법 칙과 닫긴회 로에서의 옴법 칙을 


L 


- T \ L -- 


g z T^ 

2 L 


리 용하면 반경 이 a 인 원에 서 na 2 k = 2 rj/j + r x I x , 바른 3 각형 회 로 
에서 3^ ra 2 A :/4 = 2 r 2 / 2 +2 r 2 忍가 성립됨을 알수 있다. 

한편 점 D 로 흘러드는 전류의 합과 흘러 나가는 전류의 합이 
같아야 하므로 / 1+ / 2 =가 + 사 이다. 또한 전원을 포함하고있는 
회로에서의 옴의 법칙에 의해 


우의 식 들과 문제 의 조건 2 r 1= 3 r 2 을 리용하면 
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Ua _ Ud 


• v / 등公 2 灰 

32 


14 . 회로는 « 개의 4각형회로들이 결합된 모양으로 되여있다. PQ 
량단사이의 전체 저 항을 穴 n 으로 표시 하면 R n =cr , 한편 PQ 
의 왼쪽 부분의 총저 항 (PiQi 을 포함하면서)을 '나 로 표시하면 
R _2( i ? n _ 1 +2 r)r 

나 ^n-l+4r 


乂 


u _ 4( 穴 n -厂)厂 

A n -1 - —石 -~ 

2r ~ R n 

로 된다. 꼭같은 방법 으로 

요 _ 4( i ? n _ 1 - r)r _ 2r(5rR n - 6 r 2 ) _ 2(5 c - 6) 厂 
n " 2_ 2r-R n _ 1 ~ Ar 2 -3rR n _ 4-3 c 

회 로가 x 축방향으로 운동할 때 도선들이 자력선을 절 단함과 
동시에 자기마당자체가 시간에 따라 변화되므로 이 두가지 요 
인이 다 유도전동력을 일으킨다. 하나의 4각형 이 가 축을 지나 
자기마당구역 으로 완전히 들어서는데 걸 리는 시 간은 


T = - = 2s 
v 


? = 2. 5 s 인 순간에 자기 마 
당과 회로사이의 상대배치 
를 그림 2-15-4 에 보여주 
었 다. 

PQQiPi 에서 유도전동력 
을 착 로 표시 하면 Air - 2 i x r 
을 爲 로 표시하면 


y 

Qn Qfi-l Qi Q3 O2 

Q, Qxxxxxx 


xxxxxxxx 

xxxxxxxx 

Pn Pn-X Px Pi P7 

•Pix xP X X X X X X 

公 

X 


그림 2-15-4 


= 爲，에서의 유도전동력 


2/丄厂 + (i + ii )(2 r + 요 n _2) = S 2 

로 된다. 만약에 PQQi ^ 가 완전히 자기마당속에 들어 왔다면 
PQ 와 PiQi 가 자력 선을 자르면서 생겨 나는 유도전동력 의 합 
은 령 으로 되 므로 직 는 자기마당자체 의 시 간적변화때 문에 생 
기는것 으로만 되며 따라서 
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AO =/2 Ag =/2z? 

At At 

한편 PMQA 에서 P 2 Q 2 은 아직 자기마당속에 들어가지 못 
했기때문에 爲은 PiQi^l 자력선을 끊기때문에 생기는 유도전 
동력 爲 = 미강 = 내 0 + 切)11) 와 자기 마당자체 의 시 간적 변 화때 문에 
생기는 유도전동력 

S ： = lv ( t - T )— = lvbt - l 2 b 
' At 

의 합으로 되므로 

& 2 =^+ 흰，= B 0 lv + 2 lvbt - l 2 b 

우의 식들로부터 

, 2 r ( B 0 lv + 2 blvt - l 2 b ) + (4 r + R n _ 2 ) l 2 b 
2 Or 2 + 6 rR n _ 2 

여 기서 우에서 구한 穴 n ᅬ식 을 넣 으면 

, = ^(56-41c) x10 _3 
r 8 

15 . 무한원기 둥구역 에 걸린 고른자기마당의 시 간적변화에 의 해 회 
리전기마당이 생기게 되는데 이 전력선은 원기둥중심축을 축으 
로 하는 동심원들로 된다.(그림 2-15-5) 절연체고리가 놓인 
위 치 에서도 회리 전기마당이 생 기 므로 대 전된 작은 구는 이 회 
리전기마당의 작용을 받게 된다. 이 힘의 방향은 고리에 대한 
접선방향이므로 구는 접선가속도를 받 
게 되며 따라서 대전된 작은 구는 고리 
를 따라 가속되게 된다. 한편으로 이 
구는 로렌쓰힘도 받게 되는데 이 힘의 
방향은 고리의 중심으로 향한다. 그리 
고 고리로부터 힘을 받게 되는데 그 방 
향은 로렌쓰힘의 방향과 반대로 된다. 그림 2-15-5 

이 로렌쓰힘과 고리로부터 받는 힘의 벡토르합이 바로 구가 원 
운동하는데 요구되 는 향심힘 으로 된 다. 그리 고 구하려 고 하는 
대상인 구가 절열체고리에 주는 힘은 다름아닌 구가 고리로부 
터 받는 힘의 반작용력이 다. 주어 진 조건으로부터 0< f<r 구 
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간에 서 는 자기 마당 B 4 시 간 ? 에 따라 증가되 며 인 때 는 
公=0, f = r 때는 B = B 0 이므로 5 = ^■ 로 된다. 결국 이 시간 


구간내에서는 자기마당의 변화속도가 으로 된다. 자기 

At T 

마당의 이러한 시간적변화는 회리전기마당 표희를 만들게 되는 
데 이 전력 선들은 원기 둥중심 축과 그림 면의 사귐점 을 중심 으로 
하는 동심 원들로 되 며 렌쯔의 규칙 을 적 용하여보면 그 방향이 
시계바늘운동의 정방향으로 됨을 알수 있다. 이 방향을 그림에 
표시 하여 주었 다. 회 리전기 마당의 세 기 표ᅬ의 크기 는 


다 


R 

2" 


A 公 

At 


B 0 R 

2T 


따라서 구가 고리 의 접 선방향으로 받게 되 는 전기마당의 힘 은 

公公 o 요 


片접 = 公표회 


이며 구의 가속도，은 
에 정지하고있었으므로 


qB Q R 


2T 

로 된 다. 구가 f = 0 인 순간 


2mT 

인 시각에 그의 원운동속도 I ；는 
qB Q Rt 


: ci^t : 


2mT 


구가 이런 속도로 원운동하고있는 순간에 받게 되는 로렌쯔힘 
은 원의 중심으로 향하며 그 크기는 

이다. 한편 구가 고리로부터 받게 되는 힘 (그림에 방향이 
표시되 였 다. ) 과 로렌 쓰힘 i 노 의 벡 토르합이 이 순간의 향심 력 
자 (방향은 원의 중심으로 향한다.)으로 되며 그 크기는 

一 _ q 2 BlR , ^ 


상 7 향 


구로 


R 4m r 2 ᅀ 

로 된다. 이로부터 알수 있는바와 같이 〜이 '의 절반으로 


되 므로 N ， = 능 F 、: ，그의 반작용힘 인 7 V (구가 고리 에 주는 힘 ) 
의 크기는 


260 



N = N'= q B °^ t 2 
AmT 2 

으로 되며 그의 방향은 자 과 같은 방향으로 된다. 

，>T 일 때에는 5 = 美 으로 일정 한 량이므로 회 리전기마당이 
생기지 않으며 따라서 £ 3 )= 0 , 결국 구가 받게 되는 접선가속 

도도 령으로 되므로 구는 고리를 따라 등속원운동하게 되며 그 
속도는 


v 0 = a 접 I = 


qB 0 R 

2 m 


이때 구가 받는 로렌쯔힘은 (앞에서 구한 에서 t = T 로 놓 


은 값) 


q 2 BlR 

2m 


구가 받는 향심력은(역시 앞에서 구한 에서 t = T 로 놓은 값) 

Am 

여기서 알수 있는것처럼 로렌쓰힘의 절반은 역시 ，와 상쇄되 
며 N ， 꺅 반작용힘 은 


이 다. 


N =i 뽀 

Am 


제16장. 교류전류 

2 ) 

풀이방향. 회전자의 회전속도가 2 배로 높아지면 교류전류의 각 

주파수 ® 가 2 배 로 증가되 며 교류발전기 가 생 산하는 전동력 의 
최 대 값은 최 대 oc 이 다. 

구히려는 전기저항값을 요 라고 하면 이때 요의 량단의 전압은 
U 2 , 직 류는 I 2 > 즉 

UI Q =U 2 I 2 , u 2 =i 2 r , u 2 /u = n 2 /n x 
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웃식으로부터 


2 

— = 880 Q 

h 

3.4) 

풀이방향. 직 접 £C 회 로의 주파수공식 으로부터 계 산하여 얻 을수 
있 다. 

4 . 그림 2-16-1 에서 다는 주파수동조작용을, 

C 2 은 고주파전류만 통과시 켜 주파수를 떨 c, 

구는 작용을 한다. C 2 은 고주파를 통파시 
키 므로 저 주파신호만 레시 바에 가게 한다. 그림 2-16-1 

5. 유도전동력의 최대값은 S m = ncoO m , 권선이 자기마당속에서 

회 전하는 주기 는 r 이 다. 그러 면 

2 n 
co = —— 

T 

옴의 법칙에 따라 회로에 흐르는 전류의 세기의 최대값은 

j _ s m 

교류전류계 는 / 를 가리 키는데 이 것은 전류의 실효값이 다.실효 
값과 최대값의 관계는 

/ = 융최대 

주어진 그라프로부터 必 최대 = ixio— 2 wb ， r = 3. i 4 xi ( r 2 s 이다. 
우의 식으로부터 

7 = 1.4 A 

6. 걸어준 교류전압이 직각파모양으로 변화되고 교류전압의 +전압 

과 전압의 크기가 같다면 이 전압의 실효값이 최대전압과 같아 
지므로 로 된다. 매 개 금속통안에서 전기마당의 세기 

는 령이 므로 립자들은 이 통안에 서 모두 등속직 선운동을 하게 
된 다. 따라서 립자들이 통들사이 의 름을 통과할 때 가속운동을 
하여 야만 립자들의 에 네 르기 가 부단히 커 질수 있 다. 그러 자면 
매 개 통속에 서 립자들의 운동시 간이 교류전 압주기 의 절 반으로 
되여야 한다. (통들사이의 간격은 대단히 작으므로 립자들이 가속 
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되는 시간은 무시할수 있다.) 립자가 « 번째 통과 « + 1번째 통사 
이의 름에서 가속될 때 는 다음과 같은 식 이 만족되 여 야 한다. 


qU 




그런데 립자가 «개의 관을 통과하는 과정에 이미 
되였 으므로 


으로 되며 따라서 


{ n-\)qU = - mvl~-mvl 


번째통의 길이는 

T _T 1 

L n =^ n =—v n 


«-1번 가속 


사, 웨니 

z / V m 


， ( n = l , 2, 3, 


•••) 


7 . 6600 V 

풀이방향. 3상변압기에서 매 상사이의 전압 [/ 와 권선 « 사이에는 


U\ _ n \ 

U 2 n 2 

의 관계가 있다. 그림에서 권선련결방식이 3각형결손이라는데 
주의 를 돌려 야 한다. 

8. 답은 그림 2-16-2 에 표시하였다. 그림을 그릴 때 곡선의 웃부 
분과 아래부분의 봉우리값이 서로 
다른 시누스곡선의 한 부분이라는 
것을 중시해야 한다. 곡선의 최고 
점, 최저점，매 가로축의 교차점 
의 위치가 정확해야 한다. 

9 . 전류와 시간사이에 시누스관계를 
형성할 때 자력선묶음과 자력선묶 
음의 변화률사이 의 관계 는(한 주기안의 최 대 값과 평 균값을 가리킨 
다. ) 비 례 관계이 다. 이 리 한 상태 에서 유도전동력 과 자력 선묶음은 
비 례 한다. 권선 1에서 생 겨 난 자력 선묶음은 0 = kU x , (7； =40 V , 
灰는 비례곁수이다. 권선 2를 통과할 때 생기는 전압은 나 이다. 
만약 권선 2에서 전압 V 를 주면 
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니.또 

2 2 

이 다. 철심은 대칭이므로 그 자력선묶음으로부터 절반을 나누 
면 A ： •이/4는 권선 1을 지나므로 1차권선에 걸리는 전압은 

U 2 =뜨 = 10 V 
2 4 

10. 그림에서 알수 있는바와 같이 두개의 2극소자는 동시에 열리거 
라 동시에 닫긴다. 그것들이 열리는 반주기동안에 저항 R x , 
R 2 , 馬은 병렬로 되고 이때 치에서 소비되는 전력은 


이 다. 그것들이 닫기는 반주기동안에 는 저 항 R x , R 2 , 馬 은 
직렬로 련결된다. 이때 爲에서 소비되는 전력은 

사 U2R ' 2 
( R l + R 2 + R 3 ) 2 

이로부터 저항 치 에서 소비되는 전력은 

P = ^±A~1W 
2 

11. 스위 치 Ki 을 닫은 후 두개의 권선에 생기는 유도전동력은 같 
다. 즉 

식■씀 = V 종 수 Ml=( ^ W2 

K 2 을 닫는 순간에 두 권선에 흐르는 전류의 세 기의 처음값은 
각각 I 2 =20 A , / 2 = 0 A , K 을 닫은 후 

Wo =|» 2 

V 」ᄂ1 ) 

안정한 상태에서 h + I 2 =- 이다. 방정식들로부터 안정한 전류 

r 

의 세기를 구하며 

j _ L 2 S + j _ L X S — 八£아1 0 

r (A + 五 2 ) r (A + 五 2 ) 

12 . 전등의 력 률이 이며 정상으로 켜 질 때 (즉 소비전력 
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이 nw 일 때)출구의 전력은 

어 =—느 = 27.5V.A 

COS 아 

이다. 이때 공급할수 있는 전등의 개수는 

= — = 번- = 320 (개 ) 

솨 척 

전등의 력률이 cos ᄍ 2 = 0.8 이고 정상으로 켜질 때 
5 2 =」L = 13.75V.A 

COS 分>2 

이때 컬수 있는 전등의 개수는 

« 2 = —= —= 640(i) 

S 2 S 2 

13. 회로에서 순간전압값이 u = U 0 smcot = 22 Oa /2 sin(2^/f)(V) 이고 
순간전류값은 

i = I 0 sin[®f + = 2.75V2 sin(2^ff + *)(A) 

문제 의 조건으로부터 f 아 일 때 / = 2.75A 이 다. 즉 


2.75 = 2.7 5-\/2 sin (2 ^/f + 증) 

혹은 S i n (2# + i ) = f 이 다. 즉 

3 

4 ^ 

이로부터 

1 

t = - S 

1 400 

이때 대응하는 전압의 순간값은 

u = 220 V 2 sin (2^/ f ) = 220 V 2 sin ^- = 220 V 

14. 이 회로는 직렬공진회로이다. 관측된 현상은 회로가 주공진구 
역에 가까이하고있다는것을 보여주며 전류계의 수값은 실효값 
이 다. 


sm 


n 


27ft+ — =7r-sin_ 


V2 
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1) 공진이 일어날 때 회로의 전류의 세기는 최대값 &이고 저 
항의 최소값이 Z Q 이면 이 것은 전기 저항 요 와 같다. 즉 

U 


Z 0 = 7? ， Z 0 


-R 


만일 & 와 Z 2 이 철심의 1과 2위 치에 대응하는 회로의 
저항을 표시한다면 

U ^ U 


지 


/최/2 


Z 2 


，.최/2 


，々 = Z 2 


즈 


I 及 - + {coL x - — ) 2 = J 次 2 + (a>L 2 - —Y 

coC V coC 


식사 2 이고 공진점에서 자리각이 전압은 전류보다 떨어지 
고 공진이 일어난 후에는 전압이 전류보다 앞서므로 


1 ( 

0)L' -= _ (文 ) _ 

coC \ 


이。) 


C 


2 


CO (Z/j + 1^2 ) 


2 

co(L l+ L 2 ) = — 


： 4mF 


위치 1에서 


Zi = ^ 2 = f 2 + r Li ~ i y 


따•리써 


R z 


coL x - 나토 R 

coC / 


여 기 에 


수값을 


다. 그림 2-16-3 에 

시) 

2) ① 저항 &는 



■직 = Ar + 公)[ᅵ — 




o)C ' 


: 50-\/2 Q 
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이 값은 저 항 z 2 과 같다. 

② 회로에서 전류의 세기의 최대값은 
0.04 


h =1 2 


VT 


: 0.028 3( A ) 


두 위치에서 전류의 세기값은 
0.04 


h =I i 


VT 


0.028 3( A ) 


③ 위치 1에서 전류와 전압사이의 자리각차 


tan^ 


coL x 


公 ) C 


R 



45° 


같은 리치로 위 치 2에서 
分> 2 = 45° 이 다. 

두 위치에서 벡토르선도를 
그리고 매 부분품에서 전압을 
계산한다. 위치 1에서 
벡토르선도는 그림 2-16-4 와 
같고 축전기 두 끝에 걸린 
전압은 

己노 =-드- = 14.15 V 
coC 

유도권선의 두 끝의 전압은 
U L = 1^ = 12. 375 V , 저 항의 
두 끝사이의 전압은 

U R = / [ i ? = 1. 415 V 

이 상태에서 U c - U l =1.415 Y 
이것은 전류의 처음전압을 표시 
한다. 위치 2에서 벡토르선은 
그림 2-16-5 와 같은 방법으로 
그리 고 매 요소에 걸린 전 압을 
구할수 있다. 



C/i = 14.150V 
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제 17 장. 전기학종합문제 


1. 어떤 점전하가 있는 곳가까이에서 다른 점전하가 이 점전하에 
주는 전기마당의 영향이 대단히 작으므로 이 영향을 무시할수 
있다. 전력선은 고르롭게 공간으로 퍼져 나가므로 전력선의 총수 
와 전기량은 비례한다. 단지 전력선의 일부가 이 점전하의 마당 
에 들어가는데 이 부분의 전력선은 정점이 점전하 +& 인 곳에 
있고 정각이 2« 인 원룰모양을 이루고있다. 이 부분의 전력선 
의 수와 전하 +&에 서 나오는 전력 선의 총수의 비 는 대 응하는 
구면의 면적비 와 같다. 


2; rf ? 2 ( l-cos 公) 


(1 一 cos 公) 


전력선은 크기가 같은 전기량을 련결하므로 점전하 +心 에서 나 
와서 각 2«를 이 루는 전력선의 수는 2,의 각을 이 루며 점전 
하 -仏 로 들어가는 전력 선의 수와 같다. 그러 므로 


q x (1 - cos a ) = 公 2 (1 一 cos j 8) 



만약 gsin 으>1 이라면 전력선은 점전하 -心 에 들어갈수 없다. 

\q 2 2 

2. Is 마다 «개의 전자가 구에 떨어 진다고 하자. 이때 전자의 전체 
운동에네르기는 



이다. 평형상태에서 금속구에 떨어지는 전자들의 수는 저항을 
통해 땅면으로 흐르는 전자들의 수와 같다. 그러면 전류의 세기 
/ = 이 다. 저 항에 서 열 로 넘어 가는 에 네 르기 는 


P = I 2 R = n 2 e 2 R 

에네르기보존의 법칙에 의하여 단위시간동안에 구가 내보내는 
열량은 

시 「 n nmv 2 2 nmv 2 f, 2ne 2 R 、 

Q = E k - P t =— —- n 2 e 2 R = ^ — 1 - - 

Z ^ \ mv ) 
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량변에 의 전위 가 0이 라고 하면 구의 전위 는 U = m=neR 고 

고르롭게 대 전된 전위 는 나 = 소.으이 므로 구우에서 전기 량은 

r 

Ur neRr 

q = 一 = - 

k k 

3. 고찰대 상은 3개 의 질 점 으로 이 루어 진 계 이 다. (그림 2-17-1) 대 
칭성을 고려 하면 처음에 중심이 C 점에 있어야 한 A |— 
다는것 을 알수 있다. 왜 냐하면 질 점계 에 작용하는 
외 부힘 들의 합력 이 령이 므로 질 량중심 이 움직 이지 c c n 

말아야 하기 때 문이 다. 한편 질점 1，2에 는 전기힘 
이 작용하고있기때문에 그들사이의 거리는 커져야 B 
하겠지만 처음에 1, 2가 놓여있던 두 점의 련결선 그림 2-17-1 
우에서 운동할수는 없다. 만일 이렇게 운동한다고 
보면 막대기자체의 길이가 늘어날수 없다는 조건에서 질점 3이 
좌측으로 이동해야 한다는것，다시말하여 질량준심이 왼쪽으로 
이동해야 한다는 결론이 나오는데 이것은 질량준심이 고정되여 
있 다는 앞의 고찰내 용과 모순된 다. 따라서 막대 기 가 강체 이고 
질점 1, 2가 전기힘을 받고있다는 조건에서 질량중심이 고정되 
여있 자면 질 점 1, 그림 에 서 보여준것 처 럼 각각 오른쪽으로 움 
직여야 하며 질점 3 은 왼쪽으로 움직여야 한다는것을 알수 있 
다. 질점 3이 C 점에 도달했을 때 질점 1, 2는 각각 A , B 점에 
도착하며 A , C , B 점들은 한 직선우에 있게 되 고 질점 1과 2의 
속도방향은 오른쪽으로, 질점 3의 속도방향은 왼쪽으로 향하게 
된다. 이때 세개 질점의 속도의 크기를 각각 마， v 2 , 巧 이 라 
고 표시 하고 대 칭성 을 고려 하면 3개 질점 들의 운동에 네 르기의 
총합은 



로 된다. 또한 대 징 성 파 운동량보존법 직 을 고려 하면 = 2 m 。 
이 다. 질점계가 원래 가지 고있던 포텐샬에네르기는 

파 = 3솠 (여 기 서 k 는 상수) 


이 고 그림 에 보여준 순간의 포텐샬에 네 르기 는 


269 



2 2 

E' v = 2k^- + k^~ 

P 1 21 

이 다. 에 네 르■기 보존법 칙 에 fff 라 E ¥ = E ' ¥ + E k 
웃식을 풀면 


\2kq 2 

V3= 、li 

4 . 대 칭성 을 고려하여 원래의 회 로를 그림 에 보여준 등가회 로로 바 
꾸고 무수한 층의 <살창>들로 구성된 <내부3각형>을 저항이 
요 AB /2 인 저항기로 대치시킨다. (그림 2-17-2) 여기서 요쇄 =足. , 


요 = a 厂 이다. 이 렇게 하면 고찰하는 회 
로가 도체들이 직렬 및 병렬련결된 간단 
한 회로로 변한다. 이때 ' 에 대한 방 
정식은 


R=R 


R + 


R . 

lv x 

2 


R y 

R + 



2 . 


R , 


R + R + 


R . 

丄 1 次 


2 

R + 

R y 

X 


로 되며 따라서 



及 AB = Rx 




ap 


5 . 1) D 바로 련결 

비 =<? 일 때 전위는 u a <u b , 거꿀방향으로 닫긴 상태 에 있 
고 ab 사이 는 열 려있 다. 

w ab = Uj, M; > <f 일 때 전위 는 u a >u b , D 는 정 방향으로 열 린 
상태 에 있고 ab 사이 는 짧은 도선을 련결된것 과 같다. 그러 
므로 M a =M b 이 며 줄구전 압은 U AB = U ab = M bc = S 
M , • 의 웃부분 (〉<?) 은 없어 진다. 그림 2-17-3 의 n 에 실선으 
로 보여준 파형 이 M AB 이 다. 
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-1) 니 

그림 2-17-3 

2) D 반대로 련결 

m ; > <? 일 때 u AB = u t 이 고 m ,. < <? 일 때 D 는 열 리 며 u t = S 
으로 된다. 비 에서 보다 작은 부분은 전부 없어진다. 출 
구파형 m ab 는 밑부분이 u =度 으로 되는 +값의 맥동으로 


된다.(그림 2-17-3 의 L ) 

6. 자기마당을 없애 면 자기유도 B 4 처 음값 美 으로부터 시 간에 
따라 령까지 변화된다. 이러한 자기마당의 변화에 의해 회리전 
기 마당이 발생하게 되 므로 금속고리 속의 자유전자가 운동하면 
서 고리에서 전류가 흐르게 된다. 자기마당을 없앤 때로부터 
임의의 f 시 간이후 고리 로 흐르는 전류를 구하여보자. 먼저 왼 
쪽 고리 의 닫긴회 로 afcba 를 고찰하 
여 보자. (그림 2-17-4) 자기 마당방향 
이 종이면을 뚫고들어가는 방향이라 
면 렌쓰의 규칙에 의해 유도전류는 
시계바늘의 회전방향으로 흐르게 된 
다. 이제 회 로 afc 로 흐르는 전류를 

, 회 로 cb 로 흐르는 전류를 / 2 로 표시 하면 이 회 로에 생 기 
는 유도전동력은 


이며 닫긴회로에서의 옴의 법칙에 의해 



4 


r r 

: ’1 TTT ： ’Afc + 나 스 cbA 


2ttR 비。 L 2ttR 
활등 와 4 b a 의 길이가 각각 狀/3과 5;成/3이라고 하면 

r rr 6;承 2 A 公 

A + 5/ 2 = —— 7— 


rAt 
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회로 afcba 에 옴의 법칙을 적용하면 

T (2tt-3^)R 2 AB 

L =- 

2rAt 

식을 앞의 방정식에 넣으면 

r (10^-3S)R 2 AB 

1 9 ― 

10 At 

자기마당의 작용은 / 가 흐르는 고리 에 서 매 요소의 작용의 크 
기 가 A ，= /. A/.AS 와 같고 그 방향은 고리 의 반경 을 따라 흐 
른다. 이 고리에 흐르는 전류에 의한 힘 이 상대적으로 두 고리 
중심 의 수평 축에 대 해 거 울대 칭이 므로 매 고리 의 수직 인 방향 
에 서 합력 은 령이 다. 또한 이 힘 이 왼쪽 고리중심 에 수직 인 축 
에 대 해서는 비대 칭이므로 가보/ 2 로서 수평 방향의 합력을 나타 
낸다. 그러므로 그것은 활등 afc 에서의 작용과 고리의 왼쪽 
대칭인 활등에서의 작용힘의 차와 같다. 

표 = 표 2 -자=1 2 냐-1나 


식 에서 / ac 는 활등 afc 에 대 한 길이 ( / 3 。= 2 穴언 11 |~ = 셨 )이 다. 
힘 '의 결과식은 


厂 9yf3R 3 R AB 

F =- 公 - 

5r At 

이 힘은 짧은 시간동안에 고리의 운동량이 변화되게 한다. 


mAv = FAt - 


9 、細 V A 네 2 


5r 10r 

우의 식에서 공식 크•ᅀ公=1ᅀ公 2 를 리용하면 고리는 


9V3i? 3 _ 2 

V = - 公 n 

10mr 

속도를 가지게 된다. 

7 . 원기 둥구역안에 변하는 자기마당이 존재하므로 원기 둥의 안과 
밖의 공간에서 생겨 나는 회리전기마당의 전력 선은 원이 며 원의 
중심 은 원기 둥의 축과 같고 원의 면과 축선은 서 로 수직 이다. 
이러한 전기마당에서 임의의 방향으로 전하가 이동할 때 전기 
마당의 합과 이동방향이 수직이므로 회리전기마당의 힘은 령으 
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로 된다. 따라서 반경방향의 임의의 회 로에서 전동력은 0이 다. 
1) 임의의 점이 자기마당안에 있을 때 P 가 임의의 점이라고 
하면 x < 2 ^[R 

그림 2-17-5 에서 OA 와 OP 를 련결하면 회로 APOA 가 닫 
긴다. 이때 회로의 전동력은 ^ =<? A p +4 o+<?OA 




그림 2-17-5 


식에 


서 <? AP> 4 o ， 《OA 는 각각 A 에서 P 까지，모에서 O 까지 ， O 
에서 A 까지의 전동력이다. 앞의 분석으로부터 4 o =0 > 
冬 ) A = 0 이 므로 직 = 著 AP 

AAOP 의 면적을 어 이라고 하면 이 면적에서 자력선묶음 
량은 必요솨 이다. 전자기 유도법 칙 에 의해 회 로의 전동력 


의 크기는 


A 必 AB 

O] —-— Oi • - 

At At 

주어 진 조건에 의하여 爲=兄소 이 므로 


S { = —xi?sina : 


xR 

2V2 


여기로부터 AP 선에 따르는 전동력의 크기는 


Sap = 2^2 X 

2) 임의의 점이 자기마당밖에 있을 때 幻 를 임의의 점이라고 


하면 jo # 이다. 그림에서 OA , OQ 를 련결하자. 회로 
AQOQ 가 닫기 고 회 로의 전동력 이 직 이 라고 하면 우와 류 
사한 방법으로 S AQ = S 2 

회로 AQOA 에 대해 자력선묶음량은 회로가 둘러싸고있는 
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자기마당구역의 면적의 자력선묶음량과 같다. 이 면적을 
5 2 이 라고 하면 그것 을 통과한 량은 씼 2 =技 S* 2 이 다. 전자기 


유도법칙에 의해 회로의 전동력의 크기는 S 2 = S 2 k 
이 다. 그림 에서 OC 를 련결 하면 ZQ = J 3, ZOQC = cc -，이 


다. 그리하여 

S 2 = AAOC 의 면적 + 부채형 OCD 의 면적 = 


1 B ■, 

= -Rsina-2R cosa + ^—TrR^ 

2 2k 

일 때 s 2 = ^ r \\+ p ) 


-요 2 (sin 2 a-h J 3) 


ᅀ OCQ 에서 


-42 R 


R 


sin /? 


sm 


tan p - 


-、 표 R 


~P 


s 2 = 7 ； R- 


1 + arctan : 


-42R 


마지막에 AQ 선의 전동력의 크기는 




/ 

1 + arctan 

V 


推 R、\ 


실험 순서를 쓰자. 

① 피스톤 6을 조절하여 실관 8에서 색기둥이 적당한 위치 
에 있게 하고 발브 10을 막아 두쪽의 기체를 갈라낸 다 
음 색기둥의 위치를 기록한다. 

② 스위 치 S 를 닫고 전류의 세 기 /를 젠 다. 

③ 스위 치 S 를 연다. 

④ 색을 떤 액체가 오른쪽으로 이동한 거리 Ax ■를 측정한다. 

⑤ 전원전 압을 바꾸고 다시 여 러 번 측정하여 /와 Ax 의 값 
을 측정한다. 


2 ) 스위 치 S 를 닫은 후 자기마당의 에 네 르기 는，= 으£/ 2 이 고 

2극소자 D 는 r 에서 전류가 흐르지 못하게 한다. 스위 치 S 
를 연 후 £ 에서 유도전동력 이 생 기 므로 권선 L , 저 항기 
ab 와 2극소자 D 로 된 회 로에 전류가 흐르며 마지막에 령으 
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로 된다. 이 과정에 원래 권선에 존재하는 자기마당의 에네 
르기는 r 와 ' 을 동해 열로 방줄된다. 그중 r 에서 나오는 
열량은 

AQ = -LI 2 • 一 — 

2 r + r L 

이 열은 직접 시험관의 기체를 가열하여 온도가 올라간다. 
이 과정 은 등압변화과정 이 므로 기 체 의 흡수열 은 

AQ = —C P -AT 
jU 

m 은 기체의 질량，// 는 몰질량 ， AT 는 올라간 온도이며 
등압변화과정 으므로 기 체의 체 적변화량은 AK 이 다. 리상기 
체 상태 방정 식 으로부터 


m 

P-AV = — R-AT 


한편 ᅀ나 = 히사이 므로 
4 


r _ Ax r L +r CpPnd 2 
Hr R 一 

9 . 원판이 자기마당속에서 속도 u 로 수직으로 떨어질 때 원판의 

두께방향으로 자력선을 자르므로 원판의 두께방향에서 생기는 

유도전동력 은 =5/切이 다. 유도전동력 에 의해 원판의 앞과 

뒤에 전하가 쌓이게 된다. 그림에서 앞판은 +전하를 띠는데 그 

것 을 삯 라고 하면 뒤판의 전하는 -섟 이 다. 원판의 앞과 뒤 에서 

평판축전기를 형성한다고 보면 그 전기용량은 

^ 8 kR - 

L = - 

D 

원판의 전기 저 항이 령이 므로 유도전동력 는 축전기 량단의 전 
압 U 와 같다. 그리하여 원판에 쌓인 전기 량은 


公 = 07 = 次況-’^라； 이 다. 원판은 수직 으로 아래 로 떨어질 때 I ；가 
끊임없이 변하므로 幻도 변화된다. 이것은 원판의 앞과 뒤에서 
전류가 흐르게 한다. 


— = {S7rR 2 B)~ 
At 


At 
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전류방향은 판의 뒤면에서 앞면으로 호른다. 자기마당속에서는 
우에서 서술한 전류가 흐르므로 원판이 받는 자기힘은 

F = IDB = (g^R 2 B 2 D) • — 

At 

원판이 수직 으로 아래 로 떨어지는 가속도는 

F 

a = g - 

m 

원판의 질량 m = p7rR 2 D 
이다. 우의 세 식으로부터 



문제의 요구로부터 g-a = l(T 3 g 이 다. 즉 

으 = 1 一 10— 3 , 표 = 1 + 10— 3 
g a 

이 식 들을 5에 넣 으면 



10 . 대전립자들이 S 점에서 DE 에 수직으로 속도 

I ；로 나올 때 로렌프힘의 작용을 받아 등속원 

운동을 한다. (그림 2-17-6) 그 원이 중심은 

반드시 DE 사이에 놓이며 그 반경 요 는 

D V 1 mv 

qvB = m - -> R = - 

* R qB 그림 2-17-6 

1) 이 립자가 매 번 ADEF 의 세 변과 충돌할 때 수직일 것 을 

요구하므로 S 점으로 돌아올수 있다. 이때 요와 I ；는 다음의 

조건을 만족시 킨다. 

① 변과 수직일 조건 

충돌할 때 속도 I ；는 변과 수직이 므로 립자의 운동자리 
길의 원중심은 3각형의 변우에 위치하고있으므로 립자 
가 3각형 의 정 점 D, F, E 를 지 날 때 반드시 서 로 이 웃 
할 사귐 점 에 놓이 게 된 다. 립자가 S 점 에 서 출발하여 오 
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른쪽으로 원운동을 하면 그 자리길은 반경이 요 인 반원 
으로 된 다. 변 SE 에 서 마지 막 충돌점 과 E 점사이 의 거 
리 는 요 이다. 그러 므로 중豆 의 걸 이 는 요 의 홀수배 이 다. 
립자가 변 FD 로부터 D 점 을 지 나 S 점 으로 되 돌아올 때 
상태가 비슷하므로 중의 길이도 반경의 홀수배이다. 
15중 = &라고 하면 石등의 길 이는 요 의 홀수배 여 야 한다 
는 요구를 만족한다. 

DS 

R = R „ = 7 , ~7> « =1 ， 2 ，3, … 

Zn-1 

이 때 립자가 3각형 의 변을 따라 수직 으로 충돌하므로 
요 는 반드시 아래의 조건을 만족시켜 야 한다. 



" 2«-1 4 5(2? 卜 1) 

이때 SE = 3 DS = (6 n - 3)R n , n=l, 2, 3, … 


중豆는 요 n 의 홀수배가 되여야 한다는 조건을 응당 만족시 
킨다. 다만 립자가 E 점과 EF 변을 지날 때 서로 충돌하므 
로 대 칭관계 로부터 다음 충돌은 3각형 과 수직 으로 된다. 

② 립자가 정점을 에돌고 3각형의 변과 충돌할수 있는 조건; 
자기마당이 반경 a 인 원기 둥범 위안에 만 분포되 여있다. 
그러 므로 립자가 E 점 을 에돌아 운동할 때 원 자리 길 과 
자기마당의 변두리 가 사귀 게 되 면 이 립자는 그 사귐 
점에서 속도방향을 따라 직선운동을 하게 되므로 되돌 
아올수 없다. 따라서 립자의 원운동반경 요가 너 무 크면 
안된다. 그림에서 보는것처럼 7 ?<DM (3 각형정점으로 
부터 원 기 둥의 반경방향을 따라 자기마당변두리 까지 의 


거리가 요 = DM 으로 되면 립자의 원운동자리길과 원기 
둥형 자기 마당의 변두리 가 서 로 접하게 된 다. ) 으로 되 여 
야 하며 주어진 수값들을 넣어 계산하면 


DM 
를 식 K 


8V3 


、 15 y 


2a 


5(5 n - 1) 


: 0. 076幻!， n = 1, 2, 3, 


에 넣으면 
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n = \, 

R i = 

2 a 

~5~~ 

0. Aa 

n = 2, 

Ri - 

2 a 

"15" 

= 0. 133 a 

n = 3, 

= 

2 a 

'25 = 

- 0.08^ 

n = 4, 

馬 

2 a 

= 35 

=0.057a 


Ri ， r 2 , r 3 元 이므로 이 립자들은 3각형의 정점 e 
를 지 날 때 자기 마당의 변두리 를 넘 어 나오므로 « > 4 개 
의 립자만이 여 러 번 충돌을 하여 E , F , D 점 을 지 나 마 
지막에 S 점 으로 돌아온다. 이 결 론과 관계 되 는 식 으로 
부터 대응하는 속도는 


qB 


R„ 


qB 2a 


5(2 k - 1) 


n = A , 5, 6 


이것은 S 점 에서 나온 립자가 3각형의 세 변과 수직 으로 
충돌하면서 마지막에 S 점으로 돌아올 때 그 속도의 크 
기가 만족해야 할 조건이 다. 

2) 이 립자들이 자기 마당속에서 원자리 길운동을 할 때 주기 는 


T = 


2 刀 R 

v 


이 식에 穴 = 을 넣으면 

公公 


公公 

고와 g 이 주어졌을 때 r 와 w 는 무관계하다. 립자가 s 점에서 

출발하여 마지막에 S 점으로 되돌아오는 파정에 3각형의 둘 

레와 충돌하는 수가 작을수록 통과시간이 짧다. « = 4를 취 

하면(그림 에 서 변 DE 의 충돌과정 을 그렸 다. ) 이 때 립자의 

속도는 하로 된 다. 그림 으로부터 립자의 자리 길 은 3 X 13 개 

의 반원과 중심각이 300° 인 3개의 원둘레를 나타내며 시간은 

T 5 44 穴 ■ /차 

t = 3xl3x- + 3x-T = 22T = -^^- 
2 6 qB 
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제 18 장 광학 


1 . 2 ) 

풀이방향. S 의 영상이《라고 하면 거울의 이동과정에서 S 와 
잇는 처음부터 마지막까지 한 직선상에 있다. 그러므로 잇 는 
s*si- 련결하는 직선을 따라 s 를 향해 이동한다. ^와 s 의 위 
치관계 로부터 2) 가 선택 된 다 

2 . 2), 4) 

풀이방향. 간섭무늬의 너비와 거리，빛파장사이의 관계를 생각 
하여 라. 

3 . 3) 

풀이방향. 간섭 을 일으키는 얇은 층은 a , b 사이 의 얇은 공기 
층이다. 이때 생기는 간섭빛은 a 의 아래겉면과 b 의 웃겉면에 
서의 반사빛이다. 

4 . 볼록렌즈，붉은색，노란색，풀색 

5 . 점 광원 S 로부터 각이 한 방향으로 수많은 빛선들이 나간다. (그림 
2-18-1) 그가운데서 다음과 같은 두개의 빛선을 택하면 물체의 
오른쪽 부분의 땅면에서 조명되여 s - v 
밝아진 구역 을 결정할수 있 다. 그 
하나는 광원 S 로부터 떠나 물체우의 
A 점을 지나 평면거울에서 반사된 
다음 땅면에 도달하는 빛선이다. 다 
른 하나는 광원 은에서 출발하여 직 
접 평면거울로 갔다가 반사되면서 
물체우의 점 B 를 지나 땅면에 도달 
하는 빛선이 다. 이 런 빛선들을 <경 계빛선>이 라고 부른다. 이 리 
한 류형 의 문제 들을 푸는데 서 주되 는 고리 는 경 계빛 선들을 찾아 
내는 방법을 생각해내는것이 다. 

1) 평면거울에서 영상이 형성되는 특성을 리용하여 광원 은의 
영상위 치 잇를 구한다. 

2) 빛선 SA 를 그리고 그것을 어점까지 련결하고 分여를 련결 
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한 연장선이 땅면과의 사귐점을 표라고 한다. 그중 S ' Oi 는 
점선을 친다. 

3) S ' B 를 련결하고 그 연장선이 땅면과 사귀는 점을 표라고 한 
다. S ' B 와 거울면의 교차점은 0 2 ， S '0 2 은 점선으로 그리고 
S 0 2 을 련결한다. 그림에서 E , F 사이의 땅면은 밝은 부분 
이 다. 

6. 1) 빛행로는 그림 2-18-2 의 기를 보라. 



sin / 

—-= n 

sin / 

이므로 문제의 그림 1-18-6 에서 알수 있는바와 같이 


. . d . _i d . _i d 

smi = 一 , i = sm 一 , r = sm —— 

R R nR 

그림으로부터 


. _i d . _i d 

= sm - sm —— 

R nR 


S 2 


= 穴'- 2 sin — 1 


d 

nR 


c* • — i d . _i d 

o -, = sm - sin —— 

3 R nR 

7 . 빛선이 빛축에 평행이므로 밝은 원의 반경 R 는 렌즈의 반경과 
같고 막우에서 반경 이 요/2인 밝은 원에 대 응하는 영상의 점은 
두개 있다.(그림 2-18-3) 영상까지의 거리 &와 b r 는 각각 
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b-2f _ b 2f-b' _b' 
R/2 _ 굿 ’ R/2 
를 만족시킨다. 렌즈의 공식 


1 1 1 



을 리용하면 얻어진 점광원과 렌 
즈중심사이의 거리는 각각 

그림 2-18-3 

a = 丄 , a' = 4f 
3 

8. 빛이 지나는 과정에 공기중에서 먼지를 만나는데 이 먼지들이 
빛 을 산란시키 므로 우리 는〈〈 빛 선〉〉을 보게 된 다. 빨갛게 단 가 
위 의 온도가 높으므로 주위 의 먼지 들은 가열된 공기 에 의해 옆 
으로 퍼 져나오고 잠시 동안 가위 주위 에 먼지 가 없는 공간을 형 
성한다. 다시 말하여 빛 을 산란시 킬수 없 다. 그러 므로 가위 주위 
에서 빛선이 보이지 않는다. 

9 . 그림 2-18-4 에서처 럼 볼록렌즈의 변두리 에서 굴절되 여 눈 (그로 
들어오는 두 빛 선 A ' C 와 B ' C 를 그린 다. 

A ' C 에 평행이면서 ◦점을 지나는 빛선 
과 AA ' 선의 사귐점은 평면 A 에 놓이게 
된다. AF = FB 이고 BB ' 를 련결하며 
BC 는 그림으로부터 알수 있다. 

A AFO 여 A A’OC 



그림 2-18-4 




10. 라지오파별 은 무한히 먼곳에 있 다고 볼수 있 다. 그것 이 내 보 
내는 전자기파는 거시적으로 평행빛선이라고 볼수 있다. 빛묶 
음에서 일부가 직접 수신기 은에 들어오고 일부는 바다물면에 
서 반사된 후 S ' 에 들어온다. 그림에서 허영상 s ' 는 수신기 
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s 와 등가라고 볼수 있다. 그림 2-18-5 에서 SP 는 평면파의 
파면 인데 전파방향에 수직 이다. 이 두 
개 의 수신신호사이 의 행 로차는 그림으 
로부터 균죤 = 2쇼 sin 산라는것을 쉽게 계 
산할수 있다. 반파장손실 을 고려하면 
두 신호파의 행로차는 

A = S , P + - = 2 Asin 6> + - 
2 2 

간섭 의 극대조건 A = M 에 의하여 극대 가 이 루어 지 


방、、 

、시 수평면 


■ 그 ‘ 一 ---- 

S ， 


그림 

2-18-5 

이루어 지 

는 각은 


6 - arcsin 


k - 


U 


2 h 


arcsin 


5.25 xl 0~ 2 k — 匕 


k = 1, 2, 3, 


간섭의 극소조건은 


A ： 


k -一 A , k = l , 2, 3, 


수신기 가 기록하는 극소값에 대응하는 각은 

9 = arcsin — = arcsin (5. 25 x 10 _2 A ：), k = l , 2, 3, 
2 h 


2) 라지오파별 이 방금 지 평 선에 서 떠 올랐을 때 대 응하는 각 
은 <9 = 0 이 다. 수신기 가 기 록하는 간섭신호는 최 소로 되 
고 떠 올라서 각 <9가 커 지 면 기 록된 간섭신호도 커 진다. 
작도법. 그림 2-18-6 에서 두개의 점 묘와 표를 련결하고 이 
BF 를 직경으로 하는 원을 그린다. 



빛 선 AB 를 연장시키 고 눈금자의 어 떤 눈금을 F 점 에 맞추고 
눈금자를 F 점주위로 회전시 킨다. 선분 FK(K 점은 BC 우에 놓 




는다.)가 EQ 와 갈게 (G 점은 원둘레우에 놓는다.) 한다. F 점 
을지나 EF 에 수직인 선을 그려고 원둘레와의 사귐점을 O 라 


고 한다. O 점은 이 렌즈와의 중심점 이 고 FO 는 빛축우에 놓인 
다.(그림의 l 를 리용하여 이 작도법이 옳다는것을 확인해보 


아라) 

12 . 그림과 같이 물면중심을 원점으로 잡고 직각자리표계를 설정 
하자. (그림 2-18-7) 액 면의 곡선방정 식 ^ = f(x) , 액 면의 임 
의의 점 P(x, 기를 잡자. P 점의 작 
은 물방울은 중력과 액면의 맞선힘 
의 작용을 받는다. 그 합력은 물방 
울을 원운동시키는 향심력으로 된 


i 7 향 m xco 1 서、 ； 

tan« = — =- (1) I 

mg mg 그림 2 ᅳ 18-7 

직 선 AB 는 곡선 ；； = /( 지 의 점 P 에서 의 접 선인데 x 축과 이 

루는 각은 « 이 다. 이 로부터 



식 1과 2로부터 

을 얻 는다. 그리하여 


ᅀ少 

tan 公 = —— 
Ax 


Ax g 

액면의 곡선방정식은 


으로 된다. 

이때 


y ： 


2^ 


그리 하여 


= 10. 5 mm 일 때 
(10.5 x 10 - 3 V 
~ (2 x 9.8) 一 


-x20 = 2y 
n 


⑵ 


이 로부터 co = 0 . 9 rad/s 

13 . 물체 AB 에서 나온 빛이 프리즘의 경사면에서 전반사될 때 그 
의 왼쪽에 영상이 형성된다. 그러나 이 영상의 위치를 구할 
때 평면거울에서 쓰던 방법을 그대로 쓸수 없다. 왜냐하면 빛 
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선이 직각변을 통과할 때 일반적으로 굴절빛선이 생기기때문 
이다. 경사면에서 볼 때 물체 AB 는 프리즘 웃쪽의 직각변으 
로부터 만큼 떨어져있는것으로 된다. 그리고 프 

리즘의 경사면을 통해 형성되는 영상은 프리즘의 왼쪽(그림에 
보여준 프리즘의 주축에 수직)에 놓이는데 오른쪽 직각변까지 
의 거 리 卜여 +3 + 3) = 15 ( cm ) 로 된다. 그러 나 프리 즘오른쪽 
에 있는 볼록렌즈에서 보면 프리즘의 오른쪽 변으로부터 이 
영 상까지 의 거 리 가 실 제 거 리 보다 더 긴 h 2 = Ljn = 10 cm 로 된 
다. 따라서 볼록렌즈에 대해 

a x =10+ 10 = 20 ( cm ) 

이며 볼록렌즈의 공식 

1 1 1 

- 1 -= —— 

«i 차 /i 

로부터 句= 20 cm 이 다. 오목렌즈에 대 해서 보면 

a . ᄀ — d — — 一 5 cm 

이며 렌즈공식 


14 . 


丄+ 丄 = 丄로부터 결과 오목렌즈로부터 오른쪽에 10 cm 

公2 "2 ,2 

곳에 거 꾸로선 실영 상이 얻 어 진다. 영 상의 배률은 


으 L. 


a x 

公 2 




이다. 

그림 2-18- 8과 같이 유리판을 (> 평면에 평행 인 수많은 얇은 
층으로 나눈다. 매 얇은 층들에서 굴절률은 같다고 하자. 



그림 2-18-8 


284 









굴절법칙에 의하면 

n 0 sin 6 0 = n x sin 以 = n 2 sin 分 2 = • • • = n sin 6 
이 다. 이때 X 위 치의 얇은 층에서 굴절률은 « 이 다. 얇은 층의 
굴절빛선은 빛선경로의 일부분이다. 이것이 얇은 층경계와 이 
투는 각은 굴절법칙에 의하여 



여기에 «(功를 갈라넣으면 


sin 네 =1 _ 즈 

n r 

로 된다. 굴절빛선에 수직선 BC 를 그리고 그 길이를 a , CO 
의 길이를 스라고 하면 그림으로부터 


公 公 公 

우의 두 식들을 비교하면 a = 6 = r 이다. 우의 얇은 층은 임의로 
취한것이므로 빛경로의 임의의 얇은 층에서 모두 성립한다. 빛 
경로는 C 를 중심으로 반경이 r 인 원을 그리며 원의 방정식은 


(x - r ) 2 + y 2 = r 2 

점 A 에서 유리판의 굴절률을 구하자. 

점 A 의 얇은 층의 굴절률을 /노 라고 하자. 
굴절법칙에 따라 

sin a sin a 

n A = - = - 

sin p cos d A 

n 0 = n A sin d A 의 관계 에 있 다. 즉 


sin 0 A = 전-, cos 0 A 
n A 


가 o 

n A 


우의 두 식은 련립하면 


: 、卜 0 - sin 2 a =1.3 


n A 

유리 판의 두께 d 를 구하자. 

판의 두께 d 는 JC = ； C A 일 때의 3； 값이다. 빛선의 경로방정식 


(ᄌ _ 사 2 + 少 2 = 厂 2 파 n ^ x ) ■ 


: 於 0 


으로부터 


xp 、 = lcm ， d = 少 0 A ) = 5 cm 
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제 19 장. 현대물리초보 


1. 4) 

풀이방향. 빛전자의 처음최대운동에 네르기는 오직 입사빛의 진동 
수에만 관계 가 있 다. 


2 . 4) 

풀이방향. 바닥상태의 수소원자가 려기된 후 3개의 단색빛을 내 
보내는데 이것은 이 수소원자가 3개의 려기준위 로 이 행했다는 
것 을 말해 준다. 즉 입 사빛 의 에 네 르기 가 h{v x + v 2 ) 이 며 진폭과 
파장사이의 관계식으로부터 입사빛의 에네르기를 구할수 있다. 


3 . 2) 


풀이방향. 전기량보존의 견지에서 생각한다. 
ke 2 


4 . r 3 = 9 rj , E K 


18 行 


풀이방향. 끌롱의 법칙，원운동의 특성 및 보아의 
결 합하여 얻 을수 있다. 

5 . 1) 아인슈타인공식 표 = me 2 을 리 용하여 구한다. 


E 3.8 xlQ 26 
(3 xl 0 8 ) 2 


= 4.2 xl 0 6 ( t ) 


량자가정을 


2) 매 번 28 MeV 의 에 네 르기를 내보내는것은 두개의 중성 미 자를 
내보내는것에 대응된다. 이 중성미자들은 고르롭게 밖으로 
복사된다고 보며 태양과 땅사이의 거리를 반경으로 하는 큰 
구면우에 분포되 여있 다고 볼수 있 다. 이 로부터 지 구겉 면의 
lm 2 당 중성 미 자수를 계 산할수 있 다. 태 양이 매 Is 당 내 보내 


는 중성미자수는 

3 . 8Xl()26 〉<2 = 1.7 xl 0 38 ( 개) 

28 x 1.6 xir 13 

지구와 태양사이의 거리를 반경으로 하는 구면우에 
게 분포되 여있 으므로 매 lm 2 당 중성 미 자수는 


1.7 x 10 


38 


:6 xlO M (개) 


4 x 3.14 x (1.5 xlO n ) 2 
3) 먼저 전체 질량에서 매 Is 마다 감소되는 양성자의 


고르롭 


질량을 
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6 . 


구하고 다시 양성자의 질량과 매 Is 마다 감소되는 양성자 
의 질량을 비교하면 시간을 구할수 있다. 매 Is 당 감소되 
는 양성자의 질량은 


3.8xl0 26 


28x1.6x10— 

태양의 수명은 

2x10 3 °x10% 


〔 4x1.67x10 귀 =5.7xlO u (kg) 


： 3.5xl0 17 =1|0 억(년) 


남아있- 


5.7xlO n 

24 Na 이 매 Is 마다 내 보내 는 립 자수는 


N t = N 0 


：2 000： 


/15 


:1.41xl0 3 ( 개) 


뽑아낸 혈 액 lmL 는 매 Is 마다 사 = 0.24 개 를 내 보낸다. 그리 
하여 


f^f = 5 - 9xl ° 3 


즉 혈액의 전체 량은 5.9xl0 3 mL = 5.9L 
7 . 1) 매 Is 마다 내보내는 전자수는 


0.56xlQ- 6 

1 . 6 xl(r 19 


= 3.5xl0 12 ( 개) 


2) 매 개 빛량자의 에 네 르기 는 


he _ 6.63 xl ( T 34 x 3 xl 0 8 
~ J ~ 300 xl 0_ 9 


= 6.63xl(T 19 (J) 


나트리움의 에네르기는 


he _ 6.63xlQ- 34 x3xl0 8 
500x10 一 9 


= 3.98xl(r 19 (J) 


매 전자가 전기마당속에서 가속되 여 얻게 되는 에 네 르기는 


시 / = 1.6x10 一 19 x2.1 = 3. 36xl(r 19 (J) 

에 네 르기보존의 법 칙 으로부터 전 자의 최 대 운동에 네 르기 는 


8 . 


스” n ； 2 = 쓰一쓰 + e C / = 6.01 xl 0— 19 a )=3.76 eV 

2 A Aq 

빛의 세기가 3배로 될 때 우의 결과는 변하지 않는다. 

E = hv 와 P = hlX 및 진공속에 서 의 빛의 속도 c = /lv 로부터 립 
자의 에 네 르기 와 운동량사이 의 관계 를 얻 기 쉽다. 
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E = Pc 

/ 시 간동안 나오는 빛량자의 수를 «이 라고 하고 매 개 빛량자의 
에 네 르기 를 끄라고 하며 운동량을 P 라고 하자. 레이 자빛 이 전 
부 물체 에 떨어졌다가 반사된다고 하자. 이때 레이 자빛 이 물체 
에 주는 빛 압력은 최대로 된다. 이 압력을 P 라고 하면 


P 0 =- E , ，= -. ZP , P = 


J 


E = Pc 를 갈아넣 으면 


P 




그러므로 


i) p 


보: 


2 xlO d 


cS 3 xl 0 8 xl 0— 6 
2) 같은 방법으로 


：6.7( Pa ) 


J p = 9 xlO' 6 Pa 


뉴톤의 제 2 법 칙 에 따라 


a = —= 7.2 xl 0^ 3 m / s 2 
M 

이 가속도는 비록 작지만 오랜 시간 가속되면 관측할수 있 
는 속도를 얻을수 있다. 이것은 먼거리에 있는 우주공간에 
대 한 관측을 진행할수 있게 한다. 


9. 표 = /대와 五으로부터 


hv 



빛량자가 우에 로 오를 때 끌힘 이 작용하여 빛량자에 네 르기 는 
감소되 여 계 의 자리에 네 르기 로 넘어 간다. 

1) E = hv 


2) E = me 2 

o\ hv 
6) m = ^r 

c 

4) hAv = mgAH = 

c 

따리써 
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10. //중간자의 

//중간자의 


눈쑤됐 =, 5x10 _ 15 

속도와 진공속에서 빛속도의 비를，라고 하면 



= 여 

T 7 


운동질량 W 과 정지질량 사이에는 


水-산 2 2 

의 관계 가 있다. 전자의 정지질량을 라고 하면 
_w_ = 7w^ = 7 x207 = 724 5 
w 0 2m e 2 

11 . 수소원 자의 바닥상태 의 에 네 르기 는 '= - E ，제 1 려 기 상태 의 에 

네르기는 e 2 =~E , 이때 수소원자는 AE>E 2 -E l =^E 

한 에네르기를 얻을 때만 바닥상태에서 려기상태로 이행한다. 
이 에 네 르기 보다 작으면 수소원자는 롭수되 지 못하고 핍 성 중돌 
을 일으킨다. 그런데 두개의 수소원자가 충돌과정에 손실되는 
에네르기 량은 우의 수값보다 작다. 그러므로 같은 조건에서 두 
개의 수소원자가 직충돌할 때 에네르기손실이 가장 크다. 두 
원자의 상대속도를 I ;라고 하면 충돌후 두 원자는 서로 멈춰선 
다. 이때 손실 되는 에 네 르기 량은 

ᅀ五 '’ = 2 -—mv 2 - 0 = mv 2 
2 

따라서 수소원 자를 려 기 시 키 려 면 AF = A £ ■ 를 만족시 켜 야 한다. 즉 

mv 2 = —E, v = J— = 3. 16xl0 4 m/s 
4 \4m 


두 수소원자는 3.16 xl 0 4 m/s 보다 큰 속도로 상대 적 으로 운동 
하여 야 충돌할 때 려 기 되 며 비 핍 성 충돌을 일 으킨 다. 

12 . 1) 중성 자의 질 량을 m 이 라고 하고 탄소핵의 질 량을 M 이 라고 
하자. 1차충돌후 중성자와 탄소핵의 속도는 마， y 2 이다. 
중돌파정 에 운동량보존법 칙 에 따라 tnv 0 = mV \ + Mv 2 이 다. 


- mvl=-mvl +- Mv 2 2 


우의 식들을 풀면 
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m—M 

Vl = ^ M V ° 


11 

13 ' 


여 기 로부터 1 차충돌후 중성 자의 운동에 네 르기 는 


E = —— mvf == 一 m 


11 




13 


，11 

13" 


-zrmv, 


11 

13" 


Er 


로 작아전다. 

2) n 차충돌후 중성 자의 운동에 네 르기 가 五ᄍ 으로 감소한다면 




시 1 
13 


. 2n 


五0 ， 




，11 

13 


、 2« 


로그를 취 하고 尾 =0.025 eV 하고 하면 


lg 




E 0 


: 2 n\g 


11 

13 


즉 « = 54 차 


13. 스펙트르의 실험값 요/시 은 


9 4 25 9 

5’ 3’ 元’ 8 

2번째마디와 4번째마이의 분자와 분모에 동시에 4를 곱하면 
9 16 25 36 

ᄒ’ 12' 21' 32 

우의 수렬을 다시 쓰면 

9 16 25 36 

히’ 16-4’ 25-4’ 36-4 , … 


혹은 


3 2 4 2 5 2 6 2 

3 2 -2 2 ’ 4 2 -2 2 , 5 2 -2 2 ，6 2 -2 2 


A _ n 2 

IT : 1 우， 


n = 3 f 4, 5, … 
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i 다리씨 



n 2 -2 2 

파장의 거 끌수를 리용하면 



乂 

식에서 리드베르그상수 
o2 4 

R = — = ——-—— = 1.0972 x 10 一 2 nm 一 1 =1.097 2 xl 0 7 m - 1 
A 0 364.561 

1) 이온화에네르기는 He + 의 바깥전자가 He + 핵의 속박으로부터 
떨어져 나가는데 필요한 에네 르기를 표시하므로 최소에네 르 
기 는 핵밖의 전자가 바닥상태 에 서 첫 번째 려 기 상태 로 이 행 
하는데 드는 에네르기와 대응한다. 따라서 



표최소 



40.8( eV ) 


이 다. 

2) 만일 이 온의 반작용을 고려하지 않으면 제1려 기 상태 에 서 
바닥상태로 이행할 때 나오는 빛량자는 표 최소 = 자 v 0 만 한 에 
네 르기 를 자진 다. 이 온의 반작용을 고려하면 빛량자의 진 
동수는 v Q 이 아니 라 v 로 되며 이때의 이온의 운동에 네르 

기 는 이 다. 에 네 르기 보존법 칙 으로부터 


표최소 



을 엄으며 운동량보존법칙으로부터 


hv 

mv = —— 
c 

를 얻는다. 이 식 에서 는 반작용을 고려한 이온의 운동 
량크기 이 며 & 는 복사되 는 빛 량자의 운동량크기 이 다. 이 때 

C 


파장의 상태변화는 
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| ᅀ乂 | 一/1_乂 0 _ v 0 - v _ hv 0 - hv 
A 0 A 0 v hv 

이며 여기로부터 

| ᅀ겨 _ Mv 2 12 _ Mvc _ hv 
乂 0 Mvc 2 Mc 2 2 Mc 2 

이 다. Me 2 》 hv 》 h(v — v 0 ) 이 므로 

M . hv G | h ( y - v 0 ) ^ hv 0 
A 0 ~ 2 Mc 2 2 Mc 2 ~ 2 Mc 2 
이며 수값을 넣으면 

M = 5 .4xl0 - 9 

乂 0 

이고 변화률은 0.000 000 54%이다. 

15. 1) 그림 2-19-1 과 같이 양성자의 질량을 m ， 전기량을 -"라 
고 하면 


mv 

r =- 

qB 



x \ — _•大노 = _ 


r 

2 


반헬 리 움핵 (반 以 립 자)의 질 량이 4 m , 전기 량이 -2^ 로 되 
므로 그 자리길 반경 은 


厂2 


4 mv 

~2qB 


: 2 r 


•x 2 


e 


-r cos 30 °x tan — = -r cos 30 


3 r 


sin 分 


1 + cos 分 9 + 2>/3 


2) ① 반경이 요 인 구면안의 물질의 질량은 
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n 公 ? p 


P 에 대한 만유인력 


M ifi 4 

f ^ G - — = - nR P Gm 

R o 

구밖의 모든 물질은 무수한 공간의 중심물질의 껍질의 
총체라고 볼수 있다. 밀도가 고르로운 구껍데기와 그안 
의 임의의 점과의 끌힘은 령이다. 그러므로 지구밖의 


모든 물질이 모에 대한 끌힘은 /ᅬ =0 이 다. 우의 두 부 
분을 종합하면 우주속의 모든 물질이 厂에 대한 전체 끌 
힘은 

/ = / 내 +fs]=^RpGm 

® M = -^R 3 p, E p =--kB} pGm 

3 3 

이므로 행성계 PP 의 움직임은 지구겉면에서 물체를 던지 
는것과 같이 볼수 있다. 처음운동에네르기가 전부 끌힘의 
자리에 네 르기 로 넘어 가면 전체 에 네 르기 는 £■ = () 이 다. 즉 


- mv 2 __ nR 1 pGm 

O 广 I 广’ 


그리 고 v = HR 를 갈아넣 으면 


3 H 2 
凡 = 후 


으로 만들수 있 다. 


3) /?</、일 때 


즈 


- mv 2 -- nR 1 pGm >^ 


v 2 


>—7iRpG 


2 GM 

R 


M 은 상수이 므로 행성 계 P 는 비 록 요 가 커 진다해 도 감속 
된다. 그러나 별사이의 거리 요의 증가는 제한이 없다. 즉 
우주는 영 원히 팽 창된 다. 广 >。인 때 
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7； mv -- 표 R-pGm<Q 


즈 


( c 는 빛속도，여 기 로부터 알수 있는바와 같이 행성계사이 
의 거리가 최대값 요ᅬᅫ에 도달했을 때 우주의 팽창도 멎고 
줄어들기 시작한다.) 


제20장. 광학과 현대물리초보종합문제 

1. ? = 0 인 때로부터 실험을 시작했다고 하면 전체 핵자의 수는 N 0 
이 고 [시 각일 때 핵 자의 수를 N , 핵 자의 평 균수명 이 T 라면 

N = N 0 e t/z 

으《1 이므로 

T 

수。 

N 0 = 6xl ° 4 =3.6 xl 0 31 

1.66xl0_ 27 

t= N ° =1.8 xl 0 31 년 
N 0 ~N t 

2 . 광학계 에서 왼쪽과 오른쪽이 대 칭이므로 물체와 영상도 왼쪽과 
오른쪽에서 대칭이며 빛경로도 왼쪽과 오른쪽이 대칭이다. 
빛선은 프리즘부분에서 빛축과 평행이다. S 에서 나온 빛이 1ᅪ의 
중심을 지나는 경로는 그림 2-20 _ 1파 같이 표시된다. 
대 칭 성 으로부터 i x = y 2 , i 2 = n 이 며 기 하학적관계 로부터 

하+/ 2 = a = 60。이다. 그림으로부터 i x = j 3-\- y x 이고 A FSOi 의 
함수관계로부터 


tan p - 


y 
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1 4 S 

이다. 여기에 수값을 넣으면 ^ = arctan ^-^-25.49° 

3 0 

八 =30 o 이 고 다 =55. 49。이 므로 굴절 법 칙 으로부터 



그림 2-20-1 

3 . 그림 2-20-2 와 같이 면 AC 우의 임의의 A 

점 a 에서 빛선의 굴절상태를 분석하자. i 

여러 방향의 빛선이 이 면에 비쳐진다. / / 

렌즈와 공기를 비교하면 렌즈가 밴매질이 
므로 굴절각은 어떠한 각、보다 클수 없 

다. 八 은 sin 九=士식으로 결정되므로 a / 

점에서 나온 빛선은 각각 y ' o ^ Yq- a 와 C Z _ _ B 

년 = 凡+« 로 나누어지며 AB 면우의 b 와 그림 2 _ 20 _ 2 

c 점 에 서 갈타진 다. y ' 0 < y 0 , 게 > 7 0 이 다 • 

이것은 빛선 ab 가 유리와 공기의 경계면에서 전반사되지 않는 
다는것을 의미한다. 이때 빛선 ac 는 전반사된다. 빛선이 선점에 
서 프리즘으로부터 나올 때 빛선의 굴절각 / Q 은 아래관계식으로 
부터 얻을수 있다. 


이로부터 


sin / 0 _ 1 sin (, 0 - 公 r ) 


- — cot 公 +1 


각 /ᄋ 은 프리즘에서 나오는 모든 빛선에서 프리즘의 집초면의 
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임의의 점에 집중된다. 프리즘의 중심에서부터 이 점으로 향한 
방향과 빛 축과 이 루는 ! 0 은 D 점 의 아래 쪽에 도달하지 못한다. 
프리즘에서 나온 빛선과 빛축우에로 향한 경사각이 보다 클수 
없다. 밝은 부분은 D 점의 아래쪽에 있으므로 빛선과 아래쪽과 
의 경 사각은 0°에 서 90°사이 의 각이다. 이 런 상태 에 서 « = 30°， 
i 0 = 30° 이 므로 

n = 、 l ( l _ V 3) 2 +1 *1.24 

4 . 보아의 량자가정 으로부터 원자가 복사하는 빛량자의 주파수는 


v = \{ E n + l - E n ) 
h 

수소원 자는 오직 한개 의 전 자가 핵주위 를 운동하기 때 문에 물롱 
힘이 곧 향심력으로 된다. 즉 


4刀피) 厂- 

이때 전자의 운동에네르기는 

ᄄ 1 2 
E K =T； mV ~ 


8tT£ 0 I- 


전자가 원자핵주위를 운동할 때 핵의 작용을 받는 자리에네르 
기는 




4 刀石0 


원자의 전체 에네르기 


E = E k +E n 


8刀■이/ 


보아의 량자가정 으로부터 수소원자의 자리길반경 은 


r n = 


£ 0 n 2 h 



전 자가 n 번째 자리 길 에 서 가지 는 에 네 르기 는 

4 

Z7 _ 1716 

시 2 = o „ 2 ； 2 2 
o£ q n n 


따라서 빛량자의 주파수는 
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:하 


1 

^ me 4 ^ 

r i i ^ 

me 4 

2 n + \ 

h 

'、公나 h 1 , 

2 {n + \f j 

8s qH 3 

n 2 (n + 1) 2 


«》1일 때 

2 n + \ 2 

2. , n 2 

n (« + 1) n 

따라서 빛량자의 주파수는 


8f 0 /z 3 « 3 

만일 고전적 인 전자기리 론에 따르는 전자의 운동을 고려하면 n 
번째 자리길에서 회전주파수는 

v mvr n nh 

v =-=-=- 

2 刀 ■ 厂 „ 2 m r n 2 A7T 2 mr n 

수소원 자의 자리길반경공식 을 이 식 에 넣 으면 


^ 3 « 3 

이 다. 즉 두가지 방법 으로 얻어지는 결과는 같다. 이것은 «가 
매우 큰 자리길우에서 성 립하며 따라서 전자가 자리길부근에서 
이 행하는 결과를 고전리 론으로 설명 해 도 된다는것 을 말해 준다. 

5 . 문제의 의미로부터 


불확정 성관계 에 의해 

AP = : =」L = j p 
M h/P 

Pzmz ； 이 므로 상대 성리 론을 고려하지 않으면 m 은 상수로 된 다. 
즉 AP = A ( mv ) = mAv 이다. 그러므로 전자의 속도는 불확정성 
관계 에 의 해 Av = v 
즉 전자의 본래의 속도는 같다. 


A 1 = A = - 
P 


h h 
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6. 립자의 속도 u 와 진공속에 서 의 빛 속도 때 비 값이 /?라면 


m 0< 


/1-서 


- m 0 c = nm 0 c 




卜卜 i 


yJn(n + 2) ^_^ Jn(n + 2 )c 


! + 1 


卜 fl 


립자의 전체 에네르기는 E = E 0 + E k =(n + l ) E 0 

E 2 =P 2 c 2 +eI 

P 2 c 2 = E 2 - E 0 2 = n(n + 2) E 0 2 

이 립자의 운동 량은 


P = —、 jn(n + 2) E 0 
c 

7 . 땅겉면을 평면으로 보면 무선전자기파는 땅면에서 
에네르기손실이 없다. 그러므로 그림 2-20-3 
에 서 보여준바와 같이 위 성의 웃쪽과 아래 쪽 
립체각 O 안의 무선전파는 대기층을 뚫고 나 
올수 있 다. 公 의 크기 는 전반사림 계 각 아 에 
의하여 결정 된 다. 그림 에 의해 200 km 높은 
곳의 굴절률은 0.5, 300 km 떨어진 곳에서의 
굴절률의 극소값은 0.3 이다. 그러므로 
0.3 


반사될 때 



200km 


그림 2-20-3 


S1H 公 n 


cos 公 0 


0.5 5’ 

문제 에 서 주어 진 공식 Q 에 넣 으면 무선전자기 파 

의 출력은 


P - 


p_ 
4 刀， 


•2 Q ： 


곰쎄 


-0.2 P 0 


P 

~Po 


：0.2 


8. 초점의 성질을 리용하여 PQ 의 영상 P 分를 그릴수 있다. (그림 
2-20-4 의 기를 보아라) 
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1) _y 와 y 를 리용하여 물체 와 영 상의 크기 를 표시하면 기 하학 
적 관계 로부터 

y _ a ~f\ _ f! 
y'~ /i ~b-f 2 

정리하면 다음의 관계식을 얻는다. 

A = A = i 

a 公 



n) 

그림 2-20-4 


2 ) 얇은 렌즈중심부근은 거시적으로 얇은 평면이다. 입사빛선은 
2 번 굴절된 후 나온다. 확대된 후의 경로는 그림 2-20-4 의 
L 와 같다. 그림 에 서 이 는 입 사각, 化 은 그에 대 응하여 나 
오는 각이 다. 

，는 렌 즈중심 부근에 서 빛 선과 법 선사이 의 좁은 각이 다. 렌 
즈의 굴절률이 H 이라고 하면 굴절 법칙에 의 해 
n x sin^ =nsmy = n 2 sin 分 2 

이다. 평행빛선에 대해서는 하，이므로 
sin 6 X ^6 X , sin 分 2 « 分 2 


이다. 이로부터 
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3) Q 점에서 중심 O 로 입사하는 입사빛선은 렌즈 L 에서 굴절된 
후 Q ' 로 나간다. 그림 2-20-4 의 도에서 보여준바와 같이 

t 

■— = tan 0 〜 = 0 ^, ~~ = tan O 2 = 0^ 


두 식을 서로 나눈 결과 스=으에 ᅭ=므그 A 임을 리용하 

yb n 2 少 f x 


면 


를 얻는다. 

를 얻는다. 


/i 


^ab 


n 2 a + n x b 


또한 


fi 


y 


y ' 公一 / 2 


/ 2 


임을 리용하면 
n x ab 


n 2 a + n x b 
이 로부터 / l ， f 2 , »1. « 2 사이 의 


관계식은 


fl _ «2 

f \ «1 


9 . 탐측기 가 «mol 의 우라니움 238 U 을 가지 고있다고 하자. 반감 
기 로부터 


M93_, , = M93 

A T 


식에서 /l 는 반감기상수, 반감기 T = 4.5 xl 0 9 x 365 x 24 h 이다. 
그리 하여 lh 동안에 감쇠 되 는 원자핵 의 수는 /17、 =/ l « x 6.025 

xlO 23 개 이다. 점방사원이 사방으로 복사하므로 22 cm 2 의 수감 
부겉 면 이 받아들이는 전체 복사량은 

22 

4 ttx 1.5 2 x 10 4 

이로부터 


0.693 

4.5 x 10 9 x 365 x 24 


xnx 6. 025 x 10 23 


x 0.07 x 0.007 x 


_ 22 _ 1 _ 

4 刀: xl .5 2 xl 0 4 400 


125 
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k = 123. 8mol 

그리하여 M = 123. 8x0. 238* 30(kg) 

10. 1) 볼록렌즈 U 에 의해 영상 A'B' 가 생긴다. 의 중심 에서 물 

체 AB 까지의 거 리 a：, 의 중심에서 영상 A/B>f 지의 거 

리 ~와 초점거 리 刀사이의 관계 식은 

1 1 1 
-1 = —— 

«i h /, 

a x =20cm, /i=10cm 로부터 公이다. 영상 A’B’ 의 
직경 

(厂 = 2쓰 =2cm 
a x 

볼록렌즈 나에 의해 영 상 A'B' 는 가림판 모에 영 상 
A"B" 를 만든다. 나의 중심 에 서 A3' 까지 의 거 리 a 2 , L 2 
의 중심 에 서 A"B" 까지 의 거 리 과 초점 거 리 / 2 사이 의 
관계식은 

111 

-1 = — r 

a 2 b 2 f 2 

a 2 = l - b x =10cm, f 2 = 5cm 로부터 公 2 =10cm 이 다. 

따라서 L 2 과 가림판사이의 거리는 10cm 이 다.(그림 
2-20-5 의 "I이 다. ) 


K — 20cm 바 <- 20cm - H—0cm 어서 0cm 써 

T) 



그림 2-20-5 

2) 원래 광학계 의 물체 와 영 상사이관계 는 그림 기 이 다. 만일 1 
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개의 볼록렌즈를 더 끼워놓되 A"B" 의 위치와 크기가 모두 

변하지 않게 하려면 중간영상 위 치에 L 3 을 놓아야 한다. 

이렇게 해야 렌즈 L 3 에 대하여 물체까지의 거리도 령，영상 

까지의 거리도 령으로 되므로 빛이 L 3 을 통과해도 A ' W 의 

위치와 크기가 변하지 않게 된다. 영상의 밝기정도는 가림 

판의 영상점 에 도달하는 빛량에 의해 결정된다. 작도법 으로 

알수 있는바와 같이 원판중심에서 나와 니를 지 나는 빛선은 

모두 나에 들어가며 발광판의 테 두리 에 서 나온 빛 선은 니를 

통과하여 일부만이 나에 들어 간다. (그림 2-20-5 의 l 이 

다. ) A"B" 의 테 두리부분은 중심부분보다 어 둡다. L 3 의 테 

두리부분의 빛들이 이 L 3 을 통과한 다음에는 주축방향쪽으 

로 편기 되 므로 렌 즈 L 2 로 들어가게 한다. 따라서 니은 영 상 

의 여 러 부분에서 밝고 어두운 차이를 작게 하는 역할을 수 

행하게 된 다. 만일 니와 L 2 이 L 3 에 대 해 상대 적 으로 대 칭 

인 위치에 놓여있다면 모양 나이 L 2 을 통과한 후 생기는 영 

상의 크기는 L 3 의 직경과 갈아지게 된다. 즉 L 2 은 나의 영 

상이다. 니에서 나온 모든 빛선은 나의 대응하는 위치에 도 

달하므로 전부 L 2 을 지 나 똑같은 밝기 의 영 상 A"B" 를 만든 

다. 따라서 L 3 의 초점거리는 

111 
- 1 -= —— 

^3 b 3 ,3 

a 3 = b x = 20 cm , a 3 = a 2 = 10 cm 이 므로 

r a 3 b 3 20 
A = —上」一 = —— cm 
公 3 + 公 3 3 

니의 영상의 직경은 

4— = 2 cm 

公 3 

이므로 L 2 의 직경과 꼭같다. 
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올림픽경연모의문제 I 


1. 실험결과는 장치설계를 구상한 학생이 옳고 그의 상대자인 다른 
학생 의 주장이 들린 다는것 을 증명해 준다. 


1) 대 기 압을 p 0 , 물의 밀도를 广 하고 
하자. 변 K 를 열기 전 상태를 다음 
그림 의 가 에 보여주었 다. 

용기 묘와 C 속에 있는 기체의 압력을 
각각 P B , 斗 로 표시 하면 류체 정 력 
학적견지에서 볼 때 

P B = P c = P 0 + pg ^ + h 2 ) 

이면 관 D 속에 있는 기체의 압력 
는 



= P B ~PgK I) 

로 되여야 한다는것을 쉽게 알수 있다. 


!_) 


우의 두 식 으로부터 P D 로 되 므로 P D > 사 으로 


된 다. 

이제 변 K 를 열면 관 D 속에 있는 기체의 압력이 P 0 까지 낮 
아질것 이며 이때는 P D - P 0 다료식 이므로 관 D 속에 있는 물 


기둥에서 용기 B 속의 물면보다 우에 있는 부분이 우로 향하 
는 힘을 받게 되며 따라서 관 D 속의 물기둥이 우로 올라가 
게 된다. 

2) 변 K 를 열면 물기둥이 올라가게 되지만 관 D 의 길이가 충 
분히 긴 경우에는 관끝까지 올라가지 못한다. 이제 관 D 속 
에서 물기 둥이 올라가다가 정지되 였을 때 관속에서 물의 증 
가량(체 적 )을 AK 라고 하자. 그러 면 용기 B 속의 물면 이 낮 
아지게 된다. 때문에 용기 표와 C 속에 있는 기체의 압력도 
낮아전다. 그러면 용기 C 로 흐르게 되며 물의 이동량이 
AF 로 될 때 용기 B , C 속에 있는 기체의 압력이 원래의 값 
으로 되돌아가게 된다. 한편 용기 A , B , C 의 반경 이 관 D 
의 반경의 60배이므로 자름면적은 3 600배로 된다. 때문에 
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용기 A , B ， C 에서 적은 량의 물 (± AK ) 의 증가와 감소에 의 
한 물면의 변화는 무시할수 있으며 따라서 h u h 2 은 일정한 
값으로 보아도 충분하다. 이제 관 D 속의 물기둥이 용기 A 
의 물면으로부터 산높이까지 올라가 정지되였다고 하자. (그 
림의 1_) 그러면 

戶 o +Pg(h i + h 2 ) = P 0 + pg(H+h 1 ) 

따라서 H = h: 

3) 그림의 n 와 1■를 비교하여보면 두 그림에서의 차이가 다음 
과 같음을 알수 있 다. 즉 용기 A 로부터 AF 만 한 물이 용 
기 C 로 이동하였고 용기 B 로부터 관 D 로 역시 AK 만 한 
물이 이동하였다. 이때 A 로부터 C 로의 이동에 의해서는 중 
력포텐샬이 감소되며 B 로부터 D 로의 이동에 의해서는 중력 
포텐살이 증가한다. 중력포텐샬의 감소량은 

ᅀ五’1 = Pg ^ V { h x + h 2 ) 

이 다. 그리 고 관 D 속에 서 올라간 물기 둥의 중력중심 은 용기 
A 의 물면으로부터 f = f 만큼 우에 놓이므로 중력포텐샬 
의 증가량은 

ᅀ五'2=ᅀ厂 K + ~2 "j 

결국 ae { >ae 2 

이 로부터 알수 있는것 처 럼 AK 만 한 물이 용기 A 로부터 C 
로 이동할 때 중력포텐살의 감소량의 일부분은 같은 체적의 
물이 용기 B 로부터 관 D 로 올라가는데 요구되 는 중력포텐 
샬의 증가로 넘어 가고 그 나머 지 부분은 물기 둥의 운동에네 
르기 로 넘어 간다. 그러 므로 관 D 속의 물기 둥은 아래우로 진 
동하다가 나중에 평 형위 치 에서 물면이 정지되게 된다. 그 
원 인은 물과 관사이 의 마찰이다. 기 타 요인에 의해 이 운동 
에 네 르기 가 점 차 소모되 여버리므로 최종적 으로는 용기 A 의 
물면으로부터 及=切만 한 높이에서 물기둥의 물면이 멎어버 
리게 되는것이다. 
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2 . 옆의 그림 에 보여준바와 같이 질점 이 경사면우에서 미끄러질 때 받 
게 되는 마찰력 /는 / = // wgcos <9 이 다. 

이 질 점 이 경 사면 맨 밑 에 이 르러 첫번째 
로 충돌할 때의 속도를 야 라고 하면 
1 2 

— mv 1 = mgL sin 分 + // mgL cos 6 
첫번째로 충돌한후 질점은 경사면을 따라 



우로 야의 속도로 올라간다. 이때 최대로 올라간 경사면의 길 
이를 식 이 라고 하면 



= mgL ' sin 分 + // mgL x cos 9 


우의 두 식으로부터 


mgL sin 分 一 사 mgL cos 0 = mgL x sin 分 一 // mgL x cos 0 

이로부터 

ij _ sin 分 一 // cos 分 
L sin 分 + //cos 分 


이다. 이제 우의 식의 오른변을 a 로 표시하고 6> = 45° , 
ᆻ = 0.2 를 넣어 계산하면 


L x = aL , 


1 - 0.2 2 
1 + 0.2 ~ 3 


꼭같은 리치로 두번째 충돌후 경사면을 따라 올라간 거 리 L 2 은 


L 2 = aL x = a 1 L , 열 번째 중돌후 올라간 거 리 Zio 은 = a 10 L 젓 
번째 충돌할 때까지 질점이 운동한 거리는 

솨 =1 

두번째 충돌할 때까지 질점이 운동한 전체 거리는 
S 2 = L + 2 L ' = L + 2 ccL 

이다. 같은 리치로 11번째 충돌할 때까지 질점이 운동한 전체 
거리는 

S l0 =L + 2 aL + 2 a 2 L + ■■- +2 a w L 

3. 기통이 수평상태에 있을 때 수증기의 체적을 V , , 질소의 체적 
을 V 2 , 수직상태에 있을 때 수증기의 체적을 V,-AV , 수증기 
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의 압력은 역시 p 0 , 질소의 체적을 厂 2 +ᅀ厂라고 하자. 이때 질 

소기체의 압력은 P = I 네로 된다. 한편 

S 


P 0 V 2 =— RT 0 , P ( V 2 + AV ) =— RT q 
fh fh 

이므로 

M 此 
P 0 S~Mg 

포화수증기 로부터 생 긴 물의 질 량을 Aw 이 라고 하자. 문제 조건 
에서 극히 일부의 기체가 물로 되였다고 했으므로 이 물의 체 
적은 남아있는 수증기의 체적 에 비해 매우 작으므로 무시할수 
있 다. 

RT 0 

우의 식들로부터 


ju x mM g 


Am : 

th PqS-M g 

결국 기통 I 부분으로부터 외부로 방출된 열량 分는 

Q = L.Am = ^. mMgL 
ᆻ 2 P 0 S~Mg 

1) 아래 그림 에 서 보여준것 처 럼 입 사빛 선 AB 는 렌 즈 U 을 통과 
한후 굴절되여 BC 선을 

따라 렌즈 로 향하게 Li L2 

된 다. 

이 빛선은 렌즈 L 2 을 통 
파하면서 굴절되여 CD 
선을 따라 나오게 된다. 

선 AB , BC , CD 들과 주 
빛축의 교차점들을 각각 P , P ' 로 표시 하자. 이제 P 점 에 점 
광원이 놓여있다고 하자. 이때 P 로부터 주빛축을 따라 전 
파되는 빛선은 직선방향으로 곧추 나가므로 렌즈 U 을 통 
과한 다음 P 점의 영상은 P ' 에 생기게 된다. 그리고 렌즈 
L 2 을 통과한 다음 P 점의 영상은 P " 에 생긴다. 따라서 그림에 
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표시 하여준 a x , b x , a 2 , 6 2 사이 에 는 다음파 같은 관계 가 만 


족되여 야 한다. 


111 111 

- 1 = ——, - 1 -= — 

公1 公1 h 아 b 2 fi 

d — + 스 i 

한편 입사빛선 AB 와 굴절빛선 CD 가 평행 이라는 조건하에 
서 는 그림 에 표시 해 준 각 a 와 노 가 같아야 한다. 즉 

a = a r 

3각형의 다음 조건을 리용하면 

h ' _ 公 2 k _ a 2 公 2 _ a 2 

~~ == 9 — —> — 

h a x h b x a x b x 

우의 식들을 련립하고 b x , a 2 , ~ 을 없애면 


Ad 

= - 

^-(/ i +/ 2 ) 

여기서 d , f x , / 2 은 이미 결정되여있는 량들이므로 이는 
한가지 값으로만 주어진다. 이것은 입사빛선과 렌즈계를 
통과하여 나오는 굴절빛선이 평 행되 려면 입 사빛선이 렌즈의 
주빛축우의 확정된 한 점을 통하여 입사되여야 한다는것을 
의미하는데 이 점은 렌즈 나의 왼쪽으로 거리 & 인 위치에 
놓여있다. 그리고 이 는 각 « 와 무관계하므로 결국 이 점 
을 통과하여 렌즈 나로 입사되는 모든 빛선들은 대응하는 
굴절빛선들과 평행으로 된다. 

2) 우의 결론으로부터 알수 있는것처럼 d >/ 1 + / 2 일 때 ^>0 
으로 된다. 이러한 경우의 빛행로가 바로 앞에서 준 그림 
이다. 

넜 = / 1+ / 2 인 경우에는 flj -^.00, «= 0 으로 되며 이때는 입사 
빛선과 굴절빛선이 모두 주빛축에 평행으로 된다.(그림 -1) 
결국 (/ >/ i +/ 2 이므로 이<0 으로 되는 때는 근점 이 렌즈 Li 
의 오른쪽에 있게 되며 이것은 렌즈 Li 에 대해서는 허영상 


으로 된다는것 을 의 미한다. 이 경 우에 句>0 이 며 a 2 
이 므로 a 2 >0 으로 된 다. 또한 


= A 

/i 


어 
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쓰오 <0 

b 2 公 i 

이므로 & 2 <0 으로 된다. 이 경우의 빛행로를 그림 L 에 보 
여주었다. 



^ K d -*\ 

d >f^fi d>f'+f 2 


5. 0 5 점의 전위는 

, ,q q q q q . 

(P(r\ \ — k( - 1 - 1 - 1 - 1 - ) = 

( ° 5> R R/2 R/4 R/8 R/W 

= k(l + 2 + 2 2 + 2 3 + 2 A )^- = 31k-^~ 
R R 

◦내의 전위는 


^(oo = 灰(:증 


+ 丄 + - 


R/2 R/2 + R/4 R/2 + R/4 + R/8 


+ R/2 + R/4 + R/8 + R/16 ) = k { 3 + ^]l = 


6. 54 A ： 


~R 


따라서 0 5 점과 0:점사이의 전위 차는 


9(05)-000 =3 쇼 I —6.54A：-|- = 24. 46k 우 

K K K 

6. 우선 일정한 질 량을 가지 는 끌힘원천(천체) 이 검 은구멍 으로 될 
수 있 다는데 대 하여 고찰해보자. 검 은구멍 의 정의 에 의하여면 
빛 속도로 운동하는 빛량자까지 도 검 은구멍 의 끌힘 을 극복할수 
없으므로 검은구멍의 겉면으로부터 《 탈출》할수 없다. 그리 고 
검은구멍 에 대 한 라플라스의 고전모형 에서는 빛속도 c 로 운동 
하는 물질립자로 보고있 다. 우리 가 이 미 알고있는바와 같이 끌 
힘 이 작용할 때 물체 의 포텐 샬에 네 르기 는 부 (_) 이 다. 물체 가 
이 끌힘 을 완전히 극복한다는것 은 최 소현 물체 가 끌힘원천으로 
부터 무한히 먼곳까지 운동하는 과정에 그 물체가 가지고있던 
운동에 네 르기 가 바로 이 끌힘 을 극복하면서 수행하는 일 에 전 
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부 소모되여버린다는것을 의미한다. 이 경우에 물체가 무한히 
먼곳까지 이르면 그의 운동에네르기와 포렌샬에네르기는 모두 
령으로 되여야 한다. 이것은 곧 물체가 끌힘원천의 겉면에 있 
을 때 운동에네르기와 포텐샬에네르기의 합이 령으로 된다는것 
을 의미한다. 물체가 끌힘의 작용을 극복할수 없다는것은 이 
물체가 끌힘원천으로부터 무한히 먼곳에 아직 도달하지 못한 
위치에서 그의 운동에네르기가 끌힘을 극복하는데 다 소비되여 
버렸다는것인데 그러나 이때 물체의 포텐샬에네르기값은 아직 
부 (-) 값으로 남아있다. 이것은 물체가 끌힘원천의 겉면에 있었 
을 때 그의 운동에네르기와 포텐샬에네르기의 합이 령보다 작 
아야 한다는것 을 의 미한다. 끌힘원천의 질 량이 M , 그의 반경 
이 rB 이 고 질 량이 m , 처 음속도가 빛 속도 c 인 물체 가 이 끌힘 원 
천의 겉 면에 있는데 이 끌힘작용을 극복할수 없다면 결국 뉴톤 
력학의 견지 에 서 볼 때 다음과 같은 조건 이 만족되 여 야 한다. 




厂 B 


<0 혹은 r B < 


2 GM 


이 것은 질 량이 M 인 끌힘원천의 반경 r B 가 


보다 작아질 

C 


때에 라야만 (이 대를 검은 구멍의 끌힘 반경 이 라고 부른다.) 그 
겉면에서 빛량자도《탈출할수 없을 정도》의 강한 끌힘이 생기 
게 된다는것, 따라서 그 어떤 광학적측정방법으로도 이러한 천 
체를 직 접 관찰할수 없다는것을 말해준다. 이 런 원인으로 하여 
이 리한 천체를《검은구멍》이 라고 부르게 되였다. 그러면 문제 
에서 제시된 관측값들을 리용하여 은하계의 중심에 존재하는 
검 은구멍 의 반경 을 구하여보자. 끌힘원천의 질 량을 M , 그를 
돌고있는 항성의 질량을 w 이 라고 하면 이 항성 이 원운동할 때 


로 되여야 한다. 여기서 ^는 원운동궤도의 반경 이다. 한편 이 
끌힘원천 이 검 은구멍 으로 되 자면 그 질 량의 분포반경 이 

2 G rv 2 

C Cz 

으로 되여야 한다. 주어진 수값들을 넣으면 
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결국 질 량이 


r B <5. 3 xl 0 8 m = 5. 3 x 10 5 km 



인 끌힘원천인 경 우에 그의 반경 이 5.3 xl 0 5 km 보다 작아야만 
검은구멍 으로 되며 이보다 크면 검은구멍 으로 될수 없다는것을 
의 미한다. 따라서 은하계 중심 부근에 검 은구멍 이 존재 한다면 그 
의 반경 은 5.3 xl 0 5 km 보다 작아야 한다. 

7. 축전기 를 충전한 다음 전원을 떼버 렸으므로 극판에 쌓인 전기 량 
은 변하지 않는다. 그러므로 두 극판사이의 전압 U 는 축전기의 
전기 용량 신에 거 꿀비 례한다. 한편 축전기 의 전기 용량 C 는 두 극 
판사이의 거 리 (州ᅵ 거물비례한다. 따라서 (7 = 소/ 이 다. 여기서 A 
는 비례곁수이다. 극판 2에 압력，를 주면 왼쪽으로 이동하면서 
용수철이 변형된다. 이동이 끝난 평형상태에서 극 
판 2 가 이동한 거리를 Ad , 극판사이전압의 감소 
량을 AC / 라고 하면 

U-AU = A ( d - Ad ) 

우의 두 식으로부터 

AU _ Ad 

극판 2가 이동된 다음 용수철이 원래의 위치로 
부터 각 (9 만큼 편기 되고 늘어 난 길이가 AI 이 
라고 하자. (그림 을 보라. ) 

이때 용수철의 힘에서 극판에 수직인 성분과 극판 2에 주는 압 
력 에 의한 힘 이 서 로 비기 게 된다. 즉 PS = 2 kALsin 0 

한편 sin 分쓰이므로 
L 



떼 AL”j 

P= 1?¥W) 

8. 1) 고정된 수평회전축 A 로부터 기중기걸개까지의 수직거리를 h x , 
C 점까지의 수직거 리를 h 2 , 팔 ABD 와 수평면사이의 각을 6 , 
팔 DEF 와 수평 면사이 의 각을。라고 하자. (그림 ) 
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A 점 을 중력포텐 샬의 기 준점(중력 D 

포텐샬이 0인 위치)으로 잠으면 기 B 

중기 의 팔들과 걸 개(중량물 포함) 卜、、〉타 

로 이루어진 계의 중력포덴샬은 / ^ c lh2 ' h t 

E P = — G (/ 3 sin ( p - l x sin 6) 

여기서 G 는 걸개(중량물 포함)의 G 
무게 이 다. 기 중기걸 개 표가 수직 면우에 서 이 동할 때 각 /9와 
分 는 변화된다. 그러므로 쑈값도 변화될수 있다. 그런데 F 
가 이동할 때 평형기 중기 가 언제 나 평형상태 에 있자면 각 
分와。가 변해도 이 전체 계의 포텐샬에네르기 五>가 변하 
지 말아야 한다. 한편 산와。는 서로 독립적으로 변하는것 
이 아니 라 다음과 같은 기 하학적관계 를 만족시 킨다. 
l 2 sin d + h 2 = l 4 sin (p 

우의 두 식에서 ( p 를 없애면 


Ep = —G 


■오上 - l x sin 6 - Gh 2 — 

U J h 


五 p 가 산에 따라 변하지 않으려면 sin /9 가 들어있는 첫 마디 
가 령으로 되여 야 한다. 그런데 (?굳0이므로 

난니1=0, 즉 느 = 도 

，4 ，2，4 

으로 되여야 한다. 이것이 ；!， 1 2 / 3 , / 4 들이 만족해야 할 

조건 이 다. 

2) 기 중기 의 매 개 팔들의 중량을 고려하는 경 우에 도 임 의의 중 
량물 G 에 대 하여 임의의 위 치 섯 ，功에서 평형기중기전체 가 
평 형상태 에 놓이 게 되 자면 계 의 포텐 샬에 네 르기 E P 가 


9, ”에 따라 변하지 말아야 한다. 
A 점을 역시 포텐샬에네르기의 기 
준점으로 잡으면 매개 팔(걸개, 
중량문， 보조중량물들을 포함하 
여 ) 들의 포텐 샬에 네 르기 는 각각 
다음과 갈다. (그림) 
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E 


PABD 


■l l G l sin (p - IpGp sin 6 


"CE 


— 入 2 — 거녀 1 … G 5 = 지 5 G 5 sin 0-G 5 h 2 


E def = - {h x -—/ 3 sin 0)G 3 - (/ 3 sin (p-l' sin 9)G : 


2 


/ 3 G 3 sin (p - (l 3 sin (p-l' sin 0)G - G 3 h { 


E bc = ~{ h 2 - —/ 4 sin 6) G a = —/ 4 G 4 sin (p - G 4 h 2 
따라서 고찰하는 전체 계의 포렌샬에네르기는 

(I 1 V Tl 1 

E p = — —/ jGj — IpGp + — l 5 G 5 + G / 4 J sin 6 + —/ 3 G 3 + — l ^ G ^ — Gl 

x sin 。 _ G 5 h 2 - G 3 h ' - G 4 h 2 

우의 식을 / 2 sin ~ + / z 2 =/ 4 sin 。 와 련립하고 (p 를 없애면 


e p = ~ 


5 , 1 ( 극 - IpGp +—l 5 G 5 + —’ 3 G 3 구 ■+ 2 ’ 2 G 4 ~ G 


1 ▲- 1' 


xsind-Gh^--^^--G 4 h 2 -G 此 - G,h x - G 4 h { 


l . 


u 


E P 4 <9 에 무관계하자면 sin 6> 마디의 곁수가 령으로 되여야 하 
며 문제 조건에 의 해 - 가 =0 이 고 / 5 =가 - / 2 임 을 고려 하면 

U 


G P = 조厂[,1(국 + (,1 - ,2)(子5 + ,3(子 3 + ,2(그4] 
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올림픽 경연 모의 문제 II 


1) 땅겉면부근에서 황사먼지가 공기중에 그대로 떠 있자면 공기 
에 의한 저항이 중력파 같아야 한다. 즉 apAv \ = mg 
여 기서 m 은 먼지알갱 이 의 질 량이 다. 한편 A = ; rr 2 ， 


m = p s — nr " 이 므로 


v l = — p ⑯ ' = 4 ( m / s ) 

\3 公， ? 0 

2) i ； = 9 m/s 일 때 황사먼지 가 가장 높이 올라간 곳의 공기 밀 
도를 p h , 그 높이를 쇼 로 표시하자. 그러면 p h = p a {\- ch ) 
그리고 먼지가 내려오지 않고 그냥 떠있으므로 




^rpg 
^ccv j 


= 6.8 xl 0 3 ( m ) 


짐과 썰매들에서 받는 힘들은 다음과 같 
다. (그림 ) 

여기서 과 N 2 은 눈판이 썰매들에 주는 
맞선힘들이며 f h / 2 는 각각 마찰력들이 다. 
평형 조건은 



F = fi + fi ^ mg = N '+ N 2 , Fh + N 2 l = ^mgl 


이 다. 한편 마찰력들은 각각 ᄌ =씨끼，/ 2 =此사 2 이 다. 이 식 
들을 련 립하여 풀면 


n 2 


F 


J ~ M 九 


l~(Mi _ 나 

1 Ij/Jj + Mi) 

2 l _ ij 八 - / h)h 


mg 


mg 


한편 문제의 조건에 의하여 F >0, 7 V >0 으로 되여야 하는데 
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이 조건이 만족되자면 


/-(M -ju 2 )h>0. 


I 一 !u'h > 0 


으로 되여야 한다. 따라서 쇼브一ᄉ一로 되여야 하며 이런 조건 

2 ，，i 


•에 乂1 



+，，2) 

/ - (씨 _ / 乂 2 )打 


mg 


로 되여야 한다. 

3. 용기들의 자름면적을 S , 왼쪽 용기에 넣은 기체의 물질량을 n , 


변을 열기 전 기체의 압력 을 사 이 라고 하면 리상기체상태방정 


식으로부터 


P 0 SH = nRT 0 

변을 열면 기체 가 관을 통하여 오른쪽 용기 로 넘어 가면서 피스 
톤이 서서 히 내 려오는데 이때 기체 가 피스톤에 주는 압력과 피 
스톤이 기체에 주는 압력은 다같이 사 이다. 평형상태에 이른 
후 피스톤의 높이를 JC , 기체의 온도를『라고 하면 


P 0 S(H + x ) = nRT 

한편 열력 학 제1법 칙 에 의하면 피스톤이 기체 에 대 해 수행한 
일과 기체의 내부에네르기의 증가량이 같아야 하므로 

P 0 S ( H - X ) = ^ nR ( T - T 0 ) 

이 식 들을 련 립하면 x = - H , T = - T 0 

5 5 

4. 고리로 전류 /가 흐를 때 고리중심에서의 자기유도는 

2 r 

이 다. 이때 고리속을 뚫고지 나가는 자력선묶음은 대 략 


0 = BS = 坐 ~nlr 
2 

전자기 유도법 칙 에 의하여 시 간에 따르는 전류의 변화에 의해 
생기는 유도전동력은 
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S = —— = 느스느 nr —— 

At 2 At 

원형고리의 저항은 

^ = £ = /Vrr A / 

I 21 At 

문제의 조건에서 

— <10* 6 ( A /365 d ) « 3 x 10- 14 ( A / s ) 

At 

이므로 

/?<3 x 10 " 23 Q 

5. 1) 물체 AP 의 영 상 A'P 과 영 상작도에 필 요한 빛 행 로들을 그 
리면 그림과 같다. 

평면-볼록렌즈의 평면우에 은을 
도금하면 이것은 하나의 볼록렌 
즈 L 과 평면거울 보의 결합체 
LM 으로 된다.(그림에서 LM 으 
로 표시) 이 그림에서 O 는 렌즈 
의 중심， AOF 는 빛축, F 와 F 는 렌즈 L 의 두 초점， AP 
는 물체 이다. 영상작도에 서 는 다음과 같은 세개의 특정한 
빛선들을 리용한다. 

① P 점 에서 출발하여 O 점 으로 입사되는 빛선 

이 빛선은 O 점을 통과한 후에도 그 방향이 변함이 없이 
평면거울 보에 입사된다. 거울 보에서 반사될 때 이 반 
사빛선과 빛축이 이루는 각은 입사각 «와 같다. 이 반 
사빛선이 렌즈의 중심 O 로 다시 입사되므로 그 방향은 
변화됨이 없이 거울 보에서 반사된 방향으로 그대로 직 
진한다. 이 빛 선을 그림 에 서 OP 로 표시하였 다. 

② P 점에서 출발하여 렌즈 L 의 앞초점 표를 지나 렌즈로 
입사되는 빛선 PFR 

이 빛선은 렌즈에 입사된후 주축에 평행인 방향으로 오 
른쪽 방향으로 나와서 평면거울 보에 수직으로 입사된 
다. 거울에서 빛은 역시 빛축에 평행으로 왼쪽 방향으 
로 반사되 여 렌 즈 L 에 입 사된 후 렌 즈에 의해 굴절 되 여 
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초점 표를 통과하게 된다. 이 빛선을 그림에서는 RFP 
로 표시하였 다. 

③ P 점에서 출발하여 빛축에 평행으로 렌즈에 입사되는 빛 
선 PQ 

이 빛선은 렌즈 L 을 통과한 후 뒤초점 P 를 향하여 오 
른쪽방향으로 나온다. 이 방향을 그림 에서 QF ' 로 표시 
하였다. 이 빛선이 평면거울 보에서 반사되여 F 점의 
대칭점인 F 점을 향하는 방향으로 렌즈 L 에 다시 입사 
된다. 이 입 사방향을 그림 에서 QF 점 선으로 표시하였 다. 
이 빛선은 렌즈 L 을 통과하면서 또다시 굴절되는데 이 
굴절방향은 다음과 같이 작도할수 있다. 

우선 O 점을 지 나면서 QF 에 평행 인 보조선 分 OS 를 그 
린다. 이 보조선을 지나는 빛선은 O 점을 통과하므로 렌 
즈를 지 나도 그 전파방향이 변하지 않는다. S'OS 선과 
집초면과의 교차점을 T 로 표시하자. 렌즈에 입사되는 
평 행빛선들은 집 초면우의 한 점 에서 서 로 사귀 게 되 므 
로 결국 QF 방향으로 렌즈에 입사된 빛선은 굴절되여 T 
점 을 통과하게 된 다. 결 국 그림 에 표시하여 준 QT 선 이 
바로 QF 방향으로 렌즈에 입 사된 후 굴절 되 여나오는 빛 
선의 전파방향이 다. 결국 우에서 고찰한 세개의 빛선들 
의 교차점 P ' 가 P 점의 영상이며 ^ 점은 A 점의 영상으 
로 된다. 그림에서 알수 있는바와 같이 A"P 는 거꾸로 
선 실상이 다. 우에서 고찰한 세개의 빛선중에서 임의의 
두개 의 빛 선만 고찰하여 도 영 상 A'F 를 얻 을수 있 다. 

2) 영상의 위치와 크기는 다음과 같이 계산할수 있다. 

물체 AP 에서 출발한 빛선들이 렌즈 L 을 통과하면서 만드 
는 영상을 제1영상이라고 하자. 이때 물체까지의 거리 
a = 2/ 이므로 제1영상까지의 거리는 스 = 2/로 된다. 다시 
말하여 제1영상은 평면거울로부터 오른쪽으로 2/만큼 떨 
어진 위치에 생길것이며 그의 높이를 分'라고 하면 H' = H 
로 된다. 다음 제 1영상이 반사거울 보에서 반사되면서 만 
드는 영 상을 제 2 영 상이 라고 하자. 제 1 영 상은 반사거 울 M 
의 뒤쪽(오른쪽)에 생기므로 거울 보에 대해서는 허영상이 


316 



므로 그의 실상은 거울 보의 앞쪽(왼쪽) 2/만 한 거 리에 
있 어 야 하며 그의 높이 민，= = h 도 된 다. 

제2영 상을 물체 로 보고 그것 이 다시 렌즈 L 을 통과하면서 
만드는 영 상을 제3영 상이 라고 하자. 이 때 빛 선들은 실제 상 
오른쪽으로부터 렌즈 L 에 입 사되 는데 물체(제2영 상)는 렌 
즈 L 의 왼쪽에 있으므로 이것은 허영상으로 보아야 하므로 
물체까지의 거리 a = -2/ 로 놓아야 한다. 렌즈의 공식 



로부터 


af 

幻卜/ 


:/>0 


- 제 3 영하 ™ ᅬ I 서 ^ 거리에 에 태 영 

상의 크기 H m 는 


H " 1 _ b 
lr~ a 




로 된다. 

6. 1) 에 네 르기 보존법 칙 에 의 하면 질 량이 m 인 물체 가 무한히 먼곳 
으로부터 만유인력의 작용을 받아 중성 자별의 겉면예 까지 끌 
려올 때 내놓게 되는 포텐샬에네르기 ᅀ착는 처음위치와 마 
지막위 치 에서의 만유인력포텐샬에 네 르기 의 차(감소량)와 같 
아야 한다. 따라서 

q _ ( _ GMw ) 

쓰 = - 空 : 一 = ^«2xl0 16 (J.kg- 1 ) 

m m R 

의 수소핵의 결합반응에서 원료 1 kg 당 방출되는 에네르기는 

^ = 0.007 2 c 2 ( c : 빛속도) 따라서 구하자고 하는 두 에네 
m 

르기의 비는 

선“31 
AE 2 

2) 문제의 내용으로부터 알수 있는바와 같이 이웃한 두개의 맥 
동사이의 시간간격은 중성자별의 자전주기와 같다. 중성자 


317 



별 이 고속으로 회 전할 때 적 도부근의 요소질 량 Aw 이 가지 
게 되 는 원심 력 은 Aw 에 주는 중성 자별의 만유인력보다 클 
수 없다. 따라서 

Nma) 2 R 레느 

R 2 

여 기 서 (0 = 1 는 중성 자별 의 자전각속도 ， T 는 자전 주기 이 

T 

다. 이로부터 

r >2^ J —=4.4 x 10 - 4 s 
\MG 

따라서 시 간간격 의 아래한계 는 4. 4 x 1( 广 4 S 이 다. 

7. 1) 에네르기와 속도사이의 관계 및 문제의 조건으로부터 충돌후 
운동하는 전자의 전에네르기는 

, m ° cl =\. bn 0 c 2 

小 - ( v 2 / c 2 ) 

이로부터 

i ； = 소느 = 0.417 c « 0.42 c 
1. 1 

입사빛량자와 산란빛량자의 운동량은 각각 


P J 〜 P ， J 쓰 

C C 

이며 그 방향은 그림에 준것과 같다. 
충돌후 운동하는 전자의 운동량은 
mi ? 이 다. (여 기서 m 은 운동하는 전 
자의 상대 론적질 량이 다. ) 따라서 
운동량보존법 칙 에 의하여 



k 빚량자산란방향 

빚량자의 입/、 k 향 

軟、 1 



COS0 : 


hv 


m ° v ■산=쓰 


小 - ( i ， 2 / c 2 ) 


문제의 조건에 의하여 


hv — hv ' = 0. lm 0 c 2 


318 


이로부터 



: 0.3 守 


' = 0.27- 


6 - tan 


-1 


: tan " 


h 

：36.1° 


전자가 원점 O 로부터 A 점까지 운동하는데 걸리는 시간은 


ᅀ네 2. 4 도 
v c 

2) 관찰자가 S 계 에 대 해 상대 적 으로 OA 방향으로 I ；의 속도로 
운동하는 경우에는(즉 S ' 계 에서 측정할 때) 상대론적길 이공 
식에 의해 

L = lJ\-(v 2 /c 2 )=0. 191 0 

8. 1) A ， B , P 의 질량을 w 이 라고 하자. A 가 깨의 속도로 운동하 
기 시 작하면 A 는 C 로부터 만 한 미 끄럼 마찰력 을 받으 

므로 감속운동하며 C 는 A 로부터 //wg 만 한 미 끄럼마찰력 


과 물체 묘가 주는 마찰력 /를 받으 
므로 가속운동을 하게 된다. 그리고 
묘도 C 에 의한 마찰력 /를 받으므로 
가속운동을 하게 된다. 이제 A , B , 
C 의 가속도들을 각각 a A , a B , a c 



라고 하자. 그러 면 뉴톤의 제2법 칙 에 의하여 

jumg = ma A jumg - f - ma c , f = ma B 

그런데 이 문제에서는 a e = a B 로 서 실제상 C 와 B 사이의 상 
대 운동이 없 다. 왜 냐하면 a c = a B 이 면 우의 식 들로부터 

/ = |// wg ■ 로 되 며 이 값이 최 대정지 마찰력 // wg ■ 보다 작으 

므로 B 는 C 에 대 해 상대 적 으로 정지되 여있는것 이 다. 먼저 A 
가 운동하다가 B 와 충돌하기 직전의 위치에까지 와서 묘에 
대해 상대적으로 정지되는 경우를 보자. 그러면 이 순간에 B 
와 C 는 서로 정지되 여있고 A 도 B 와 접촉되는 순간에 그와 
속도가 같아지므로 A , B , C 의 속도가 모두 같아진다. 이 속 
도를 & 라고 하자. 그런데 이 전 계 에 작용하는 외 부힘 의 총 
합이 령이 므로 운동량보존법 칙 에 의하여 
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mv 0 = 3mv 1 

이때 A 와 묘가 접촉(즉 겨우 충돌)하기 직전까지 C 가 운동 
한 거리를 乂 라고 하면 물체 A 가 이동한 거리는 칙 +Z 로 


된 다. 

한편 에 네 르기 보존법 칙 에 의 하여 물체 A 가 마잘력 pmg 를 
극복하면서 乂 +i 만 한 거 리를 이동하는데 소비된 일은 물 
체 A 의 운동에네르기의 감소량과 갈으므로 





이며 B 와 C 가 가지게 된 운동에네르기는 B 와 C 가 ' 만큼 
이동하는 동안 물체 A 로부터 받는 힘 // wg ■ 가 수행 한 일파 

자으므로 


~(^m)vl= jumgS l 

로 된다. 우의 두가지 내 용을 통합하여 다음과 같이 설명할 
수도 있다. 즉 물체 A 가 운동하기 시작하여 묘와 충돌하기 
직전까지 전체 계 에서의 운동에네르기의 감소량은 그 계내부 
에 서 물체 들호상간의 미 끄럼마찰력 이 수행한 일 의 합과 같으 
므로 



-~(2,m)vl =jumgL 


이 식에서 L 은 C 에 대한 A 의 상대운동거 리 이다. 이로부터 

며 o = 玄左 

결국 물체 A 의 처 음속도가 v 0 = ^3 jugL 이 면 A 가 묘의 옆에 
까지 와서 묘에 대 해 상대 적 으로 멎 게 되 며 v 0 > 、 j 3 /jgL 이 여 
야 A 와 B 사이에 핍성충돌이 일어나게 된다. 따라서 A 와 B 
가 핍 성 충돌할 조건은 하) >7네 이 다. 

2) 물체 A 의 처 음속도가 v 0 >- j 3 ^gL 을 만족할 때 야 A 와 묘가 
핍성충돌할수 있다. A 와 B 가 핍성충돌하는 순간에 A , B , 
C 의 속도를 각각 v A , v B , I ；。 라고 하면 
될것 이 다. A 와 B 가 충돌하는 매우 짧은 시간 상동안 나무 



판 C 가 A 와 묘에 주는 마찰력의 영 향 /ᅪ A ? (즉 힘덩 이를 

의 미한다. )는 무시할수 있 다. 그러 면 A 와 묘로 구성 된 력 
학적 계 의 운동량이 보존되 며 C 의 속도는 산시 간사이 에 변 
하지 말아야 한다. A 와 B 사이 의 충돌이 핍 성충돌이고 계 의 
력학적에 네 르기 가 보존될 뿐아니 라 두 물체 의 질 량이 같기 
때문에 운동량보존법칙과 력학적에네르기보존법칙으로부터 
충돌전과 충돌후에 두 물체사이의 속도가 서로 바뀐다는것 
을 증명할수 있다. (증명은 략한다.) 따라서 충돌이 끝나는 
순간에 A, B, C 의 속도를 각각 v ' A , v ' B , v' c 라고 하면 
v ' A = v B , v ' B = v A , 라:〜 로 된다. 우의 식들을 보면 다 
음과 같은 결론이 나온다. A 와 B 가 됩 성충돌한 후에 는 A 
와 C 의 속도가 같아지므로 A 가 C 에 대해 상대적으로 정지 
되며 그 대 신 C 에 대 해 정지되 여있던 묘가 A 가 가지 고있던 
속도로 C 우에서 오른쪽으로 운동한다. 그 다음부터 묘의 운 
동과정에 대한 고찰은 문제 1) 에서와 꼭 같아진다. 먼저 B 
가 제지판 P 의 바로 앞에 까지 왔을 때 묘와 C 의 속도가 같 
아지는 경우를 보자. 이 순간에는 앞에서와 꼭같이 A, B, C 
의 속도가 모두 같아지게 되는데 이 속도를 。이 라고 하자. 
그러 면 운동량보존법 직 에 의 하여 wf Q =3 w ^ 2 로 된다. 물체 
A 가 처 음속도 巧 으로 출발하여 묘와 됩 성충돌한 후 A 는 C 
에 대해 정지되고 그 다음 묘가 P 애까지 도달하는 전체 과 
정에 A 가 C 에 대해 운동한 거리가 L , 그다음 묘가 C 에 대 
해 운동한 거리가 £이며 이 과정에 전체 계의 운동에네르 
기 의 변화량은 계내 부에 서 마찰력 을 극복하면서 수행한 일 
의 총합과 갈으므로(앞에서와 꼭같은 과정임) 



우의 두 식으로부터 v 0 = ^L 즉 A 가 처음속도 
v 0 = 나 6 /UgL 로 줄발하면 B 와 핍 성 중돌하며 그 다음 B 가 운 
동하여 P 앞에 까지 와서 그와 상대 적 으로 정 지하게 된 다. 
때 문에 v 0 > ^ Q/ugL 이 면 묘와 모가 험 성 충돌하게 된 다. 다시 
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말하여 묘가 P 와 침 성 충돌할 조건은 v 0 > ^/ugL 이 다. 

3) 물체 A 의 처음속도가 〜 든이면 A 와 묘가 핍성충돌하 

고 그다음 B 가 모와 핍 성중돌하게 된다. B 와 P 가 중돌하는 
순간에 A , B , (그의 속도를 각각 v " A , v 는 , 바 라고 하자. 
그러면 v '^> v" A = v'c 

B 와 P 의 충돌이 끝난직후 A , B , C 의 속도를 각각 
v '^, v " B , z 슨 로 표시하면(충돌과정 에 대 해서 는 문제 2) 에 
서와 꼭같은 조건을 주고 고찰한다.) 문제 2) 에서와 꼭같 
은 리 치로 

마 i = V ” c , V " C = V" A 

우의 식을 보면 물체 묘와 P 가 충돌한 직후 물체 A 와 B 의 
속도는 같아지며 그의 크기는 C 의 속도보다는 작아진다는 
것을 알수 있다. 즉 v m c >vl = vl 

그 이후에는 나무판 C 가 비교적 큰 가속도로 오른쪽으로 
움직이면서 감속운동하며 물체 A 와 묘는 꼭갈으면서 비교 
적 작은 가속도로 오른쪽으로 움직이면서 가속운동한다. 
이 가속도는 각각 

«C = «A =«B =Mg 

로 된다. 이 가속운동과정은 A 와 B , C 의 속도가 같아져 
이 것 들이 아) /3의 속도로 오른쪽 방향으로 등속운동할 때 까 
지 계속되던지 아니면 이런 속도에 도달하기 전에 물체 A 
가 C 로부터 떨어져내 리게 될것 이 다. 때문에 물체 묘와 A 는 
나무판 C 우에서 다시 충돌할수 없다. 

4) 이제 A , B , C 의 속도가 다 같아지는 순간에 물체 A 가 C 로 
부터 떨어지게 되는 경우를 먼저 고찰하자. 

이 경우에는 물체 A 가 나무판 C 의 왼쪽 끝에 도착하는 순 
간에 A , B , C 의 속도가 같아진 다. 속도를 外 이라고 하 
자. 그러면 운동량보존법칙으로부터 mv 0 = 3 mv 3 
물체 A 가 처음속도 깨 을 가지고 나무판 C 의 왼쪽 끝으로 
부터 오른쪽으로 운동하기 시작하여 물체 묘와 충돌한 후 
다시 C 의 왼쪽 끝에서 우에서와 같이 떨어지게 되는 전과 
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정 을 다시 돌이켜보면 C 우에 서 A 가 운동한 거 리 L, A 와 B 
가 충돌한 후 B 가 C 우에서 운동한 거 리 L, A 가 C 에서 떨 
어지기 직전까지 C 우에서 A 와 B 가 운동한 거리도 £이다. 
이 전과정 에 계 에서 운동에 네 르기의 변화량은 계내부에서 
미 끄럼마찰력 을 극복하면서 수행한 일과 갈으므로 


2 ,OT o _ 2 ( 3w ) 년 = l^mgAL 


이로부터 v 0 = ^12 Mg L 

결국 A 의 처음속도가 v 0 = y ll2^gL 인 경우에 바로 A 가 C 
의 왼쪽 끝에 도달하는 순간에 A 와 C 의 속도가 같아지게 
되 는것 이 다. 따라서 물체 A 가 C 로부터 떨어지게 될 조건 
은 v Q > ^12 /ugL 

5) 만일 물체 A 의 처 음속도가 v 0 > ^12 ^gL 조건을 만족한다면 
A 가 C 로부터 떨어져내 려 오게 된다. A 가 C 로부터 떨어 지 려 
는 순간 A, B, C 의 속도를 각각 v”p、、 데"，아;" 로 표시 하면 

T)p、” ~ 石， B ff 

이 순간에 보면 운동 량보존법 칙 과 에 네 르기보존법 칙 으로부터 
mv 0 = 2mv" A " + mv" c - 




= 乂/ m g4L 


앞에서와 꼭같이 물체 A 가 C 로부터 떨어진 후에 B 가 C 의 
왼쪽 끝에 도달하는 순간에 묘와 C 의 속도가 같아지는 경우 
를 보자. 이때 묘의 속도를 仏 라고 하면 B 와 C 로 구성된 
계에 서 의 운동량보존법칙에 의하여 
+ mv" C " = 2mv i 

묘와 C 로 이루어진 계에서 이 과정에 미끄럼마찰력을 극복하면 
서 수행한 일 은 이 므로 에 네 르기 보존법 칙 에 의 하여 



\ mV " c? 



(2m)i?4 = jumgL 


우의 식들로부터 v 세 6jUgL 
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이것은 v 0 나瓦冗 일 때 물체 B 가 나무판의 왼쪽 끝에 
와서 멎 게 된 다는것 을 의 미한다. 따라서 v 0 >^16 MgL 인 경 
우에는 묘가 언제 나 나무판 C 로부터 떨어지게 될것 이 다. 결 
국 묘가 C 로부터 떨 어지게 될 조건은 v 0> y ] l 6 MgL 


올림픽 경연 모의 문제 III 


1. 처음에 질점은 수직웃방향으로 등감속직선운동을 하게 되며 그 
가속도는 g 이 다. 한편 질 점 은 전기마당에 의해 수평 방향으로 힘 
을 밤으므로 등가속직선운동도 하게 된다. 이 가속도를 a , 질점 
이 M 점 으로부터 N 점 까지 운동하는데 걸린 시 간을 f 하고 하면 

v x ~ at = V 0 

^y=^0-g t = 0 


두 식으로부터 a = g , t = ^- 

8 


M 점 과 N 점 사이 의 수평 방향으로의 거 리 는 



4 


따라서 M 점과 N 점사이의 전위 차는 


"MN 


d 2 dg 


2. 1) 밀차에 물체를 올려놓은 후 마찰력 이 작용하기때문에 물체는 
땅면에 대 하여 상대적으로 가속운동을 하게 되며 밀차는 감 
속운동을 하게 된다. 물체 가 밀차에 대 해 상대 적 으로 정지하 
는 순간에 는 밀차와 물체 의 속도가 같아진 다. 이 순간의 속 
도를 Z 7 라고 하자. 이 과정 에 외 부계 로부터 수평 방향으로의 
그 어 떤 힘도 작용하지 않으므로 밀차와 물체 로 이 루어 진 계 
에서 수평방향으로의 운동량이 보존되여야 한다. 즉 


Mv 0 = { m + M)v 

에 네 르기 적 견지 에 서 보면 물체 가 얻 게 되 는 
운동에 네 르기는다름아니 라 마찰력이 물체에 대해 수행한 일과 
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같아야 한다. 즉 



= J umgS l 


여기서 치는 물체가 이동한 거리이다. 또한 밀 차에서 운동 
에 네 르기 의 변하량(실지 는 감소량)도 마찰력 이 밀차에 대 해 
수행한 일 과 같아야 한다. 즉 

1 O 1 2 

— -— Mv 0 =-/ umgS 2 


여기서 &은 밀차가 이동한 거리이다. 물체가 밀차에서 떨어 
지 지 않는다는 조건하에 서 밀차의 최 소길 이 를 £로 표시하면 


l = s 2 - s ' 

우의 네개의 식 으로부터 


Mv \ 

2 jug(m + M ) 


2) 일 과 에 네 르기 사이 의 관계 로부터 알수 있는 마찰력 이 수행한 
일은 계(물체+밀차) 에서 의 운동에 네 르기 의 증가량과 같아야 
한다. 즉 


W = -{m + M ) v 2 



이로부터 

JV _ mMvl 
2 {m + M ) 


3. 1) 변을 열기 전의 평형상태에서 아래, 우 용기속의 액면위치에 
서의 증기들은 포화상태에 있어 야 한다. 그런데 온도가 서로 
갈으므로 이 포화증기 압들도 같아야 한다. 그러 나 변의 량쪽 
에서는 기체의 압력 이 서로 달라야 한다. (압력분포가 지수함 
수적으로 변하기때문에) 변의 왼쪽에서는 액면으로부터의 높 
이가 낮으므로 기체의 압력이 포화증기압과 거의 같겠지만 
오른쪽에서는 밑에 있는 용기속액면으로부터의 위치가 적지 
않게 높으므로 기 체압력 이 포화증기 압보다 낮아야 한다. 따 
라서 변을 열어놓으면 왼쪽의 기체가 오른쪽으로 이동하게 
된다. 그런데 관안에서 압력의 분포는 지수함수에 따라 변화 
되므로 아래쪽 용기의 액면우에서 기체의 압력은 포화증기압 
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보다 커지게 된다. 따라서 여기서 일부 기체가 액체로 응결 
되면서 이 용기속의 액체량이 증가된다. 한편 우에 있는 용 
기를 보면 변을 연 다음 일부 기체가 변의 오른쪽으로 넘어 
가므로 기체 압력 이 포화증기 압보다 낮아지며 따라서 이 용기 
속의 액체는 계속 증발되면서 액체량이 작아지게 된다. 이런 
과정은 우에 있는 용기에서 액체가 전부 증발되고 아래쪽 용 
기속에서 그만 한 량의 액체가 응결될 때까지 계속되며 그후 
에는 상태가 변하지 않게 된다. 

2) 이 과정은 웃쪽에 있는 액체가 아래쪽으로 전부 이동하는 과 
정으로 볼수 있으며 따라서 웃쪽의 액체가 가지고있던 중력 
포텐 샬 mgl 이 질 량이 2 m 인 액 체 의 내 부에 네 르기 로 넘 어 가 
는 과정으로 된다. 때문에 계의 온도가 높아지게 된다. 온 
도에 따르는 용기，관，기 체 등의 비 열의 변화를 무시하면 
최 종온도를『 라고 할 때 에 네 르기보존법 칙 으로부터 
mgl = 2 mc(T - T 0 ) 

결국 

T = ^- + T 0 
2 c 0 

4 . 물체 S 에서 출발한 빛선들은 유리의 밑면，웃면, 볼록렌즈들을 
통과하면서 3차례의 영상을 만들며 이것이 관찰자에게 관측되게 
된다. 렌즈의 빛축과 유리판의 밑면 및 웃면과의 사귐점을 각각 
A, B, 물체 S 에서 출발한 빛선은 유리판 밑면에서 굴절되면서 
영 상 &을 만들게 되 는데(그림 ) 굴절 법 칙 에 의해 

sin i = n sin y 

여기서 «=i 로서 공기의 굴절률이다. 그런데 이 빛선은 유리판 
에 거의나 수직으로 들어오므로 각 
i , / 는 대 단히 작으며 따라서 
sin i = tan i , sin 가 » tan y 
로 된 다. 결국 

AD AD 

- = n 

SA S X A 

여기서 & 는 유리판의 밑면으로부터 
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물체까지의 거러, 巧豆는 1차영상까지의 거리이다. 우의 식으 
로부터 SiAzwgS 이 다. 이 제 &을 어 떤 물체 로 보면 여 기 로부 
터 출발한 빛선이 유리판의 웃면에서 다시 굴절되여 영상 S 2 을 
만들게 된다. 이때 웃면에서 물체까지의 거리는 

S^B = S^A + AB 

우와 꼭같은 방법 으로 굴절법 칙을 리용하여 계산하면 

호§ = 프르 

n 

여 기서 n 은 유리의 굴절률이다. 이제는 5* 2 이 라는 물체를 볼록 
렌즈로 관찰하는 문제로 귀착된다. 볼록렌즈와 유리판웃면사이 
의 거 리를 x 라고 하면 렌즈로부터 물체까지의 거 리 

a = jc + S 2 B 

로 된다. 문제에서 영상까지의 거리가 실제 물체까지의 거리와 
같다는 조건을 주었 기때 문에 영 상까지 의 거 리 스 는 
公 = — (x + SA + AB ) 

이 결과들을 얇은 렌즈의 공식에 넣으면 

_1_1 _ 1 

x + S^B jc + SA + AB 一 1 
해 당한 수값들을 넣 으면 jc = lcm 로 된 다. 

5.1) 태 양의 질 량을 M 0 , 비 행 선의 질 량을 m , 태 양주위 로 도는 비 
행선의 궤도반경을 요 라고 하자. 문제에서 제기된 방안에 근 
거하면 비 행선이 자기 궤도우에 있는 어떤 위 치 에서 출발하여 
타원궤 도의 절 반을 거 쳐 소행 성궤 도에 도착한다는것 을 알수 
있다. 그리고 이 타원은 비행선의 원래의 자리길과 소행성의 
자리길에 모두 접한다. 비행선이 이러한 타원자리길을 따라 
운동하게 하자면 비행선이 극히 짧은 시간사이에 속도를 얻어 
그 값이 해으로부터 어떤 바으로 변해야 한다. 비행선이 타 

원궤도를 따라 소행성궤도에 도착할 때의 속도를 u 라고 하 

자. 이때 …의 방향과 u 의 방향은 모두 타원의 긴 축에 수 

직으로 된다. 따라서 케플레르의 제2법칙으로부터 
viqR ― QuR 
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에 네 르기 보존법 칙 으로부터 


-mUQ 


G 


M m 
R 


Imu 2 


G 


M 0 m 
6R 


만유인력법칙으로부터 


이 로부터 


G M^n =m V± 


R z 


R 


이) 


=、Ff 


u o ~ 



u = 



0 


소행성 이 태양주위로 도는 원운동속도를 V , 그의 질량을 
M 으로 놓으면 만유인력법 칙 으로부터 


G 


M 0 M 

Wf 


-M 


6R ， 


따라서 v 



이로부터 1 ；>W 임을 알수 있다. 이상의 고찰로부터 알수 있 
는바와 같이 비행선의 출발위치를 잘 선택해서 궤도로부터 
리 랄시 켜 야만 소행성 자리길에서 소행성 과 비 행선이 만나게 
하여 비행선이 소행성으로부터 충돌을 받게 할수 있는것이 
다. 이 접근과정을 소행성은 정지되여있고 비행선이 소행성 
으로 以 -M 의 속도로 접 근하는 과정 으로 볼수 있다. 소행 성 
의 질 량이 비 행 선의 질 량에 비해 대 단히 크므로 충돌한 후 
비 행 선은 역 시 W -以 의 속도로 소행성 으로부터 반발되 며 이 
때 소행성과 비행선의 운동방향은 갈다. 이 경우에 태양에 
대 한 비 행선의 상대속도는 〜 = i ； + w-m = 2 w-m 이 다. 


I 다리써 



비 행선이 소행성궤도우에서 반발될 후 태 양계를 벗 어나려면 
그의 최 소속도 m 2 이 



-G 


Mq m 

6 R 


의 관계 를 만족시켜 야 한다. 이 로부터 
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결국 비행선이 소행성과 충돌한 후 얻게 되는 속도는 이 비 
행선이 태 양계를 벗 어 나게 하는데 중분한 속도로 된다. 

公) 비행선이 원궤도로부터 들어서자면 그의 속도가 %으로부터 
% 으로 변해 야 하므로 비 행선이 분사식발동기 로부터 얻 게 
되는 운동에 네 르기 칙는 


p 丄 2 丄 2 0 2 

E i = 2 mu ° ~2 mV ° = u mV ° 

으로 된다. 만일 비행선이 소행성과 충돌없이 타원궤도를 따 
라 직접 태양계를 랄출하자면 비행선이 가져야 할 최소속도 
m 3 이 

쓰스 = 0 
2 3 R 

을 만족시켜 야 한다. 즉 최 소한 

2 ^ = 42v 0 
R 

으로 되여야 한다. 이렇게 되자면 분사발동기로부터 받아야 
할 운동에네르기값 馬이 






으로 되여야 한다. 그런데 


5 2 

E x _ 

El \rnvl 


= 0.71 


이므로 소행성과의 충돌없이는 비행선이 태양계를 랄출할수 
없다. 

6. 1) r 만 한 거리에 떨어져있는 두 전하 公!과 起사이에 작용하 
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는 물통힘 化 와 물통포텐샬 E Q 는 각각 


F Q = 一 k Q 


Q1Q2 


E Q = ~ k Q 


Q \ Q 2 


이 다. 이와 류사하게 정 T 쿼크와 반 T 쿼크사이의 호상작용포 
텐샬이 

4% 


"( r ) 


: _ k Q 


3r 


로 주어지므로 그들사이에 작용하는 호상작용힘은 

4 公 公 


F (r) = _ k Q 


3厂 2 


로 된다. 이제 문제에서 제기된 정，반 T 쿼크립자들의 속박 
상태에서 원운동속도를 v ，그들사이의 거 리를 r ᄋ 으로 놓으 
면 이 립자들이 받게 되 는 향심 력 이 ，워 으로 되 므로 이 립 
자들의 운동방정식은 


m t v 


: k 


4 公 5 


r 0 /2 3，, 

로 된다. 문제 에서 주어 진 량자화조건에 서 바닥상태인 경 우 
에는 « = 1 이 므로 


2 〒法 H 


우의 두 식으로부터 


r o 


3h 2 


87r z m t a s k 


:1.4 xl 0— 17 ( m ) 


2) 우의 식들로부터 


h 


(k 


뿜) 


임을 알수 있다. I ? 와 化을 통하여 정，반 T 쿼크립자들의 등 
속원운동주기 r 를 구하면 


T 


2비九/2) 


h 3 


=1.8 X 10 


-24 广 


이로부터 


T 


v 27r 2 m t a s k 
0.2 으로 된다. 결국 정，반 T 쿼 크립자들의 수 
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명 은 그들이 만드는 속박상태계 에서 원운동주기의 1/5밖에 
안된다. 이것은 결국 문제 에서 제 안된 그러한 속박상태 가 
보통은 존재하지 않는다는것 을 말해 준다 
1) 먼저 그림 의 기 에 보여 준 저 항값이 r 인 세개의 저 항을 3각 
형으로 련결할 회로에서 임의의 두 정점사이의 저항값이 그 
림 l 에서처 럼 그 값이 1/3인 저 항들을 구형 으로 련결한 전 
기회로에서 임의의 두 정점사이의 저항값과 같다. 




전기회로로 바꾸어도 전체 전기회로에서는 그 어떤 변화도 
생기지 않는다. 즉 우의 3각형전기회로와 Y 형전기회로는 등 
가이 다. 이 러한 변환을 A-Y 등가변환이 라고 부른다. 

사실 그림 기에서 


그림 l 에서 

이 다. 


穴 ab (ᅀ) = 


r *2 r 
r + 2 r 


2 

= —r 

3 


穴 ab(Y )= 승 



RaB (ᅀ) = 穴 AB (Y) 

이제 씨얼핀스키바킹을 한번 분할하면 문제에 준 그림 I ■에 
서와 같이(혹은 그림 n ) 세개의 3각형 AADE , ADBF , 
AEFC 가 생기며 그 변들에 대응하는 저항은 각각 r /2 로 
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된다. 이때 구성되는 전기회로는 그림 n 처럼 된다. 이 세 
개의 3각형회로를 Y 회로로 변환하면 그림 ᄅ로 된다. 이 
회 로는 그림 □ 로 등가시 킬수 있 다. 그림 n 에서 내 부에 있 
는 3각형 회 로를 Y 회 로로 등가시키 면 그림 H 로 된 다. 따라 
서 

穴 AB =|， 

로 된다. 이제 아직 분할되 지 않은 3각형，즉 그림 n 에서 
두 정점 A , B 사이의 저 항을 穴 (0) 으로 표시하면 i ?(0) = 2 r /3 
이다. 다음 1차분할된 후(그림 n ) A , B 사이의 저항을 R a) 


로 표시하면 



로 된다. 이것은 그림 A 와 같은 Y 형회로와 등가로 된다. 
이제 그림 A 에 준 Y 형회로를 그림 o 에 준 3각형회로로 
변환하자. 이때 매 변의 저항은 5 W 6 로 된다. 문제에 준 
그림 n 는 2차분할된 후의 도형 이다. 이 경 우에 AABC 의 
두 정점 A 와 B 사이의 등가저항을 구하자고 하면 분할의 차 
수가 하나 커질 때 한 변의 저항이 절반으로 작아진다는데 
주의를 돌리면 된다. 결국 2차분할되면 문제에 준 그림 l 


에서 3각형의 매 변의 저항을 




r 로 바꾸면 


된 다. 우에 서 구한 穴 (1) 을 고려하면 


R{2) - 



3차분할한 후에는 AABC 의 두 정 점 A , B 사이의 등가저 항이 


R(3) = 



250 
- r 

648 


로 된다. 

2) 우와 같은 방법 으로 고찰하면 «차분할된 후 A , B 사이 의 등 
가저항이 
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R { n ) = 

임을 쉽게 알수 있다. 

3) 아직 분할되지 않은 AABC 의 두 정점사이의 등가저항은 

•°),}， 

인데 이것을 穴(나) = !，= 소 L 0 S 로 표시하자. « 차분할된 다 
o 

음 이 등가저항은 




우의 두 식에서 소를 없애면 




5 = 1 + 



« 0. 263 
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올림픽경연문제 IV 


1. 막대기의 끝점 A 가 o 점주위로 원운동하고있다. 이때 A 점의 속 
도 의 방향은 막대 기 OA 에 수직 이다. 그리 고 고찰순간에 그 
의 크기 는 사?이 다. 이 속도를 AB 방향성분과 AB 에 수직 인 

방향의 성 분으로 분해하자. 그리 고 …방향과 AB 방향사이 의 각 
을 戶라고 하겠다. 이때 따 의 AB 방향성분이 곧 물체 보의 속도 
~으로 된다. 여기서 대 ACOS ᄍ이다. 한편 시누스정리에 의해 

sinZOAB sin« "、 m n 

H R 2 T 


이므로 Vu = VacoH sin 。 

2. 파동의 모양을 그리면 그림과 같다. 

I y [cm] 


0.1 

0.05 

0 

-0.05 

- 0.1 


느 2.5 s 



5 10 


,=10.5 s 

은 3. 75, 0.05) 

IMS ) 줄의 오른쪽끝 


15 



[cm] 


t =12. 5 s 


3. 기체의 몰질량을 fi , 용기 A 의 체적을 V , 변을 열기 전 A 속에 
있는 기체의 질량을 m , 압력을 p , 온도를 r 라고 하자. 


PV = ^RT _> M = ^- 
乂/ R 

용기 묘의 체적 이 A 에 비해 대 단히 크므로 문제 에 준 조작과정 
에 B 속에 있는 기체의 압력과 온도는 변하지 않는것으로 볼수 
있 다. 문제 의 조건에 의해 변을 열 었 다가 닫은 후 A 속의 기 체 
압력은 2P 로 변하게 된다. 이때의 온도를，라고 하고 질량을 
M ' 라고 하면 


RT ' 

용기 A 속으로 더 들어간 기체의 질 량은 


AM = M'-M = 


juPVf 2 l ) 
R 
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이다. 이 기체가 용기 B 속에서 차지하고있던 체적을 AK 라고 
하면 

AV : 쓰 RT 
2 /uP 

이 기체를 용기 A 속에 밀어넣을 때 용기 B 속에 있는 기체 가 
수행하는 일 은 ，= 2 PAF 이 다. 우의 세 식 으로부터 

\ T ' J 

A 속에 있는 기체에서 내부에네르기의 변화 AC / 는 

AU = — x 2.5 R ( T '- T ) 

/J 

한편 외 부계 와의 열 교환이 없으므로 열 력학제1법 칙 에 의해 

W = -AU 


따라서 


2 T 

~¥ 


1 = 2 x 2.51 — 


결국 r = 353 K = 80 °C 
4 . 그림 에 보여준것 처 럼 통을 끌어올리 는 
과정에 통속의 공기압력은 작아지고 그 
의 체적은 커진다. 

따라서 통과 통속의 공기 에 작용하는 뜰 
힘도 커진다. 만일 이 과정에 통이 받는 
뜰힘과 중력이 같아지는 위치가 있다면 
이 위 치 에서는 통이 불안정하므로 좀 더 올라오게 다시말하여 
이 위 치 에서는 통이 자동적 으로 떠 오르므로 쇠바줄을 당길 필요 
가 없 으며 결 국 우리 가 관심 하고있는《 쇠바줄을 당길 필 요가 없 
을 때 까지 수행 하는 일〉〉이 란 호수바닥으로부터 통을 서서 히 끌 
어 올리 는 파정 에 중력 과 뜰힘 이 같아질 때 까지 수행 하는 일 을 
의미하는것으로 된다. 우선 평형위 치를 구하자. 중력과 뜰힘 이 
같다는 조건에 의해 

mg = p(l'S + V 0 )g 

여기서 Vo 은 통을 이루는 금속의 체적 이 다. 주어 진 수값들을 
넣 으면 = 0.35 m 이 다. 이 때 호수바닥으로부터 통의 밑 변두리 
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까지 의 높이 를 //로 표시 하면 (그림 을 보라. ) 보일-마리 오트의 
법칙에 의해 

[ i ) 0 +H 0 - (/„ - /)]/ = [P 0 + H 0 - H - (/„ - ")]/’ 

여기서 1 0 은 통자체의 높이 , / 은 통이 호수바닥에 있을 때 공 
기 기 둥의 높이 이 다. 이 로부터 H = 12. 24 m 이 다. 그런데 
표 <月0 -/ Q 이 므로 통전체 가 여 전히 물속에 잠겨 있을 때 중력 과 
뜰힘 이 같아진다는것을 알수 있다. 

이제 통을 천천히 당겨 호수바닥으로부터 산위 치까지 끌어올렸 
을 때 통의 력학적에 네 르기 의 변화량을 A 표 라고 하자. 이 A 요 는 
세개의 부분으로 갈라볼수 있다. 그 첫째는 통자체의 포덴샬에 
네르기의 증가량 A 과이다. 둘째는 통자체의 체적에 의해 산위 
치 에서 밀려나간 물이 호수밑바닥에 통이 있을 때의 위 치로 옮 
겨간것 과 갈으므로 이 에 의한 물에 서 의 포덴샬에 네 르기증가량 
A £ 2 이 다. 셋째는 // 위치까지 올라오면서 통속의 기체가 밖으 
로 밀어 낸 물에 의한 몫인데 이 물은 그 일부분이 통이 호수바 
닥에 있을 때 공기가 있던 자리로 이동하고 나머지는 호수겉면 
으로 올라온것 으로 볼수 있 다. 이 에 의한 포텐샬에 네 르기 의 변 
화량(증가량)은 A 馬 으로 표시하자. 그러면 
ᅀ五' 1 = mgH, AE 2 = ~pV 0 gH 

A^ 3 = pSgl{ ’o _ 은 가 + PS(J’ - l)gH 0 - pSgl'i H + ! 0 - 누 ’ 

V ^ ) V 2 J 

로 된다. 따라서 ᅀ £■ = ᅀ하+ᅀ^+ᅀ馬이므로 정리하면 
AE=pSg ( r -/ Xi /-/ 0 )+|(^ 2 -/ 2 ) 

수값을 넣으면 A £ = 1.37 x 10 4 J 

5 . 회전궤도에 들어서면서부터 제스코타의 속도는 감소되며 회전궤 
도전체 에 차량들이 다 들어찰 때 (그다음에 는 계 속 이 상태 가 
유지 된 다. ) 렬차의 속도가 최 소값 u 에 이 르게 된 다. 이 때 전체 

렬차의 력학적에 네 르기 는 수평궤 도를 달릴 때 와 같아야 한다. 
즈 

^ Mv 2 0 =^Mv + ( M^gR 
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이 식 에서 M 은 렬차의 전체 질 량, … 은 수평궤 도에서의 속도 


(처음속도), M 극는 회전궤도우에 있는 차량들의 총질량， R 


는 이것들의 질량중심의 높이이다. 회전궤도우에 있는 매개 차 
량들은 궤 도에 의한 맞선힘 의 작용을 받게 되 는데 이 에 의해 
차량바퀴에 생기는 압력은 회전궤도의 정점에서 최소로 된다. 
차량이 궤 도에 서 리랄되 여 아래 로 떨어 지지 않기 위한 극한조 
건은 차량이 궤도에 주는 압력이 령으로 되는것이다. 정점에서 
차량은 중력도 받게 되며 이 두 힘의 합은 수직아래방향으로 
향하며 차량에 대한 향심력의 역할을 한다. 따라서 차량이 아 
래로 떨어지지 않자면 이 힘과 같은 원심력을 가져야 하므로 
회전궤도의 정점에서 



+ Amg = Am 



R 


이 성립되여야 한다. 여기서 각 以는 회전궤도우의 x 만 한 길 
이 의 차량들에 해 당한 중심 각이 며 가 작다는것 을 고려 하여 


Ax : . 

公 = —— « sm a 

R 

로 보았다. (그림 -1) 

Am = —M = —M 
L L 

(두 차량사이의 거 리는 무시함)임 을 고 
려하면 우의 식 을 

2 

T + —Mg=M — 

L L 

으로 쓸수 있다. 이 제 장력 (궤 도에서 접 
성 방향으로 작용하는 힘) r 를 구하겠다. 

원형궤도의 정점부근에 놓여있는 차량들 
을 주목하자• (그림 1 - ) 

이 차량들이 어떤 작은 거리 Ax 만큼 이동할 때 힘 r 가 수행하 
는 일은 JV = T_Ax 로 된다. 그러나 이 과정에 차량들의 이동속 
도가 변하지 않으므로 이 일은 수평궤도에 있던 Ax 길이에 해 
당하는 차량의 질 량 Aw 이 2요 높이 만큼 올라갈 때 의 포텐샬에 
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네르기의 증가량과 같아야 한다. 이때 Am 


M _ 

一 T 


Ax : 이 다. 따라 


서 7 Ax :： 


M 

、~ZT 

음속도 Vq 은 


요 이 며 T - 




乂1」 j 


배로 된다. 결국 렬차의 처 


Vo= f s [ 3 ~^ 

6. 1) 렌쓰의 규칙을 리용하여 회 로에 생기는 전체 유도전동력을 
고찰해보면 유도전류의 흐름방향이 시 계 바늘회 전방향과 반대 
로 됨을 알수 있다. 그리고 음의 법칙에 의해 
8 = 1(、及_1 + 요 2 ) = 10 V 

또한 요에 대한 도선틀의 대칭성으로부터 
매개의 변에 생기는 유도전동력의 크기가 
같다는것도 판단할수 있다. 그 값을 <? 로 
표시하면 그림 과 같은 회 로를 그릴수 있 
다. 이때 

=- = 2.5 V 
1 4 

전원을 포함하고있는 회 로에서의 옴의 법 칙을 리용하여 수값 
계산을 하면 

U 12 = = —2. 5 V ，[/ 2 3 =』公?2 — 容1 = 4 . 5 V 

"34 = — |玄1 = _ 2 . 5 V ， U ^ i = IRi — Si = 0 . 5 V 
2) 문제의 그림 19의 l 에서 닫긴회 로 AiViAdA : 안에서 자력선 
묶음의 시간적변화가 없으므로 여기서는 전체 유도전동력이 
령이여 야 한다. 이 렇게 되 자면 AiViAa 부분회로에 A ! R ! A 4 
회 로에 생 기는 전동력 작 을 상쇄시키는 어떤 전원이 포함되 
는것 으로 보아야 한다.따라서 이 에 해 당한 등가회 로를 그리 
면 그림 기와 같다. 
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이때 전압계는 +극으로부터 一 극으로 흐르는 전류 八 와 전 
압계의 내부저항 斗의 승적값이 나타나게 되는데 값이 
대 단히 크므로 " 값은 거의 나 령 에 가깝다. (그러 나 Ry Iy 
는 유한한 값이다.) 이 닫긴회로에서 옴의 법칙은 
IR ' + IyRy = IR l - U x =Q -> U x = IR ' = 3 V 

꼭같은 리치로 문제의 그림 19의 n 에 해당한 등가회로는 
그림 l 와 같다. 이때 닫긴회로 에서의 전체유도 

전동력 은 <?과 같다. 따라서 


IR^+IyRy = IR x + U 2 =S -> U ^ S - IR^IY 
문제의 그림 ᄅ에 해 당한 등가회로는 그림 c 와 같다. 

이 때닫긴회 로 A 3 V 3 A 4 A 3 에 서 의 유도전동력 은 령이 다. 그리 
고 도선틀에서 A 3 A 4 부분의 저 항이 령이 므로 

U 3 = IyRy = 0 

7 . 그림에서 직선 BC 와 구의 중심 O 를 
포함하는 평면내에서 레이자빛이 두 
번 굴절되는 행로는 BCDE 와 같다. 

여기서 BC 와 굴절빛선 DE 의 연장선 
들의 사귐 점 을 G 로 표시하였 다. 빛 의 B 
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굴절법칙에 의하면 

« 0 sin « = k sin P 

여기서 « 와 ，는 대 응하는 입사각과 굴절각이다. 그리 고 

sin « = i 이 다. 한편 문제 에서 레이 자빛의 진동수가 변하지 않 
r 

는다는 조건을 주었으므로 입사하는 빛량자의 운동량 p 와 두 
번 굴절된 후 빛 량자의 운동량 p ’ 는 같아야 한다. 즉 

p 上 =p ， 

c 

여기서 h 는 플랑크상수, c 는 진공속에서의 빛속도이다. 이때 P 
와，의 방향은 20만큼 다르다. 그림 을 보면 

20^2( a - j 3) 

임을 기하학적으로 판정 할수 있다. 이제 ? 를 ^ 로，규를 
豆^로 표시하면 

AP = 2 Psmd = 2 —smd 
c 

여기서 AGNiNz 은 2 등변 3 각형이며 밑변 NiN 2 에서 정점 G 까지 
의 높이 GH 는 CD 와 평행 이 다. 따라서 빛량자의 운동량변화량 
AP 의 방향은 CD 에 수직 이 면서 G 점 으로부터 O 점 으로 향한다. 
한편 이 빛 량자가 작은 구와 호상작용하는 시 간 산 는 레 이 자빛 
이 구안에서 전파되는 시간으로 볼수 있다. 즉 

상 ，— 3 

cn 0 /n 

우의 식에서 으보은 구안에서 레이자빛의 전파속도이다. 뉴톤의 
n 

AP 

제2법칙에 의해 / = 쓰드 이므로 작은 구가 빛량자 1개에 주는 
At 

힘의 평균값은 

^ _ AP _ n 0 hv sin 0 
J — — 

At nr cos p 

이다. 뉴톤의 제 3 법칙에 의하면 빛량자 1 개가 구에 주는 힘 F 
는 /와 크기는 같고 방향은 반대이므로 
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F _ n 0 hv sin 9 
nr cos 0 

이며 방향은 O 로부터 G 로 향한다. 삼각공식들을 리용하여 우의 
식 을 정 리하면 


8. 1) 구의 운동궤도 

그림 기 에서처 럼 x , ^ 축과 자리표원점 을 정 하자. 이제 구가 
N 점까지 미끄러져내 러 왔는데 끈이 아직 끊어지지 않았다고 
하자. 이 때 막대 기 에 꿰 여있는 고리 는 B 위 치 에 있게 되 는데 
BN 은 x 축에 수직 으로 된 다. 따라서 구의 ; c , 7 자리 표는 
^ = PN , 少 = BN 으로 
된다. 여기서 ᅀ ANP 는 
직 3각형 이 므로 
(h-y) 2 +x 2 ={l-y) 2 
정 리 하면 

x 2 =-2(1-h)y + (l 2 -h 2 ) 

이것은 ^ 축을 대칭축으 
로 하고 정점의 jv 자리표 

가 y = ^-(J + h ) 이면서 

초점과 정점사이의 거리 

가 丄(/ - 切 인 포물선 이 
2 

다. 그림 기에서 'NC 
가 바로 이 포물선인데 
여기서 

H = ^il + h) 

이 고 A 점 이 초점 이 다. 

2) N 점에서 구의 운동방정식 

끈의 질 량을 무시하므로 구와 접 촉하고있는 끈을 구의 한 부 
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분으로 보아도 된다 이때 구는 3가지 힘을 받는다. 그것은 
중력 와 구 량쪽의 끈들이 구를 당기 는 힘 들이다. 이 두 

장력들의 방향은 각각 NA , _ 이며 크기는 서로 같아야 
한다. 이 크기를 r 로 표시하자. 이 두 힘의 합력 斤의 크 
기는 

F = 2 T cos a 

여기서 각 a 는 AN 과 BN 사이의 각의 절반이며 厂의 방향은 
ZANB 의 2등분선방향이 다. 한편 AN 은 포물선의 초점 과 
점을 련결한 선분이므로 포물선의 성질로부터 N 점에서 포물 
선에 그은 수직선(법선)은 ZANB 의 2등분선으로 된다. 결 
국 힘 厂의 방향은 N 점에서 그은 법선방향과 일치된다. 이상 
의 고찰내 용과 뉴톤의 제 2법 칙，문제 에서 보충적 으로 설명한 
내 용들을 종합하면 N 점 에 서 구의 운동방정 식(법 선방향)은 

2 T cos a -mg cos a = m ~^~ 

으로 된다. 여 기서 요 는 N 점 에서 포물선의 곡률반경이며 v 
는 N 점 에 서 구의 속도이 다. 력학적에 네 르기보존법 칙 에 의하 
면 여 기 서 v = 、!2 gy 로 된 다 . 

3) 곡률반경 요의 계산 

끈이 끊어 질 때 T = T d 로 되 므로 곡률반경 요 와 기 사이의 관 
계만 밝히 면 이때의 구의 자리표를 이제는 알수 있게 되 
여 있 다. 이 를 위하여 다음과 갈은 한가지 방법 을 리용하겠 
다. 그림 L 에 우에 서 고찰한 포물선궤 도를 x 축에 대 칭 되 게 
하나 더 그려놓았다. 이 때 새 로 그려진 곡선 이 月■ 높이 에 서 
수평 으로 던진 물체 의 운동궤 도라는것 을 쉽 게 추리할수 있 
다. 이 러한 물체의 운동궤도가 포물선이라는것，그리 고 이 
경 우에 힘관계 및 운동방정 식 은 우리 가 이 미 잘 알고있는 
내용들이다. 따라서 이러한 방법을 리용하면 운동방정식을 
풀지 않고도 력학적원리 에 기초하여 물체의 운동과정 을 알 
수 있고 또 N 의 대칭점 I ᅦ에서의 포물선의 곡률반경 요와 
사이 의 관계 (이 것은 곧 N 점 에서의 요 와 사이관계 와 같 
다.)를 쉽게 알수 있다. 사실 수평으로 던진 물체가 땅겉면 
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에 떨어질 때까지 걸린 시간을 f 라고 하면 
v 0 t =、“ 2 - h 2 

이로부터 

v o = 九) 

…위치에서 물체의 속도를 1/ 라고 하면 력학적에네르기보 
존법 칙 으로부터 v ' 2 = v 2 0 + 2 g(H - BN ') 로 되 므로 … 위 치 에 
서 법선방향의 운동방정식은 


이로부터 


mg cos a = m - 


2(/- BN ，) 


이것은 곧 N 위치에서 포물선의 곡률반경과 같다. 그리고 
BN = BN ，= jv 이므로 i ? = 2(/ ~- v) 

COS 公 

4) 끈이 끊어지는 순간 구의 위치와 속도 I ；와 요를 운동방정식 
에 넣 으면 장력 T 는 

T = _ mgl _ 

~2( l - y ) 

r = r a 일 때 끈이 끊이지며 이때의 구의 자리표를 ( x d y d ) 
로 놓으면 우의 식 으로부터 

네 1 줄)，야 H 허 -") 2 

이때의 속도는 
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올림픽경연모의 문제 V 

1 ) 그림에서 원탁면이 매끈하고 끈은 

늘어나지 않으면서 부드러우므로 
끈이 끊어지지 않는 한 운동전 과 
정에 끈은 팽팽하게 당겨져있다. 

때문에 끈이 끊어지지 않은 상태 
에서 물체 가 원탁면우에서 운동하 
는 전 과정에 물체의 운동속도방향이 당겨져있는 끈에 수 
직이므로 끈에 작용하는 장력은 일을 수행하지 않는다. 따 
라서 물체의 운동속도의 크기가 변하지 않는다. 끈이 끊어 
지는 순간에 당겨져있는 끈(직선부분)의 길이가 X ， 물체의 
운동속도가。였 다고 하면이 며 따라서 끈이 물체 
를 당기는 장력은 물체속도의 방향만 변화시키며 결국 물 
체에 대한 향심력의 역할만 하게 된다. 즉 

To = mvl = ml 수 나 민 i = 0 . 6m 

' ' T 0 

2) 끈이 끊어지는 순간 물체가 원탁면우의 P 점에 있었다고 하 
자. 여기서 BP 는 끈이 팽팽히 당겨진 부분이다. 

그리 고 물체 의 속도 &의 방향은 이 에 수직 이다. 문제 의 조 
건으로부터 OB 丄 BP 이 다. 따라서 물체 가 원 탁면에 서 리랄 
되 는 순간에 도 그의 속도는 역 시 ~ 이 다. 물체 가 원탁면우 
에 서 떨 어 진 다음에 는 …속도로 수평 으로 던진 물체 로 된 다. 
이 물체 가 수평 방향으로 운동한 시 간을 ?하고 하면 

月' = |면 2 (수직방향으로 떨어진 높이) 

로 되며 이 물체 가 수평 방향으로 이동한 거 리 는 

s i = v o ( 

따라서 원탁의 중심 O 로부터 물체가 떨어진 위치까지의 수 
평거리 、는 



343 



S = ^(S l +y/R 2 -x 2 ) 2 +x^ = 

/ r~ - - \ 2 

= v 0 + -x 2 +x 2 =2.5m 

V ^ J 

2 . 금속막대기 가 내 려오는 속도가 일 때 회 로에 생기는 유도전동 
력 직 와 전원의 전동력 <?의 방향은 반대 로 된다. 이때 회 로에 
서 시계 바늘운동방향과 반대 방향으로 흐르는 전류의 세기 /는 
1 _8 i -S-8 L _ B\v-8-S l 
R+r R+r 


이 다. 여기서 爲 은 유도권선 소 에서 생기는 유도전동력이 다. 
이 전류가 자기마당속에 서 받게 되 는 자기힘 은 


F = BII 


Bl(Blv-S-S L ) 
R + r 


로 된다. I ；가 작을 때에는，가 부의 값으로 되며 수직아래방 

향으로 향한다. I ；가 커짐에 따라，는 부의 값으로부터 정의 

값으로 변하며 최대속도에 이르렀을 때는 

F = mg , S L = 0 

Bl(Blv-S) 

ms, = - 

R + r 

으로 되며 합력은 0으로 된다. 결국 막대기가 가지게 되는 최 
대 락하속도는 


ᄍ최대 


량운 = 12 , 5m / s 


3. 우선 그림의 r - r 선도에서 주어진 상태방정식을 리용하여 순환 
과정을 p-r 선도에 그려보자. 우에서 주어진 1 — 2 과정의 방 
정 식 을 代 厂로 표시 하면 


P = 2RT h 1 -| J3v)j3 = - R/3 2 T'V + 2RpT x 


이 과정은 p-r 선도에서 직선으로 나타난다. 2 — 3 과정 에 는 
r 와 厂 가 비 례 하므로 등압과정 이며 厂 선도에서는 v 축에 
평행이면서 상태점 2를 지나는 직선으로 표시된다. 이 과정의 


방정식은 P = P 2 로 된다. 3—1 과정의 방정식은 P = Rf-T\V 로 
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표시되므로 p-r 선도에서 원점을 지나는 직선의 일부분으로 
될것이다. 다음으로 p - r 선도에서의 1，2, 3점에 해당한 자리 
표들을 각각 ( Pi , Vi ), ( p 2 , v 2 ), Cp 3 , 厂 3 ) 으로 표시하자. 문제에 
서 준 1구>2과정의 방정식으로부터 


상태방정식들을 


아， 

리 용하면 



욕 = 뻬 ， Pi =\ R P^ =| p i 


이 로부터 상태 점 3에 서 의 체 적 厂 3 은 


V 3 



Vi 


로 된다. 이상의 고잘내용들을 
종합하여 P-V 선도에 그리면 
이 순환과정이 그림에서와 같이 
2등변3각형으로 표시된다. 

한 순환과정에 기체가 외부계 
에 수행한 일 은 이 2등변3각 
형의 면적으로 되므로 


p 


i 子 1 


10V，!) 



v 


A = ^( P l - P 2 )( V 2 - V ,) = 0.25 RT 1 

1) 그림 에 서 A 와 A ' 를 련결하는 
직선의 연장선이 빛축과 사귀 
는 점 o " 가 렌즈중심의 위치 
로 된 다. 

LL ' 는 렌즈의 크기 를 표시한 
것이다. A 점으로부터 빛축에 
평행되게 그은 직선과 LL ' 의 사귐점을 A " 하고 하자. 다음 
A ' 와 A " 를 련결한 직선의 연장선이 빛축과 사귀는 점을 F 
로 표시하면 이것 이 렌즈의 초점 으로 된다. O " 에 대 한 표의 
대칭점 一도 다른 하나의 초점이다. 

2) 2개 의 실 영 상과 3개 의 허 영 상이 있 다. ④，⑤는 실 영 상이고 
①, ②, ③은 허 영 상이다. 
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3) 그림 에 표시해준것과 같다. 

5 . dc 변이 자기마당구역의 웃경계 PF 에 도착한 순간에 도선틀의 

락하속도를 마 라고 하면 助로 된다. 문제의 조건을 

고려 해 보면 dc 변 이 자기 마당구역안에 들어 선 다음부터 자기힘 의 
작용을 받지 만 일정한 구간까지 는 여 전히 가속되 면서 락하한다 
는것을 알수 있다. dc 변과 PP ' 사이의 거 리가 ᅀ서로 될 때 도선 


틀의 락하속도가 최대값에 이르렀다고 하고 이때의 속도를 y 0 
이라고 하자. 이 순간에 도선틀에서 생기는 유도전동력은 
= Bl , v 0 이 며 도선틀로 흐르는 전류의 세 기 는 


S _ Bl x v 0 

굿 - 一 균 - 


도선틀에 작용하는 자기힘 은 


f=m 


B 2 1{V 0 

R 


이 다. 도선틀의 락하속도가 최대로 되 자면 이 자기힘과 중력 이 
비겨야 하므로 

f = mg 


t 다리써 


한편 dc 변이 


= 


mgR 

급 if 


만큼 락하하는 동안 중력 이 수행한 일 을 


= mg '), 자기 힘 이 수행 한 일 을 W 2 이 라고 하면 에 네 르기 


보존법 칙 에 의해 


W l + W 2 =- mv 0 


- mv 1 


따라서 자기힘 이 수행한 일 은 

灰 2 = -mgA^ + '상수 - mgh 

도선틀의 속도가 이)에 이 른 다음부터 는 등속으로 락하하게 되 
는데 dc 변 이 ᅀ쇼 2 = / 2 -섹 만큼 등속운동하면 ab 변 이 PP 에 이 
르게 될것이며 이때부터는 도선틀전체가 자기마당속에 들어오 
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게 된다. 이때까지 중력이 수행한 일을 w [, 자기힘이 수행한 
일을 明 로 표시하면 끼 ' + 떼=0으로 되여 야 한다. 도선틀전체 
가 자기 마당속에 들어 온 다음부터〔노변이 QQ ' 에 도착할 때 까 
지 는 도선틀전체 에 작용하는 암페 아힘 이 0이 므로 그가 수행하 
는 일도 0이 다. 따라서 전체 과정 에 자기힘 이 수행하는 일은 


W - _ mg(h + 八 ) + 


m 


! g 2 . 


2B 4 !^ 


6 . 1) 지 구질 량을 M a , 탐측기 (부가설 비 포함) 질 량을 w 이 라고 하 
면 지 구겉 면 근방에 서 탐측기 의 운동에 네 르기 E k 와 만유인 력 
포테샬 하는 각각 


F 1 2 F 广 M A m 

E K — — mv ， E P — —G - 

K 2 ， P 요지 

탐측기가 인공행성으로 되였을 때 그의 만유인력포텐샬은 
£수=0으로 볼수 있고 지구에 대 한 그의 상대속도도 령 이므 
로 화=0으로 볼수 있다. 결국 력학적에네르기보존법칙에 
의 해 


이 로부터 


- mv 2 - G ^— = 0 

' R a 


v = ^2 G ᅮ지써 시 2gR'' =1.12xl0 4 m/s 

2) 인공행성 이 된 람측기를 화성 에 보내 자면 반드시 적 당한 시 
각을 택하여 탐측기 를 싣 고있는 로케 트발동기 를 시 동시 킴으 
로써 람측기 가 문제 의 그림 기에 보여 준 타원궤 도를 따라 
화성궤도와의 내접점에 도착하도록 해야 이 위치에서 화성 
과 만나게 할수 있다. 때문에 반드시 탐측기와 화성의 상대 
위치를 고려하여 이러한 발사시간을 정해야 한다. 그런데 
지구의 공전궤도우에서 탐측기의 운동주기、과 지구의 공 
전주기 &는 같다. 즉 

7 1 탐 = 7 1 지 = 365d 
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케 플레 르 제 3법 칙 에 의 하여 화성 의 공전주기 7^는 

T 화 =365ᅪ1.5 3 d ==671 d 
탐측기가 운동하게 되는 타원궤도의 긴 반경은 

R o + 1 - 5R o =1.25 次 o 
2 0 

따라서 이 타원궤도에서 탐측기의 운동주기 파는 


7言 =365 Vl .25 3 d = 510 d 

그러므로 탐측기가 발사된 시각부터 화성궤도에 들어설 때까 
지 걸리는 시간은 

도 = 255 d 
2 


탐측기 가 발사되 기 전 에 태 양주위 를 도는 각속도 은 


w 람 = w 지 


360° 

365(/ 


0.9867 d 


태양주위를 도는 화성의 각속도 ® 화은 


< y 화 


360° 

617 d 


= 0.537 °/d 


탐측기 가 화성 궤 도까지 도착하는데 255 d 가 요구되 는데 이 
동안에 화성이 돌아가는 각거리는 


부 = 0 . 537 7 dx 255 d = 137 


결국 탐측기를 발사하는 순간에 화성은 탐측기 가 화성궤도에 
들어 서 는 위 치 로부터 137ᄋ만 한 각거 리앞에 있 어 야 하며 이 
순간에 람측기와 화성사이의 각거 리는 
180° -137° =43° 


만큼 차이 나야 한다. 

문제조건에 의해 어느해 3월 1 
일 Oh 에 탐측기와 화성사이의 
각거 리 가 60° (화성 이 앞에， 탐 
측기는 뒤에)임을 알고있다. 이 
각거 리 가 43° 되 자면 일정한 시 


탐측기와 화성이 



탐측기 발사위치 



간을 기 다려 야 한다. 이 시간을 날자로 계산하여 ᄉ라고 하 
자. 그러면 


따라서 


60° 一 43 ᄋ = 次^람 j 一 公;회 효 


60° -43° 

t — - 

씨탐 - 화 


= 37.86 d «38 d 


즉 탐측기의 발사날자는 3월 1일로부터 38일후 4월 7일로 
정해야 한다. 

7 . 문제의 조건으로부터 다음과 같은것을 알수 있다. 처음에 A 속 


에 있던 He 기체의 질량은 m He =4.003 xl 0— 3 kg ， B 속에 있던 


Kr 기체의 질량은 w Kr =83.8xl0 _3 kg , C 속에 있던 Xe 기체의 
질 량은 w Xe =131.3x10 一 3 kg 이 였는데 이 기 체 들을 혼합한 후 
A 속에 있던 He 의 1/3 은 B 속으로, 다음 1/3 은 C 속으로 들어 
갔다. 이때 He 의 중력포텐샬의 증가량은 

A^He = (— 쇼 ) + |w He g(-2/z) = m He gh 

또한 B 속에 있던 Kr 의 1/3 은 A 속으로，다음 1/3 은 C 속으로 
들어갔으므로 Kr 의 중력포텐샬증가량은 

+ = ◦ 

C 속에 있던 Xe 의 1/3 은 A 속으로，다음 1/3 은 B 속으로 들어 
갔으므로 Xe 의 중력포텐샬증가량은 

+ ^ m xe^( 2/l ) = ^ Xe gh 

따라서 기체를 혼합한 후 중력포텐살의 전체 증가량은 


ᅀ五'/> = ᅀ五 He = ᅀ五 kr + ᅀ표 Xe = (^Xe - ^He)^ 

그런데 구는 단열되 여있고 외 부힘 이 수행하는 일 도 없 으므로 
중력포덴샬이 증가되면 그만큼 내부에네르기가 감소되여야 한 
다. 한편 기체의 체적 이 일정하므로 기체는 일을 수행하지 않 
는다. 결 국 열 력학제1법 칙 으로부터 이 경 우에 혼합기 체 에 준 
열 량은 내 부에 네 르기 의 증가량과 같아야 한다. 그런 데 리상기 
체의 내부네 르기는 온도만의 함수이고 체적에 무관계하므로 온 
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도의 변화량이 같아야 한다. 따라서 체적이 일정할 때 내부에 
네르기의 증가량은 임의의 과정을 거치는 리상기체에서의 내부 
에네르기의 증가량과 같게 된다. 문제의 조건에 의해 고찰하는 
리상기체가 모두 3w 이 라는데 주의를 돌리면 

q 

AE P = -3x-RAT 
P 2 

이 식의 오른변은 기체에서 내부에네르기의 감소량이며 Ar 는 
기체에서 온도의 증가량이다. 이로부터 

LT 2(w Xe -w He )g/? 

~ 9R 

요 = 8.31JAK.mol) 임 을 고려 하여 값을 계 산하면 
Ar = -3.3xl0- 2 K 

따라서 혼합기체의 온도는 3.3xl(T 2 K 만큼 낮아진다. 

8. 1) 탑의 밑부분을 포텐샬에네르기의 기준점으로 잠으면 에네르 
기보존법칙에 의해 

hv 0 + m 0 gH = hv + O, m 0 c 2 = hv 0 

t 다리써 



이며 v>v Q 으로 된다. 결국 빛량자의 색갈이 붉은색쪽으로 
변한다. 

2) 탑의 밑부분을 포텐샬에네르기의 기준점으로 잠으면 에네르 
기보존법 칙 에 의해 

hv 0 - m 0 gH = hv + O, m 0 c 2 = hv 0 

결국 



이때 에는 빛량자의 색갈이 보라색쪽으로 변한다. 

3) 포텐샬에네르기가 령인 위치가 무한히 먼곳이므로 에네르기 
보존법 칙 에 의해 
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hv 0 - GM ^° =hv O0 +0, m 0 c 2 


R 


M 


; 2 Z 


4) R G (Z + 1) 

5) Z 0 《 Z 《1 이므로 


i 다리써 
p _ M 

P 公 사 o 


야、- 3 


Ro 


Voo 


GM 

c 2 R 


v o 


RZ 


M 

사 0 ^0^0 


E_ 

瓦 


\-2 


150 


Z 


z 0 0.007 


Av 0 , 


， 3xl0 6 
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